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Breui 

r Im ^iOhu fru^i 

PKOPORTIONVM THEORI* 

iwua^firmforique Methodo 

\ proponuntur . 

vKiiti» ttrth, 'mi frbfiqtumtm Apttbwj Elt- 

,| mt»l» ttutit ,: >rf n Anh,mt4tt 

*tf* iriliUi't',l,,lh»dt if • 
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R O M uB , « 

Ex. Typogi-jpjna Mafcardi , itfTgT" 
Sufiriorum ftrmiffu . 
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ImptimitltF fi vidtfbiinr ReuereDdirs. 
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ILLVSTRISSIMI? DOMINIS 

PAaMEtsISlS 

COLLEGII 

\ CbNVICTORlBVS 

^ •• « 

/^ 3^^^|tel C^ ^oniti ab €0 
4 ifh^Sw^l (juiaquasindibau 
7 i^py^» priti Ftifrisara* 
^ ^^^^^^i \cuti.ivd3e eJH : ffts 

qaidem ^uAntum 

wHsymbilifiimtfidAfts, i^uan* 

fuf^^tlari/simo Viro Domina 

Al^bonfo BorelHo Brmceftori 

nho dkbhsm^ lipirfifatisadmo* 

neor ^< Vefbto eomubermofum^ 

OTJ eumanimi mei %M>luptate atr 

^ efue vtilitate plures annos vfus « 

k vobis omnis elegantia ae f^pi' 

entis exempla babui . A vejiro 

deinde Qollsgio digrtfsus^ eum in 

Matbematicis dsfiiplinis Magi^ 

Jirsim babui^ fut breu^tate ae 

€faritate docendi iucundam aqui 

* X mibi 



mibi dtqui viihm ndderet ope- 
ram f^Am- Sapiefftum . omnium 
approbatione iaudatifsimdm^ • 
En igitur cum fvohis cum illiad 
gratam aliquam memoris animi 
Jignificationem e^ehibendam ^br 
firingi me Jentiam , duos ( v% 
wtus habei verbum ) vnafiie^ 
lia parietes dealbo, duofimul co - 
nor depita epcpung^re . Bruditir- 
fimi f^iri Opus in Buclidis Ble- 
menta iierata iam emifsione iti^ 
dicysprMieisprobdtum.noua^ 

curanda editiom imOratiJith ^ 
duizHanc ipfam mhispro meo 
erga Vosjtudio^ tanquam pignm 
demifsa ac perpetud obfequiofifst- 
ma Voluntatis dicare t ac conft^ 
crare confiitui . Ba tfi Indolis 
vefira Generofitas » vf muntn 
boc , ttfi forei injra dgnitattm 
Mfiram^bemgnitamenadmif^ 

furos vos ac gratiam , qua illi 
dtefset tcxinditavobishumani'^ 

tatefupplcturos confidere potue- 
fim\ Bfl igitur, cur id facfhus 

mthi perfuadeam cwnfinguUrtt 
prafiantig Uhrum ejse fciam 4 



lAudatif^fm feriptore elii^ubr^it^ 
tutn , €umqut de to fraffh ar" 
gumento ^ quodi ieijgevys ve/his 
appriwi arridere debeat ; Cdm- 
munf$ enim vobis ejl eum reHqnes 
Buropa, NobiUtate Amor aeftu-- 
dium in nobiltffimam bane JPbi- 
lofopburptrtem $ qus hac nojlra 
state in tofis Rfgfsm » ae Prinei* 
pum VirorHm Aulis\ atque in^ 
priaatis Brtsditorum penetrali^ 
bets exe^ benigniMs eonfueuit . 
Accipisi ergoitwm 1amqua>hpU 
btieam tefseram ieterni mei A^ 
moris atque obfequij Brg^^ ifiud 
foto iam Orbc eeUoberimum Cot^ 
hgium ^tyme ^ae bonas arees 9 
vt/hletrSf amate. f^atete^ 
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EVCLrPES 

RESTITVTVS 

A lO. AIPHON. rORELLIO 

NIAroi-ITAKO 

■«?»*»^^ ■ 

AD LECTOKEM GEOUETRUf . 

irVTintiquiius licoitiAr 
iUiiir ptima Geommia 

-iHn-lci »n,Tifru*g)'ptiI» 
lijdicaiTbalnCiHipfl] • 
l'*thaj{aia • Ar phi'ibM 
llijs amt . * poft Eucii' 



d'^ 



totngtM.InciirTrtate» i 



ima'*. A noiui fotini & o>dinc, «iqn* 
ihodo dtinonfttauos immowte Sie qu»- ! 
qae mihi li«bit,ft<u»" anci(ioliali< KM- 

uani foTinim claiioiem • aliqnibns Eiianbi 
in locis KtmiDti mmtotoniMWm reftiinete. 

Etpt.m<. bt.niKii"nu.n> MHon«,qu« 
rn^reinncMcilliiiKsaliluajpMWi^jMiM- 
tti««formar«. - ■ _. n,- 

Vacill^ qnippe Oeoniettr» in Ooannl» 
patalltliioni, t Vti,BOtti.>nuin i quia Jiimi- 
iu(n p'fte*dtint ei Ptii 



iu(n foeedtint 

- -- •- — ■■•-.nl 

is ediiioneriiiiptoliKeofltti. 



iuidentibus . Bt huc in ptii 
uiionis ediiioncriiiiptfilixi 
n tdioliis . cuiiii D-&Tit. 



tam ht«u«ni. * clatjni notiuam. & ialupcr 
aliqui d« noo© fiipet^dcUn» . 



Ctt» rciencU fi£ tetta » * euidiM c«|^- 

tio muin;& rcientia/it progreHti» Iheeile* 
^jjis ex notis adigootaipTociil ditiitftpti^ 
ripia ex qnibiis igniHc cfJtncltt/toneswkditci 
fkbenrtopor9et> vt iint iietH>ra iiUrsi:e(.ntni'o 
Rofiffimam «epu^btt iHini «jiMSki fl«n pcfe-ci- 
pitor>att ▼etam fic & andari iii 'criHU natuia 
queat. Modo Perallelrttiin Xl(9^rifuit& ab 
fiudicle tr;idicatn imperfc^ani e/)e cenfue- 
rliuti PoiBdomiis » Gcmiuus» ^ alij ob 
AeCeteni Principiorum feiltcet ob tatpeTfe^ 
^ionem deAnicionis ParaUelaTuni > & Peti» 
tiont9 qointse • Dixit euim £ucli<ics ^4MM 
fir^Rey^ hntdu ift tcdem pUn9 9*iH*Mef r ^n# 
HMs roii^MrrjMi) ^dnrAtqm fiurt^i ,- liett i» 
$HJBnUuminrorlMCM»mr^e,se»Ptir4iHflti • Talis 
tianM)tte paffio ignoca eilitum quia i^nora- 
xnus» ancalcs itnez in&aits iioncondnr«ao 
tes fcperiri poJint in natara ; tum tti am^ 

Jruia MtfiBirtpsQprNtacetDeteiMteaoii pof- 
uBHi^ > .A: pioituie neui.eft euidcneer cogni* 
u. ■ 

Ikm minu4 i fnoM t& Okeiniti» ParaUIcIjH 
nHB a ItolfidweioiMbcogkaca» Sxit emm ^4* 
mUtUr tS4§ dimtilU* rtB^i • i2«ie f^fthiU ii»» 
tifnAth itm^tr im$ew *e diUAm « I^notaDut 
cntj»<|<M(l oamine inti-Kmtlk intellifi^ debe- 
at > & an verificari po0k talis cofidicin » (ki' 
licet» an dari poffii* liuJBriiiotlf> redar tincar • 

3n« (emper sequait ineeruaiJo a ie iliut cefn^ 
itieiH m ilia escteofione toffiMta . 
Fariter l^lomaeus Pcoclusft ait|Becicio* 
nem i^itntane Biid>di4.d oameto.Prin>cif io^ 
rum Tciciemnt t^^qux tah& eft • si in dn«t^ i^ 
Ac/ f/fiM« ivttfMt ^M «xifinirri > tmu^in» 
tidenf dm^s^mgnt^ mtcrnts nd emsdfm pariet 
iXHitmti^ msmmtjduokms Mm%Mlis reifttftetrit* 
knem if[s$ emmgmsmnt md fsiwtes > rlH angnii dnt- 
itft ^eStr mHmmet smm$ . fti^i <1«*PP^ Petitio 
toghjca non eit liimi«e ■atursi > ft .ideo erit 
Principium Ignotam . ildde ^ood Annuere 
duas -«e^as coincidentsa certuiii iii>nuni noa 
fft : ciim dati ^uetar linec > <|ue annuunt t 
dcnuti^Mm coinciduQtv vcConcoides» H 

•• A Alim» 



non Pfincipiumi qttdd noft rice' a Ptiolemzo, 
♦ Ptoclo aemonfttatum fuit : Ideo .Arabef » 
dc poftca Clauius fitmiow pfogreflTu id ip- 
fum demonftraTC conati runt ex anti^ua pa* 
Tallelatum definitione s qu« cumficignota^ 
vt didum eft; ideo in hac reftitutiwie Pnmo 
Mnimr defiwtioPdraHelaTuni , qu« cft w- 
dentiffima. Certum (tnim eft » ex PTopofi- 
eionibus io^-3r ii. Prlmi ElementiinM^.I. 
fig*%qvioddiktreiU .4B* CD i» fdMmjfl^m 
nifhmet fmmu pe9pMdu»Uurit»r Hen^i 
inver eMttdem teB^m M. Hi mnm»idimfr^ 
dvSt^t lineMj jtB*9tCDme6 inter ee p^din 
ItUt* De qttibus pafiio aequidiftantis aejAr 
ceps dem6ftratttV,ar caJis definicio procul dtt. 
bio eric principium fcientf«;cum exponatur 
per fyaffioiiem poffibilem & euidentiffiniam .. 

Pronuncratum poftea quod pr«mitti d«- 
bet id ipfum eft quod Arabes . A Clauius 
aflu mpierunt , nempe m6. %\ p%* M» Ji ncU 
^B pefpettdictftarUn imfWM ittper rea^m 
»t in ptmB» «»i <*lr*«e.B trdnsferntnr 
trdntmenaU m^tn in tod§m^ pUuf ysqnt nd 
-DC» &t-inm'H» iku n^n.mcUltt * ted tem^ 
per perMuiicnUfii fit sHper BC ; tnnc fnn' 
m jifinxus jitB eri t UnenKeBn ? qwod pa , 
tetexeoqood omnia puhftain AED deii- 
^abilia cqualibns rntehiallts ( menfuracis 
nempe ab eadem perpendiculari.A3) diil|nc 
ab omnibus pnndis refts ^Q ; & ideo eius 
punda (e conlequunturf & dif^ofitafunc eo- 
dcm ordine dii«^o quem exigit fluxus bre- 
viffimus reds Bc • , ^ ' . 

Sccundus errorottt in Tulgatis Elementia 
irrepfit , & proafldubio ab aliquo alio t«x- 
•tui Euclidis additus fuit^ eft» dinerticnlnm 
Contin^entid a peripiieria Circuli > & a reda 
linea eum conttn^ente comprxhenfum; quod 
angulum conftituere ProdttS cenfuit» At hoc 
faJTum efle putaiit Magni Viri Vieta . Oall- 
leus i dc omnea Neoterici Mathcmatici in- 
fi^nes » quorum ratioiies hic noii i^feranL» r 
c«m fumciat iixc Vnica in ptima editioii« 

^ l^ huitts 



"hnlm Mitvtfonif tradfta. Coftllir e> «ngii- 
fl Deftiiieione : Uieliimti^mm dtuifmm HmeM" 
rmm vr ^iniisniriMi in ym fmtSh HttmiiMm 
mf%»ii MBitmtfe 4 IgftiirlidttcliiMCt qnc 
Itt-vno pimdo conttenteacts rnicim cert^im» 
Metenninatam tnclinatlontm non eAcinne* 
procHl dtibio angtklum non coaAitiienc. At- 
qui talem efle diuertrcirlttm conttngeiiti» lic 
oftenrtetur • Tdh», t« fif^, ^,* 

Sit potygonnm dbes qiiod t«igte ffeftA« 
«« tn Uttft M» 9 patte qnoii perimeter mU 
cum tatigcnte ea non vnictm ftd eoc iiiclina- 
tiortcs conf^ituit quot (iint eius lattra » fcili- 
etihae f'che% df;^ fyc. hanim atutm incKa»* 
cionura nblla aft^nlam confticnie excepta 
ft)P r«nia b*e ;. qm» qti slibte aU» vc 4itterit 
eV Sc en caree concurfti lineartim i»> Tna 
paiite > ine qvo artfiulus eAe nequit . Coi»« 
ficieretut modo tdb^ £ ^;{r fo^ CirciUus ABC * 
quem eontin^at rtGta. horviontSiUs fA.^oi* 
cheulNS ceiTKtur tffk pojygonuih compt»- 
henfum dbinlifiicie lateribus» tot nimiruiiui 
quot runt pand» circumfbreneia^ eiuei * 
nxc latera' ob ciromrrerentiat caruatiiram » 
ditttrfiiiwdd tacliiiata ilmc ad cangtntem EA» 
icificee pundi C inclinartio docerminataT ah 
esus fliixtt CG in diredum cbtitiniMnGr» qut 
flifxus per circoli tangen6tm.^r^icuf * qnod 
cx fciencia mtcliatika ftf^heul fiiadt<« 
nir . Qatapila gravis.K Innixa Aper cw*- 
tiam ACinC pttindt fulcftttraptripiit- 
«ia Tel ^ lemitfiaiiietv» > D^ C> ae fi ntni* 
^etttr ftiptr piamim IncHnatttm caiwen-^ 
tia G>C : 9c proinde incbnatio puim C 
perlpiieric fiiper pJannflK^ B A. erit tadeuk» 
^am liabet angnlttsre^lineus lOC . Siiai» 
Iiter inclioatio pundi peripittfMi B tric et^ 
^uam iiabtr angttJn» remineas EHB» qui 
mioor eft anmiJo EG« ;. ft^ fic <rltetittf ooir 
niaalia jranfta defignata inperiphtria BA 
clficittnt ditttrfas incKiiationes cum tangci»- 
te EAt fempec inttr le insottales » & detref- 
centes ^ 9^ t^U in Cttrna CBA defignaripoi;, 
Amic infinita punda ; ergo ptripiicua. CBA 

* 5 <^» 



iMcIinationps ihxquaUs iiitcr fft^.dcc^e»' 
netvc^r xcuti^rts • qiiQiirqut mpunftocoDU^ 
^u« A.prorru» incftiiacio deiUuatnr » dc aA- 
niiiilecHir • 14191 ^x fai(ce iaftnitis- inclmav 
uouibas nfiJUafii:fia!i poce^ic « q»« fTc pro* 
pria y ft C(»Hlircuciua an^taK diuenictjJi con<* 
eingenttaeiduplici rnciene:prinio quij deftcic 
concurfMS in vnopiin^o» fccundo quia quth* 
jibec<e«minefftcitangulum redilineoiii.cMn» 
Ungfince £A( C^ Vryclus no» vcrctur affir- 
maTe , <pv»4 an^ a I p» conn n^i^enti c /it oiinor 
()uoIib«c anijulo acuto re^tltneo) talis ergo» 

iodinacio (emp«rt0i^QO-rrH qu^umyatdit9 
Inclinatione procedendo verfus cttncadum A: 
ffeciil6snati.p(K«;itpoftrenia.prerer quan> ia 
ip^omtc punao conca^u^ vbi nuil^i inclinar 
nodBtur!> quand^quideni pt^ii^uDi Acdht 
^Mit «uo» cvi^erti» hA. Facec ergo pro* 

Ipo^uir»' 

Tercfus locus * qui in £lementi$ Ceome-r 
crise Teajtui.dfbec> «i^ liU q«U agic de Pro^ 
«•rrioMr.^ i'i>f){>rf>f«M/fi«/f cnirr toto li-^ 
bro' Quinto- mic Jrdis : Hunc. pUne omues^^ 
ioitentci r o^K uf iliro ulr» cHe. r. iB^ id%o i hanc 
#«S)ineriY p-rteiT. picMqiir rfi^Noiigr^ con«(f 
fiinri 'icd<irrico coif jcif vr fnokiparttbit ! : . . 
. Nemo aivbfHiUQUndcairVobicttrieaf nonur 
iji undc ^«n^^rc qtiaui tx. dffa^Ui*r*ocipi9*: 
nm» alfirDptoWnit^^nenipevex: IrVftnittoni- 
iribusr"«]uap;c»ml?nc P>incipia« & C4u(aff 
fcientasachent.eiie nociffimxv vt eurtientiiV 
iifn on cr)jcnnioiie» pTorfucerr poiirrtc Qskh{ 
T^ro> Definiciufiei ab Enclide rr:) inar if|«r 
Chi' ncDyElementoimwfiic o&rciirriiniar*ohv- 
Mtlwl Q- Oe faccnciir ^ Tripltcr enim nio<£i>' 
p»Bpi)rrttrftffr< dr .ff^tMUtku^hutem dellni- 
uir bUsclf^ es f.remcl lirf >rr> VI I « <vhidiiOTttas« 
nMncrorcm propamoiieiir definiiirp ;: rc#pr« 
ihm% ^MV dnttted^nt eH mmi$Bfi§x' s> .>t|- 
Mgri «rait p4rt«f tmutfiumir ftmwnwgt & dtio» 
iiaBie^ ^^ <Iuo& alios eanden» proportio- 
neoi habcre dixjc % quawH^ nnuctdtnut .mtiue- 
wtBiftfliw • nl iddtm t4t$ % 4111 tMdim 



UQo- «lefinitioiies func certai > & euideQti/B» 
«a^^CQ&rnica» ^ prioindt nierico nicti: priucl* 
pid rcienri« conniimcTdri po/lMnc. AcqutA 
j^Nter numeru3 r & preter4UAmicatc« laccff 
(c comnienAii4>iIeSft qu^leiiAbcoc vtnume^ 
rns 3i\ numeru(n • (tancur eeMm qnancitactt 
inter A piorfus .liHommwiHfi»b$ie$ r 9^' 
AffimecT^ Yocantur > inqnibns a^^^punooft 
pofiirnt il^M dc^itront» nume^4>rum pio^ 
poxtionalrum ; propterea coaAns fui^ fiucli* 
itcs tradeie d^liniriones proportioni» < dt 
Prorortionalftatis vntuvrfalioTe^.t quxcoHK 
prebenflcTent etfam aflini«''.\9. quaiicicj|ttf < 
Hoc; autem dnplici moda pr^fticit • Vrimo 
«fkendo prc portioneai eDer KetpeSnm ^f^fm* 
0nm^dmfmm magutimtlinHm 'ju***4 ^itAmtita'- 
iem.f9Uine$* JBt Proporrionem e/it dixift 
fimilitt^tntm rtspfi^tkHtthm. Ppftw . /icifif mii#- 
^od bi{c2 de/tnidoni&m5 non ac^uMiiitfiu-*^ 
elides i ii tame» a& aliqofy jutdkm nQflrlue* 
TWic ) neqver fufficreoees ea» icputauir* fm6 
neaueef«¥rus eli rnde«ionffrauonjb«i Pro« 
pomionum eius libri V Scd fuperaddidit 
fiouam dcfinitionem i^cpnio • iir. md§m pmm. 
pnnitM 9*sf pf^m^md se€fni4amt tSt lettiM «4 
ijMiirtam »■ cww prtmm » ^ tef%%^'^mt€mtiltim, 
flkt4 tt ie^ttnik^er ^•»*m aqnemmiuflteibut 
(qu4tftteumqtii^i hnc mmhifiieMu^ittrmm* 
ijfme ttb vtrofjit' yef ¥na tfefietm/tt , pe/ ftta exee^ 
dm^fr yelYvtm sfpiaitte ttmfrfigte eutmantifr qu^t 
rnter je fnfottkem w . . • 

Hancfof ropoftremam^fe/in icmnem per*> 
pfeKaiii > fgnocam r & ideo rcrpnendam effe» 
nrrno ir»ficr.itOf • j <|iiia deirnitio rct«neiitc4« 
dfe^et enidentiffim^expoRere Haturam tet 
^elSnirarpeT pcaflSl^^mem {K>ffibifem y rtrailL» > 
pMmantyilt aoctiSoikmy per.quaiir deficiicunt 
tfrftingtiatar ar 4fB»bbep «liO' iufri^Oci. . At 
|itopr icta» eir pof iea 'itt add udbi fexta* d^ffini- 
tione fknofattrr avi» rrtvnr iratiitardari poi^ 
fit ; innnirar emnrx i]lar «jue > mulripli^es vn« 
Biaiores % vef vna minorcs reliquis» non pei^ 
cspimwan daiiia naaif«{M}ifeu«> 4c idc» 

^no- 



I|[nArafliHf an uNt paffio vert fk t It lictt 
poi&bilisf £r Tcra fttpfonaeiirtobfcttra eft 
tameii ob infinitaeeiii «jiiam hHK>tuit x qno- 
nodo er^ erit euidentiffima- ^ Ec qiiafa.* 
fbiencilicam cettittidiiiem patcre poterit ^ 
Brit igitiir ulic definitio potint Tlieoremfttf 
i^uod abique demonAratione ad^ittr noiL^ 
poteft ; Sc ideo nou« <hffHiitfoRes excrigitair 
4» (unt 1 «^oc fint eufdenter cogni a > vt in^ 
te^ pti)icipi« Gnemtu- tttrt connintierart 
£offint« 

Quid ▼efo.anriqur eenfikerint > Ar an > ft 
^ttomodo hanc pnKipuam Geometria par» 
tein correxerint ob librorum pennrittm igno« 
ffamns • Sctmut tamen Arabcs improbane^ 
Sttclidif m-etbodttm > vt refert Canipanus t 
id ipfumtentauit lor BaptiAa BenedicUis» A 
alij Viri^pretlari vOrue ad noftnt temjiora ». 
«ut repttdtata f%xu defiiaitione Bucfidts €tn« 
fent recipidcbere definitioncs tercittro»et qttar- 
tain»in^uibn9dec]«raTi*purant nururam pro* 
portioiiis > ft: Pro>p«)rtionalitaci» per rrsfe^- 
Swm^pHmdAm ffit%s4 qitmiHuiUm firttnttti 
p»f€rfimii$t»dSmmreMBM^^ & reponun& 
iiiter axiomata iepbem ¥• liiiri Propbacione» 
a. VII ad XIII* ex (juibut paffionem mqut^ 
mnlciplictuni deiinittORit iibxt» fe.dcmon-^ 
fisafie (nadeiftar ; di liinc reii^nat propofi» 
tiones libri V» mechoda- Eiicitdiaiia^ ofteii- 
•lunt . 

In iiac contrbtterfia qui^ ipic^ CmKtum^ 
amore Tericacis lioeri cxponam Qi^ia deft>> 
fl4ttoiM»elle. noiv poficnt principia fcictitite ». 
fcilfcernon j^roduccrcntcuidentifltmam co- 
gnttionem nifi^iixellc^i conftarettamnL» 
certitudo * dc euiUentiar at nemo' ettidente^ 
perdpere dicec.illiifiqiiod exprimitur irerbit. 
obfctitit & ambiguisk ftd o^ortet yt iinc pto<« 
pTia> clar^ift txnnCsh fijginficancia natiiraafi 
paffionis rei dennitv > qiic ad inftar Iconi» 
itt Animo tepreftnttnt Ideain lilittt i ft qii»> 
re & qiiomodo>' diftingttatnr a qttalibet alij» 
Vidcamtts modoaacertic & quarc«defiiu-* 
tioaaiiiJibcV«iMU4is^htBC vttba.. A4j»t«« 



^dsm hiAhnJU % & fimiiitmth rtjftBmmm 
qm dd tfHdmiutim firtimft habeant ptw^Stas 
londitioncs > fit fani panlciila illa ^mitUm 
cffraga dt indccf rminata » qucanncxa i^f* 
tftSmi declarat niiod non Bt Tnicuf ftiingu. 
larif Tcfpcdus > >icd multiplcx > ouonim ul« 
(}ui pToponioncm confiitnere dcoec non cx- 
primitiiT > nec indicatur ; /icutqui didtro- 
h edqnidam Ffoftinepti RoraBdefinirJontni 
fe tradidiile Aiadctur . Scimuspoftea quod 
Toces ilmilitudinis miOTondam refbe^nni 
iunr gNenericae & itgnincaiit non omnimodaiti' 
identitatcm t fed conuenicntiam aliquanL« 
panialemsdr idco indigent ▼Jteri^ decIarA-^ 
Cione> cxt>rc(fe indicando qnaepam Habicudo: 
cx illis piuttbus pToponionem conllicttat > flC 
in quo coniitUt tahs iimilitndo • A: (ic paf^ 
lim ab Euclide* ft AppoUonio fimilitudo li-* 
nearam> & iifforaTnm> tam planarum> qnam- 
cnruarum > oc (bXiJUrura dcfinitor: non /blis 
verbis Stmilitmdimit qm^md qmdJtiitmttm ptr^ 
tfnet > fcd exprcA affignando paner> modof 
dc circBmftantias % in oaibus confidic raliS' 
~ fimilitudo» cxpTiniendo nempc quod fimi- 
licndo regmcntornm circularium coniiftit fn> 
cqualicatc angulorum exiiientinmin cirdem 
fegmenris > & quod PolygonoTUm iimilitudo* 
confiftit in xqualitate omnium anffulornai» 
circa quos 1 ateia func propoTtioiuIia » & Se 
in reliquis • 

Pacet igicar qood non /iiffictrdixi/ft Pio- 
ponionem cflednarum Magnitudinum M»- 
tmmm qmemddtm retfeSmm quoad quanticaceoi 
neninec ; & ouod prtMomonalicas eft Simi* 
tUmth ewmmdem rttpeSmum Qnta ii ignora- ' 
mnsquis > 9c qnalts fic ille re{pediis>> quf 
proponionem confticuit fcirc non pofTi^nus 
quando ynmt qmiddm retpeQmt qnoad quan- 
cttatem lic ftmilis alceri r«iV/4ii» . HocpJa- 
ne ab ij>€o Bnclidis concextu e]icitur;fi cnim 
indica/Iec quod natura Proponionalicatis 
omnium quantitatum exad^ > & fuificicntet 
expoiira fttiflet per haec verba Similitmd* 
qmwmnUmm ntftBmmm quoad qu^mitdtem 

ferti- 



in«TOT«ni conufJrftlwiUrf itibdbAt, ^ pcoin-r 
fie rupc.T^||iMv^H>r ««|)iAii«iti>{o in quo CDiiiir 
iUtet t^iA.fmAi:;!^ fiiT Huin«ris» UiceiKb» 
Mttte€§dtn$ff^ ^^ «Ifibct» Mrfar mpltiflUet » 
vW tikdtmyfi^r*'», ^«h €4C(|e«» ptfr/r# oiMtf^ 
qmtmiMm i, Cum «rgoi hsc dcfinicio n«aic« 
ronii» |»r&por-Tiun) fk opcjma » & (ciencili'- 
ca ; pocitfc coiictMlendttmeA iHatii Vniuer- 
Aileni dieAnicioueor maHcaiii hitiHc . fic quig 
quzib nej^abic /imiles reQieJiiM quoa4> quan^ 
ti^aQcm, poHe piuTQs».d( (liueribv eflb» ¥C 4um 
(}uantic<ices c]uaB du.ibus jlijs inaenuaJes iiii^ 
incer i« fioiikin tt£p9£kUm quo ad iue^Mlii' 
t4temha,b»nt » fiue minociad maioremi iiuc_j 
maior ad ininorein coi«lbf aeuri dr iiieo 4^ a4 

Leumdeoi refpic^m (^uoad incqualitaten^ 
bebic Quam f-ad^. cum limilevnnc* <]ua.- 
tena« amoo antecedcntes incqitales funt ihia 
confequen^ibus . Similicer cooiparatio 4« ai 
a > & 5« ad } itfiniles font in mMioriuue cua» 
ambo ."fnceoediences maiore» fintfuis coai«« 
«^mibirs > vel ^ concra anibo iciic minores » 
&on iiiicus cunuiem reijf>evkiim int aequaticato 
€KCCi!iii » auc defedus iiabcc }• ad a quaiii 3^ 
ad f. quia finguli ancecedences eodem cxcei^ 
fu s. vnicjcis neiivpe > iuperanr fuot confe- 
queiiccst & h concra lii ab ilits.(iefictunt . At 
nnlUyexiiis iimiJicudifiibm pro^rcionaiic^- 
cem cunfticuit . Tgicur rupcrius tra«lica- d«ft- 
nifiioreft ambigua > fallaic & apca ad piodu- 
cendam igm>nineiam potius » qoam ceieam » 
& eaideiicemifliiiciiciam » 

- Nec inimtfnesrab -hac cenldira fuBC a4i€(<it 
viri preclari * qui.- aiuiic fuilicere» vt canca^fo 
gisndi/M primx maffnitiidii^is reipcdu ft^ 
cundae tquantam babcctertti^reipedoqaar'- 
txt nec vc aJi; aiunc opoiteee^ prima A eo<- 
dem modo, feu nec iiuicis > neemiuus c<mci- 
n0ac yei coficii)e<icar i lecuiidU B» quam ter« 
cia C concinectvel concinetnr i quarta D^ n^ 
dum in commenfurabilflMB » fed «tiamiHL* 
A^mecris. Neciliiqui afufic autecedetitea 
deberc ^ilc cqui niulupliceiiiCOiir«iu^iiciiii)i» 

9c 



bm- . Vti> diceiiila qMo^f riii;»» aoi» iir.p V^tfin 
Miiior v£f fninorouaBl opttAcft TMdffCuiv- 
dam hal)«at se (peau ^) jaMAmI«i¥Mi(M»i KIm«-i 
/««» iJf i» quam urtiai ha^c jK|||MrcAin> • N«C 
i]iiandf> aiwtic eAs «i«^r«4^v>CMB»>«ilitcr 
pfimam Jc {ecHndam ^iwiirm^ 4ilicreiitlaBin- 
ceircptcrfajnM ^ qcutt^ : oiiinia cnim haec 
hellaTieirba (unc iinonima» quje nc hijuia^ 
qaifdem ck>f enc prcccr fgiiocam illam qmM-* 

Telit non percipimus , quia fempcr nos rc* 
iificjnuiic iit eadem ambMuicatc i |( Qbfciiri- 
«atfr • 'Ciim uunquam d^uarcoc • iiiqvo. na^ 
cdnfiftat illa tft^tisim S^im^Htmd^t qu9 pro- 
porrcsonalicatem coni^itiiic • Sca iiiquo coa* 
ftftatilla finiilicudo gTanditacis y aut fimili- 
todo eacce/iii.uro. ircl ^eic^kwim ; our cnt.iu. 
jtorma^aii» triicina.d]gNe/cerc pomimus quo 
nio^ anc quitndo aooeccdcarcf non ftinr m»* 
lovcc ncc minofcs (\aim opnc eft rc fimiict ' 
TcTpcdas habflacic.ad fulos c*iircqiientc» ? vct 
fimilftcr CAncincanc ant concincaocitr ftb ijA 
itcin ^lcaqac ▼elint noJtntcoirccdcrc dc|»cnt 
fn Affimctrts propottionali<iHis proprietatcm 
iUam Simtfifdimis ^m^fmmdtm tetfeHumm 
ci!e obCcttram > iacomprchcnfihilcm * (k idco^ 
inimcrico inttr (cicnrt«»tcAUntiffimcprii^ 
cipia rcpont ; ^uae aliunde dlc debcnt mag>s 
eiiidcntta &ccrcP9quam ^pc propo/itiones 
qiis inde dcdii4S> A iemonfttari d^htnt, 

Hinc agncilcaac qu^m pr^iifcnccr P^-opoft- 
tl»iic» EacHdic ^* 9. T^ttead if. Axion«xa 
cftedtcant. Stqnidem i^noroqutdnain fir 
bt^>o«tUMialacjB in Affimctris dt ncr<»<> afL« 
dctUT rn Natnra » ^uemode fcire polTirm) cui, 
t^bicfto tdhc proportionajitas civmpctat > 
fitquomododiltingnere poftiim mavnitiidi- 
flc»Prop«ittonafcs'a non PYoponionalibus } 

Itaqnr' non ▼tdco qnomo ad micci poffie 
excn(acio Ncotcrici Authoris » qui poft* 
quamdcclaranit i|tiomo<io comroenrttTabilo 
magnitudines FropOTtionales f^i«i<'«m relpeo 
fttrih hcbeiit imi A> fabdic» id ipAim in AP» 

lim»' 



modus ^uo arttecitiens eontinet conffqueii* 
rem eflr liiexplkiibilfs . Igitur ft non fteH 
carebimtis yera definJtidne^ & ignorata tlcfi^ 
hkione Propottionalitatis incommcnfarabi' 
lium nil dt tpfy defnonflrari potlrit t & pro- 
hide non dabitnr eonim Tcieutia . Si non de* 
tn declara*'] ergo profitentuc (c docere pofl« 
fcientiam a/liraetrarum pro-tion» abfq; dc- 
£nitione eanindem * fcilicet abf<]; i^rxcogtit» 
tiode ejeiftetitic dc qukiitatis (irbiedi Tci-. 
blhfe ; , i 

' Sitnili' modo aliam dodrtnam proportion 
si^m lauilare non poflum. ouia Primo Io«v 
Authof e^imius tetenta Buclidis tertia defi? 
nitione Proportioiiis aditit nouam definiMo- 
jiem Proportionalitatis > dicendo» proportio* 
■es eflfe im-er feySwi^/» yel d^UMlei fi Aabue- 
rint detnmitti^Qrei «quales Pofiea in pro^ 
;gTei1ii demonfirationumnonTtitur nacdefi* 
rtitione) fed ftmper deductt qiaod A. adB 
-^e^ndem ratfoneni hjbet quam C ; ad D cx 
lYiemorata deitniiione'qu.<rra EuclidisAbfca- 
ra ) & imperfeda > dicendo f[und quahcitas 
prima A ita continet quancitatem (ecundam 
B> re) abea canitnetttr > fxcut fxuentiraK C 
continec afiam O > reiab ea continetur • In- 
nxper permutat proportiones aitern^ licet il- 
le muicottes cdmpar.ibiU$. non finc > nempc 
cHuerforuni srenerum . Precerea dc aiOimetric 
proporcionalibos altutn fitentium • 

- 'fix his omnibus fatis apettc eonftare vide- 
tar imperfedam efie metnodum Arabum • Jt 
i^ftaoorutneiurdem doArinc • 

•Keftatmodo expendeiida fiteculatio Do- 
^iffimi Aothoris in fua Matncfi Tniuerfati 
ttadita> ^ui noua fbrma dectafarc nkitttr 
Kbrttl» V Eudidis . 

. Pritno . reicic definitiai>em ^«Eiiclidis yp 
perptexam^ non intmeuiacam . Deindt^ 
ait ProfHxrcioiiem i^9/o cxtimarj deberc > 4c 
ProporcionaiiutMn probafi fi identitas > r^ 
C^ualicas jQj2^tor»w> feu . \Fmh>>^m% y^\ 
l(ttfe&imm oftendaur * Supp^nit polUa/pi^ 



aimet •umimtiitR flr qaancitarum Al&i^^ 
trarum carumque 4efigniiciones oflenderc^ 
Ydknm» fett Htmmimt^rem iPwpotttohis » 
flempt QMociiff «ft aiice€C|dcns refpedu fiii 
confeqnentfe • Itaque «x «o quod A ad B iic 

, ftC adp^leducit quoa fraftio |. /tf1»cetA 

< Wiuiium j>er 3 equalis,eft fra^Moui 5 '"^'^ ^* 

di uifopef. D #'Hcfcanc propofitionem a/lii- 
mit locode^tfielonis» perquamomniaqiw 
inltbrov. Eticlidis continentur fe demo»' 
ilrafle fuadetm • 

■■ AtWdeat^oftfo yit preclaru^ quod licft 
rfopofitiones omnes > quas aflumit ^t tcw 
sn nunierls >.& in quantitatibus commcaiii- 
cabiUbus, tamep in rieore ^eomecrico vii»- 
pari jion poflant rt prtncipia enideuciffimai» 
€um Rnt Tiieoremata > quk pofiiinc > 4: d»> 
f^encdcmonftrari. Poilea in Afimecris non 
percipieiir col dence r^quod dencur neoue quid 
£nc fradionci * ft corum Valores > ieu Quo- 
ci Vtttancecedences ipibram oociiequeiftiniti« 
cum nnlius refpeanf concipl» autexplicaffi 
poffitln inainfinitace partium» aqua iaii« 
fcipcftus incommcnittrabilis determtnatur • 
nec quomodo.diftinguatur a quolibetalio • 

Ncc traiet «ttif»^um quoti fraftiones iii^ 
commenfurabilium quanticacum itnc r(uoqtt« 
yacionales» 4r nrnnericirjfaicem pocencia; cum 
hoc •rntuerfalicer iremai ndn itc:Oemonftrft* 
l^o^enim tniitiitas propertiones irracionale* 
dcrl poi!e>qu«non funrradtces Tllarum po» 
tcftacttm miHierkarum carurKbec gradus ; 

Sic tMl. t,fig, II. Ptog^felSo I> A» A *^ 

A '^vA^ >A A >cOncinil^>ro^liii euiuf rnn 

l^roporcioA aflA*'ifib ihcomffienfurabilis 

tfmnfreliqvcotnnes pro^ortioneff in eadem 

colicimiaieTte Incommennihibiles quo<]fu« •* 

InceSligatiir poftea A c^ irnitatem ajte^ins 




lis«ft A* I* B a fcqttaliscft A ■ *^^^^ 



gliifxs . Et vt A a<l Bi r«tt td A ' »11» trit 
A ' «acl B 2 >erant atttetn A > fr B incom- 
fiienlttrahiUs > cum p.roportiooiaU» .fipt. tn* 
cottiinenfurabiliibus' At A^9 «reu B« Igitur 
poteftates A * »* B * linter. fe q«vna« • *"- 
. commenfurabil^s {uQt « Similirer A ^ >B * • 
Incommeiifurabiles eruiic>'A^ flc «juxlibet aUm 
ciuiHeni gradus in iiifln;tum ., 

Hiiic conftat falfiim efle !qno<l qu«1ib«t 
proportio irracionalisnamerjca cenieix pof- 
iic > Sc f ncercedac inter quantitates falteoy 
|>ocet<iacommenfurabiles» cum tn fupradi- 
dis progreflionibus infinicis nnnqoam dt- 
^itates eiufdeni gtadus commenfiiTabilcs 
'ittter(eiint« 

£c licet cooAarecqttamlibetproporcioaem 
mationaJem efle .arjcmeticanr» obfl»inme»- 
•farabiiHi4tam<dignicacu m* fe«-^oCf nis«TUiii« 
^nf<lem gradusrnunquampoflec perdenvK»- 
ftvatiOnem cuinci quatnor .qAftanetracfli Jrra- 
«ionalas h^ibcre ^andem pto^vtioiiem« nitfi 
«xpreli^oftciidksretur €hU, dvffnt^tis int^ 
iilas infiaAta&«/Ienr radiccs ill^ propoficc i^ 
lacidnalsai. Ifoc attcem cump«-eftari iioiti» 
poftc vel faltem admitci non debeac fine d»> 
«nonftratione > fatendum eft caien {>a0ion«m 
radicuninon |>ercepcam> de nua igooracnr 
an fit » conftictt«r« non pofle d«finicionenu 
lcienciiicani . «« 

- iic:fiqiud«nidapi non poiicc euidens PfiGo 
<|eclarattS4acarampn«ipotcioiUliam Aflimei 
crafrun»' «xcui4bil«« «;^ncr Viri Ciarifliinitf 
^tti obfcuras & conieduraies ddinicwnec 
cradidemnt • At boc preftittto» « m« iiiic «h 
U f riginta <Miifli|)»« anno» . 

Hoc ^nidem a^imubant emdttt ieAotct # 
fi l«g«r» dx^nancMt d«finitton«s III* Libri 
me^ r«ilitiiMonift» in cttius wuu d«clarkiM 
qttando Fiiajptoportia ,4sHmttr4.t& Maiorf 
v«l minor p^^poxMciiMi ^iq^ comai«ui«ira« 
biii » fiue niimorica • vt in T^aU 111- figd 
i|. fi C > ft P fueTint commenftt^«ibil«« i»» 
cer (k I fcilicet & C fuetit qaslibet pattea ip« 
fiiif ]> vc Vcfbi gratia im ^iurcs» cejCttmdl 

d«- 



^iripoffk mt^mtttdfnem B qii« & ^ jpfiu;^ 
B»4t inCuptrdantut snntttnerabiJcs magai^ 
tudines incommenfurabiies ipii B ^um ntnji^ 
tes iinc ^uam £ » lic Jiaec niagntcudo |A «rtt 
ijficur Atnaior^ttam ^-ipfius B. & «uM 
voco prop-ne«i Aflfimccrafn A ad B mah* 
^m prop^-ne c^mmmtinutbiU C *d D . Swhi- 
titex diminni pdtcft A rt fit minor qnarti •£- 
ipiius B , dummodo A decurcata fit in com- 
tiienrurabilis ipH Ji • &r tttnc voco prop-nem 
aGimetrani Aad.^ mimrem ffo^WMte €0»" 
menfurMH n»^m hnbtt ;C «i^ « Bt tali» 
awjuidem pafsioncjdum ;eft pofibilis , fed 
ctiam euiaenter co^ica. cxpr«fta vocibas 
non ambjgiiis > fed clari figmlicantibus na- 
curam fubi^m deftniti : & pminde talis de^ 
Hnicio «rit ptrCtl^a\ Sc principium fcientide • 
Foftea inl4tfinitioqf idtcimi ts&.ni/figj 
34« comparan^o <|iratijpr ^uantiMces > qaa- 
p lum bins quzque eiurdemjrneris fint imef 
* ft in ^ommenfnrabiles : vt fi A , & B/jnt Af- 
linMtr«.l>ariteKjue C^&Di certum eft dati 

?>oiK certiam propotti^em commcnfurabi« 
emj vc 3 a«if> JlHf.iJc ^Verbi gratij^ fexjljtfi- 
tcrCKi» tmic n |>jppprno Afsimetra A ad B 
tyericm^4ipr>,^uap riuu^erica E ad F > vc- 
rum pt^prtip Vj,ar^p irrationaljs quo<}Ut> 
lit minor. ead^jn ratiVnaTi proportionc E ad 
.tfi'.wHi^t,if Afyerhtmior ^uam *- ^^ipiius 
9/> vfnmniC fMttit minftr^nAm fexqMieertU 
«leetiu«>Db Tiinc vooMitr Affimecra pnipor- 
m A adB Jiftwef ff^f.r^mt in^Ammen^M^ 
if0k$l$ •quamihttbet C ad D.^ 

j lt(b«c<fHa^ae^iaiaflif> «ft po/fibilis<c)art«# , 
* tuidtns 4 quia datis tribus quantitacifrlU» 
i^i^tiim :pna^ fit maior rec«hd«^^ teitia 
miftpf* jHt .-taden. f«cu n^* « • da m)n« uitusm 
frettipi#tojyiutam^u«mMtatcm maiottfiw 

Simiiiier in.d©inttxone vndecima f«^; ri/i 
fig»*$;U earumdem irrationnliumcuatuot 
quantitjtum proportio prima adCtcundAm 
nm>t fuerit» <c tatioteitixad quartamfit 



maior^ 



maior een^ a commeiiratabili ]f toppniotic > 
fcilrcep fi Iprima fucrit minot quam -^ fc- 
cumlx , 9cttrtisi fit maior quam -^ <|uanct- 
tatts quartc» ctit proporHo* Aflimetra ptim* 
td recundam miuor irrMtionsti frofttiaiu 
tntiadHqftdrum qudntiutemj. 

Nemo igieur iiegabit has definitiones cflc 
legitimas , & principia fcientic» cum eui- 
dentiifime declarent naturam tel definitxi & 
cam diiUnguant a aualibet alia • 

Tandem in duoilecima ttadltnr definitlo 
proporti^nalitatis irrationalium :♦ eftnue^ 
negatiua ad inftar definitionis Puna:i hucli- 
di5» qua non mimis fciencifica » dr euidens 
cftquam aflirmatiua . Qupticfcunque enim 
demonftrJtuT quod rna ^rqiJortia non eft' 
maior.ncque minot rilia propordonei necef- 
fario iHi aqualis erit • 

Sed optarct forte quifpiam , naturani pro- 
portionalium incommenfurabilium per paf-' 
fionumaffirmatiuam dignofcere Hoc qui- 
dem fiet hoh p^t iiefinitionemiCfi demohftra- 
ti debeat flcufi Theorema t vt fuo foco vide- 
bitttt. Sed interim definitio neg.itiua eft fiif- 
ficientiflima » per quam dcmohftfantur inj 
noftro tertio libro omncs Ptopofitiones libn 
V. Euclidis . & pariter pafsiones «q«e mnl 
tiplicium » qu« patitcT Theoremata funt . 

Ccterttm aduerto quod demonftrationes i 
qu« faft* fnnt per dedudioilem ad ineonttC<* 
niens fieri etiam poterant diTcftat : nolaitJM» 
nien immucarc pnorem foTmaro hikiustefti» 
tutionis > quae tacilis eft ob vniformttate iiLe 
demonfttationum . Sic puto hanc P «ciptt^ 
am Geometri* Mrtem haftenas dttbiaoi » « 
obfcumm me reftituifle . . , « ' 

Bttotes poftfta Tvpogtaphi pfudcns leftof 
excttfabit» cottiget, atnptaTwlis eftpet- 
ttctfio nttmeroram propofitiontt» lilK VI. i 
decimaqjiarta yfque ad 57. quatomncs Tfll^ 
t atc yctum n n mciii m cxecauhc » - 
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£EOME TRIA,pr{ci- 

pua intcr diicipli- 

nas mathemacicas 3 

magnimdines confi- 

derat ; acque vniiier- 

fa fpeculatio fcienti- 

fica ^ quae de tali fu* 

bScfto fieri poteft i verfatur > aut in 

contempiatione rationi^ AruQur», 

qua magnitudines formatx Dint; aut 

in contemplatione proprietatum ef- 

feneialium & paflionum carundem 

xhagnitu4iniun • Cumque aliquae 

magnicudinum ftrudlurae p acque^ 

(lafliones , fint adeo faciies .& eiii^ 

lientes 3 vt nedum nuUam ptrorfus 

iaboriofam^inqnifitionem requirant; 

fed nemo fanz mentis eis ajrenfiim 

Begabit :Hix Tero fint adeo recon- 

ditae & diificiles y vt nullo pado 

cancedi poXnnt^* fitqueinnata nobiS' 

*A via • 



a Euclidis Rejtituti 
via a notionbus ad ignota. pro^e* 
dendi ( cum omnis douruHi incelle* 
ftiua ex praexiftenti , feu anticipa- 
ta cognitione fiat ) debent euiden- 
tes conftruftiones , & pafTiones^ ma- 
gnicudinum affutnivt prirtci^ia-f , 
ex quibqs {cientifice difcurrendo 
aliae abftrufae & diiflciles conftru- 
dtiones j & paffiones venentur» 

Attamen , fiue faciles , fiuc diSi' 
ciles fint huiuftnodi contemplatio- 
nes , femper nuncupari confueuc- 
runt propofitiones ; eo quod in qua- 
iibet earum aliquid contemplandum 
proponitur inteiledlui . 

Patet crgo principia Geometriae 
efie Pr^f^fithmes , exponentes fa- 
cilem rationem ftru^hiras qua ma- 
gnitudines formantur; aut facilem 
& euidentem proprietatem, vel paf- 
fionem earundem magnitudinum • 

Et quoniam faBpenumero magni-» 
cudines > habentes euidentifiimanfL^ 
conftru^ionem aut paifionem , non 
habeiit propfium nomen ; aut hz* 
bent nomina a^uiuoca 9 res diuer* 
fasfignificanciacpropterea» vtqiue* 
libet magnitudo diftinguatur a qua* 
libetalia , nomen ipfi imponi de«- 
bet s aut ejcponi germana nominis 
fignificatio • Quapropter principiov 
nim Geometiix tria genera emntl 

Primam vocatnr l>$fimUU in qua 
declaratur feu imponitar nomen alii^ 
cui niagnitttdioi y qu« habeat eui^ 

dcn- 
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dentiffimam conftrufliontfm aut paA 
£onem : & tilis conftru<5lio aut paf- 
fiodcbeteflenedumvera^ pritna& 
notiffima omnium qux ilii fubie^o 
compettint^* fed etiam debet exponi 
ciare verbis non ambiguist nec ob- 
/curis : nam & hifcc conditionibus 
careret noa produceret certiffimam 
& euidentem fcientiam > fed potius 
coniei^uralem & dubiam opiaio* 
nem* 

Secundum y in quo magnitudinis , 
IPUfus iiomen impofitiim & vfu re« 
cejKiifn eft, exponimr aliquaeui- 
dcas eivLS cov&tViCtio : Et vocatur 

Tertium > in quo magnitudinis » 
iam nominatx j exponirur euidens 
eius propriecas > aut aliqua manife- 
ila cius pa0io ; & vocatur 0«|»fr4f , 
vel AxUmm » aut pr#sM»c««i«»» , fiue 
^ommunts notitja . 

Et quoniam huiufmodi Principia ' 

i .demonftrari nequeunt^ cum iint no«- 

tiffima; propterea tantummodo eoru 

tcataiogusin veilibulo huius fcicn^ 

ti» appooetur; vt poileaydemonftra- 

tiue fyllogizzando » ex ci$ deducan« 

tur veritatcs aharumPropofirionum 

reconditarum ; quac pariter {itbdiui- 

duntur • Propofitio ttaque difficilis , 

in qua concemplarur rado ftm^Ui 

rx qtta magnitudo aliqua forma- 

L tur» vocabitur Pr§UirHat: Illa ve-* 

L x6 Propolicio abftrufa > in. qua con- 

f A 2 tem- 
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templatur proprietas vel pafllo ali- 
qua magnitudinis , vocatur r^##* 

DEFINITION1ES. 

'• CORPOR/5 exirtmhates i nttlUm fr»^ 
funditatim hnhentes > voantur Su- 

perficies. 

Im WigtarM frima > TatuU prima Fa- 
cics ABCD longa & lata profiindi' 
tate carens vocatur fuperhcies • 
J/« SvmFIClEl ixtfemitMs > nulUnLj> 

latituAmm huhentu , VMUtur 

Lineae • 
**^* LISBAB extremitMtes 3 nulUm Uf^i^ 

tuHnem hmhentes^voceutur PunAa. 

Licet fuperficies j linea & pun- 
dla non reperiantur feparata a cor- 
poribus ; certum eft tamen vere 
exiftere in natura ^ & per abftraAio* 
nempoteftvna fine altera confidc- 
ijari ; quia in quolibet corpore id 
V quod tangitur & confpicitur eft fola 
cxtcrna fuperficies ; & quando id 
vcrtitur circa fe i]>fum>ahquid qui- f 
efcens in eo reperitur» quod noa^ 
erit corpus » cum integrum corpus 
moueatur rotando.Ergo pars imtno- 
tx erit fimplex linea qu^ erit indiui- 
libilis^ cuius termini eriint Piihfta • 
Patet ergo quod linea ex fluxu pun- 
' Gd gcnerari potcft ; fup^rficics vero 
ex mixu lineae tranfuerfali ; atqu<^ 
Gorpus cx iluxu fupcrficici tran- 

fucr- 
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fuerfali gigni poteft • Quae trcs fpc- 
cks quantitatis continuae poflixne 
concipi infinit^E > fi nimirum fluxus 
pcr mfinitum Ipatium continuari 
intelJigatur • 

LlS^M i^uttm pmnimm hriuiffim^m ^^^ 
isrum 9 ilM ifunBo Md pmBum^ 
txiimdi p0fu»t» K^O:SLm vm . Ta- 
bulaprima Fig«2« 
Sr rEAFlCIES , €ui 9mm iX parte riOa y, 
iineu r^tt^rfiff , Plana voatur m Ta- 
bula pnma Fig.j. 
SVAKTITA^ incUn^tiinit duttrum^ VU 
nBarum liniarum.in ptan$/i mutu% 
gaugentiumy &non in Jireffum iw 
eentium Miterius ud tklterAm 9 votem 
tuf Angulus Planus. Tab'I.fig.4. 
Si duae reflaB Jincae AB, AC K-^ 
mutuo taiigant in A & non fint in 
direflum conftituta, voco Aniulum 
flanum , non cxtenfionem Iinearura 
B AC> net fpatium ab eis , compre- 
henfum;nec relationem vnius ad al- 
teram,fed illam tantstm determina_» 
tamque fiexionem feu inclinatio- 
neni lineaB AC verfiis AB . 
SVBERFIClESfiauafub vnof veljdi^ yji^ 
quibue tirminis eomprehenfa, Figu- 
i^v§ce$uf2ve funt 4% & B» Tab. !• 

FJ?-<* , . . 

:BlQVKA , qu£ diferiHtur ex reuoWttim yiju 

ui n&a lineA finiu in pluno , firea 

uherum iius punBum extremuUL^ ^ 

i»iifiens% quiufqssi ai eum loeum^ 

ndiott i qui mouiri e^perativoeetur 

A 3 Cir- 
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Circulusj Sc Pimam» ^uiefttat vi- 
titat Centnim;/i),M v*rh, mb *xtr«- 
m**imt*rmin» iefis*»t»^ iUc»titr 
Circunferentia . Bt qtmU^t r*aaji 
t*»trt 4d tirtunftr*ntittm *xf*»r» , 
Kadius tirtitii nmtttufetur, vtl Se- 
midiameter . Tab.I.Fig.<*, 
Vt fi refia linea AB , circa puti- 
ctum A qmefcens, reuoluatur in 
Planopcr B, D, & C, quoufque re- 
deat ad Jocum AB , i quo moueri 
caperat .' Vocabitur figura plana , 
ex fluxu ilims iineae de/cripta , Or- 

r i^JP""<^«™ A, Cemtrum} & 

imea BEDC , drtumferentiu ; & 

Tedx hacx AC, & AB Radii Cir. 
cua vocentur . 
i '^- FIGVKAE phn^ , ,m^ 4 r.ais iineU 

I • ET quA « ^nbns nats Hnets , Tnla- ' 

Duia I. Fig.7. 

"• £r >? ^pturthus , f «^;9W f ii4f«^r r#£fix 
^«#« epHtineantttr , MuitilatercB 
ti»/ multamguU di€MHr , ^tttttiinm^ 
\ ^^ a tnuhititdiitB Uterum , iffntti^ 

\ xin. fiv*^^^ compfthenitttsium , 

lliJrG2^IrFl>0 mAgttitUfUnis meufung 
dtcituf , r^»» r//^ , multniis fumftde > 

«//eri squalisfumt. Tabula !• Fi- 
g«ra 8, 
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PETI TIONES, SEV 
POSTVLA FA, 

APVSCTOMdpuniitmiioiamriff^m /. 
dH€grg9 

ET UneMm uffam pgduttrt in ggmti» ij^ 

muHm^ &dift&um, Tab»I»Fig.9» 
Sr qnguts cgnirg ^ (^ iutgrusUg tifiu* ///« 

lum Agfifihgfg. Tab.I.Fig.io. 
ITEM quaeunqut mggnituding dmtu , ^^* 

fgffg glium mt^initmdingmftkmiy vtl 

mmiorgm , velmingrtm, 

Cum taJes operationes non fint 
znechanicx non iiunt organis corpo^* 
reisj r^d ope intcUcdus, concipien* 
do fiuxum pun(5lii aut lines? ; & ideo 
erunt euidentiifim^e operationes ^ & 
confirudiones intelleAuales • 

AXIOMATA, SEV 
PRONVNCIATA. 



/• 



SlVJE gidtm dquuUd , iufer ft Jiint 
aqttalia • Et qugd vug.ieqUMiium^ 
muius gffi 0it minus , muius qkg^uty , 

. atti miuus gff ulttrg Mquniium » ^ //• 
cgntra • 

ETji aquulibut MquuUa aditBsfintj /^. ///« 
ts quoqug jHUt (ffusUu » 

Sr > ah aquuUkus dqttaiiu uhUtufint % ly^ 

qn% rglmquunturfunt 4qugltu • 
AESlrAUd addita > vti ahiata ah ime^ V. 

qualihusi inaqualimfMtiuut • 
mpi^d I tripla I &t^ vtl dimidiu gittf. rt. 

A 4 dem 
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dem , vtl diHnlihm , funt p^rinr 

Vl^* Sl iadim magHimd^ metiatur duMs mam 

gmtHdints , ^ e^irum tcmfoptum , 

nt^ue Sftrentiiknt meufitrsktt -, Ta- 

bula I. Fig- II, 

W/. TOTirMfuM partemaiuseR . 

IX. tOTVM aquftie eB emnibus fith psr» 

tHui ^ fimHlfumptft . 
-^' §^ AB fiH mutu9 tengruunt > funt 

£t qux funt xqualia Sbi mutuo 

congroere pofTunt ope intelle^us 

infle^endo»vertranfportandoparte$ 

earum & debite eas collocancio . 

jri^ DVAB rt&^ eeneurremesy t^ft muiui 

fetantts > nen haient nlinunm par» 

temtemmunem . TdbJ.'ri^'t2» 

^^^* DVAE reiftt iinetL , poffunt quidem em^ , 

Hituire angulum > ftd ncn eisuderti^ ' 

fpnttsm > ftufiguram^ tfficerjt • Ta- 

bulal, Fig. ij 

LllHBdB emnes , d centre ^4 circum* 

ferentiam eircuii duSide , JUnt £quft* 

ies imter fe • Tab. I, Fig.i5, 

J Def. Manifeitum eft hoc > quia h radij 

'• omnes AC , AD , &c« menfurantur 

ab eadem linea reda AC • 

EVCL. PROPOSITip I. Sttperdatniinem 

ul^U^ r€^4 terminnta Trtmguium j habeng 

triniaera inter fe ^qualin ^' cenBi^ 

tuere • Vecetnr tnle trHsnguluttt^ 

Aeqiiilaterum • TabJ/Fig.i^. 

Bx/»ir/?r#.Sit qua?Iibet (Jata Jin«a-j 



rt&zAB, fuper ipfam confiruen- 
dum eft triangulum » quod habeat 
tria latera inter fe asquaiia • 

C$BRtuiHo. luxca tertium PoAu- 
iatum 1 fadlo centro A 1 interualia 
vero reftae AB , defcribatur circu^ 
lus CBD ; Rurfus centro B inter- . 
uailo eiufdem reflaB B A, « aiius cir« • ^r'*^ 
culus C AD dcfcribatur . Et exten- 
fo radio AB vfoue ad circumferen- 
tiam circuU AcE in E, erit pun- 
ftum E extra circulum CBD. Et 
quia linea curua ACE initium Iia« 
bet in A inttz circuium CBD & 
pcTtin^it ad punQnm £ extra eun- 
dem circuium poit\xm : crgo curua 
iinea ACE /ecabit circunferentiam 
circuii CBD aiicubi vt in pundio C 
juun a pundo A ad C ^ re^a duca- b f^ 
tur ; pariterque 4 pun&o B ad C aiia 
re^a extendatur. Hic iam pcrfe- 
Aa eil con(lru£):io ; fada enim eft 
ligura triiatera ABC > quam cfTo 
xquiiateram pxonuncio . 

VimamOrsM, C^oniam diix rt&x 
linck AH, & AC ducuntur a cen* 
cro A ad circunferentiam^circuii 
BCD. r Ergo reda AC aquaiis eft ^^j^;^ 
rc&x AB • Ruriiis quia n^x BC> i,.^ ' | 
ic AB ducuntur a centra B ad cir- ' i 

cunferentiam circuii CAD; d erit ^ yfxh \ 
^&^ BC aquaiis eidem rt&x B A • la ^ 
Tam ergo AC> quam CB aequaics 
yfuat eidem reda- AB. 9 Qiyre AC» e A -^ 
&CB$quai^sfiintinterfel Ettics «• 

A 5 ^i- 
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lineae rcftaB AB , BC , & CA, clau- 
dentes triangulum ABC ^ aequales 
funt inter fe* 

Coj$iltifi9.ErgQ fuper data reAa Ii- 
nea AB triangulum , a tribus hnc" 
ribus sequalibus comprehenfum^ > 
conftniximus ; quod racienduni ira- 
perabatur in Propofitione. Vocerur 
talis 6gVLr3,TriA»iulum Aequilaterum^^ 

EVCL. PROPOSITIO II. Addatumfun. 
^r«p, 2. ^^^ ^^^^ ^^^^ j.^^^ Aqualtm uBatm 

Uneam d»c»fe . Tab. J[. Fig« 15. 
Sitdatum pun<3um A » &3ata re- 
Aa linea BC* Duci debet a pundo 
A red:a linea % quse fit acqualis ipii 

aP<M. xtitx BC* Ducatur a A punfto C 
ad A refta linea j fi opus eft ; & fu- 

bPref. per 4 CA triangulum aquitaterum 

cP^.j. ADC defcribatnr; &centrotfC,. 
interuallo CB circuJus BE defcri- 

clPfr.K batur;&re(a:a</DCin dircaum-» 
producatur ad partcs C, quoufque-> 
circunferentiam circuli fecet i^^ 

t pet.i^ punfto E* Et rurfus e cemro D, in^ 
teruallo DE, alius circulus EG de- 
fcribatur, fecans reflam iineam-j 
D A > produflam in G » Dico re- . 
^am AG aequalem effe datae reAae 
linea BC • Qupniam rcdte DE , & 
. DG ducuDtur a centro ad periphe- 

r Mxu J^iam circuli EG;/Ergo funt «qua- 

"• les inter fe ; & ab bis auferuntur 
partesaquales AD 3 & CD ( ciim 

C4*i|. fint latcra trianguli aquilateri) • g 

Ergo 
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Ergo rcfiduum AG xquale eil refi- 
duo CE • Sed eciam CB xqnalis eft 
cidem CE ; b cum fint duftae i cen- j, ir»ii 
tro ad clrcunferentiam circuli BE. 
Ergo duac reftae BC > & AG «qua- 
Jes funt vni tertiae CE. i ideoqne-/ Imx* u 
xcquales inter fe • Quare dufta eft a 
pundto A refta AG a^qualis data? 
BC • Qupd erat faciendum • 

PROPOSIT. m. Du^us dsiisre^ f^^|- 
ffis Uneii iuaquAlihus , de maiert^ 1*/ ' 
Aqudim mmcri reiidm hntam A§^ 
traheu^ Tab. !• Ffg. i6« 
SitAIiflearefta minor, CBma- 
ior • Dcbet ex maiori CB abfcindi 
fegmentum aeouale ipfiA.Ducatur 4 *^^''*r» 
a punc^o B reaa linea BD * qusfe fit ** 
«qualis ipfi A» & * centro B , inter- -^**'^ 
ualloBD 9 defcribatur circulus DE^ 
fecansredlam CB in E punfto, Di- 
co BE efle fegmentum detraftumi-j 
aequaleipfiA» QuoniamBE «qua- 
Jis eft ipfiBDj«quia duitaf funta ^^^^ 
centro ad peripheriam circuU ; fcd 
ex conftruftione A aequalis eft et^ 
dcm BD • Quare A , &BE 3 cum 
fint vni tertiae a^quales; d erunt inter ^^*'* 
fe f)ariter acquales.. Duabus igitur 
datis , &c. quod crat facienduni»\ 

V^ROVOSUlOlV^Siifauphmtfu BVCL, 

Mgulis , circa virticides^ anit$los frof. ^. 
jtqusie$ y du$ Uterfk *vmui teqtMliA ^' 
fuerint duebtts laterihus alterius tr:» 

A 6 ^. »»- 
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^guUyfinguliifiniuiiix $runt Ufei 
aquAlet iuterfe | & trtMiulM etunt 
^qualh i & duo unguli reliquk dtqUA^ 
hs erunt duebm reUquis angulis , /?»* 
guUfinguUs , qt^ ofpcnuntur aqui^U'' 
bui Uteribms . Vecentur MUtem huiufim 
medi trinngulafimiltter Aouaiia. Ta- 
biOa I. Fig.17. 

Sint duo triDnguIa ABC , & DE 
F, quonim anguli verticales A, S^ 
p, «quales fint inter fe , & latus A 
B aiquale iit iateri DE, nec notL^ 
htus AC a-quale fit lateri DF . Di- 
co bafim BC a:aualem eilc ba/i EF; 
^ &triangulu ABC a:quale trianau- 
• io DEF;&anguIum B aequafem * 
cffc anguio E> quibus opponuntur 
«qualia latera AC,&DFj&an- 
» gulum C a^quaiem effe angulo F, 

quibus opponuntur reliqua duo la- 
tera arqualia AB , &D£. 

Fa<fta fntelicduali fuperpofitione 

trianguliABC fuper triangulum^ 

DEF^ ita Yt punfl^um A fuper>un- 

, <aum D, & refta AB fuper DE ca- 

I ^**" dat ; neceffario fibi mutuo a con- 

** gruent dux reft? AB , & DE : p^- 

riterque anguIus^A angulo D con- 

i ^ruet , propter aqualitatem ; ideo* 

que AC fuper DF cadet ; & propter 

b^xi*- eorum aequalitatem fibi mutuQ t 

•^^^- congruent . vnde punftum C fupet- 

puDdhim F incidet . His pofitis dico 

bafes BC, &EF fibimutuo con- 

^ gruere . Si enim hoc verum non cd^ 
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cadant partes intermediaB ipfius BC 
fupral, vdinfraiplam EF, vtin Rtix 
EkF; &tuncduac rcAafHneaEFj 
^ EKF clauderent fuperficiem;^ c^rfW' 

2uod eft abfurdum • Non ergo ba- •*•• "• 
s BC fupra % vel infra bafim EF in" 
cidere poteft > quandopunita extre* 
ma B> & C prsBcise fupra punda E, 
8t F cadunt • Quapropter necefl<L^ 
eft bafes BC, & EF fibi mutuo con- . . 
gruere ; & d ideo inter fe aeouales tm.a!^ 
erimt • Similiter triangula ipia AB 
C , & DEF fibi mutud congruent ; 
guandoquidem fuperficies olanac 
nint , quarum omnia extrcma fc tan- 
gimt , & partes intermediir triari- 
gulorum (e le tangant neccflc cft , 
alih e iinea refta non congrueret ^ i>efii$ 
omni ex panc vtrique t&fri^rficiei j. 
planx , quod eft abfurdum . Ergo f f ^x/- 
triangula ABC > & DEF aquaha^ ov». 9. 
paritcr funt inter fe • Poftrcmo an- 
guli B , & E, ciim iihi mutu^ con- . ., 
gruant , aqiialcs erunt inter fe, qwi 
opponutur aguaiibus latenbus ACi 
& DF ; ^ pariterqnc anguli C , & F 5 Jixi- 
iibi mutuo cohgnient , eruntque in" ^^* 9* 
ter fe aqunlesi qui opponuntur Ja- 
tcribus aqur-jlibus AB>& DE. Qua- 
propter fi in duobuitriangulis^j ^'C- 
quae .erant demonftranda • Vocen- 
tur autem breuitatis caufa duotri- 
angula , lam didas condiciones ha- 
bentia , /imiliter aqualia . 

PRO~ 
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PROPOSITIO V< D«# Mgdh qui 

dups tiequsles smguUt > vel eunitm^ 

0ugulum foufiquumfur ifuut httrfi 

^mu^Utm Tab«I. Fig%i8a 

Smt duo anguli AffC , & DEF 

inter fe aequales ^ & produdis rediis 

lineis AB » & DE ad paites angu- 

Jorum B , & E vfque ad K , & M .. 

Dico anguloi CBK i Sj: FEM , qui 

eofdem confequuntur ^ zquales m- 

ter fe efle • Quoniam angulus DEF 

fupponitur sequalis angulo ABC« 

Ergo hiH intellecSaaii fuperpofi- 

a^x'- ^*<>^cred:a:DE fuper AB^atqiic-* 

*" nunfti E fuper B» ipfi a anguli DE 

F j & ABC- fibi mut;u6 congruent; 

ideoque re(fta EF cndjtit fuper BC jj 

hji' ^^ ^^^* ^^ ^^^^' fiiper re<5l^anuj 

om. toi ^K > quandoqoidem reftae k DE y 

'&i AB > in diredum produi^ae vfque 

ad M > & K > £bi mutao congruen- 

tts , fegmentum conimune haoer^ 

d^xi^ iJfgil^^^^^g^. anguIiFEM, & 
«w. 9. CBK fibi mutuo congruent j oc d 
propterea acquales inter (e erunt . 

Secundo vniiis. anguli ABC pro- ' 
ducantur reftae lineae AB » & CB , : 
ad partes anguli Bj in K » & O • Di~ ; 
co angulos ambos CBK j & ABO , i 
( qui confequuntlir ) efle intcr fe-^ 
aequaies - Intelligatur idem angu- 
his a b c appiicatus fupra aliuui^ 
angulum AJSC fibi ipfi aqualem» 
imierfo modo ; ita v^ re^la a b ca- ^ 
dat fnpra reftam CB , atqnc recla-» 

cb 
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t b cadat fupra r^ftam AB • Ma- 

nifeiium eft redam # b k cader e-» e ^*^ 

praecise fupra BO; & re<fta ob •».«•. 

cadet fupra reftam KB . Quare^ f v • 

/angulus ABO aqualis erit angulo- im, fj 
CBK j quod erat ofteadeadunL^ . 

CoroIIar. Bm€ colhgitur iu4i riSdi EVCT^ 
lineasftficantis , tfficereanpilat ad f^' "^* 
wrfuem 4iqual$s inserfe.Td. F.t8, ''' 
Nam in duabus redis lineis AK , 
& CO » fe fecantibus in B, g oftenfi f '^^ 
funt duo anguli ad vcrtice ABO,& 
CBK aequales inter fe ; qui confe- 
quebantur anguium ABC. padem 
. ratione duo anguli ad ycrticcm AB 
C , & KBO h sequales erunt inter '* P«f» 
fe ; ciim confequaijtur cundem an-. ^* 
gulum ABO . 

PROPOSITIO VI. Tn ifUt^Mh, EVCL. 
4u» Uteru int erfe tqualtu beshentt , f^P'5» 
esnguU , i^Mf 4« h(^m funt , « jr«4/#i '* 
erfint interfe i &fr$duilisAquantu$- 
iattrikus^ aniuls snfra hufim fe^ti 
dquaiesqupiiuwittterfeerunt, Veee" '\ 

tur h$siujm$di tfiangulum Ifofccliu. 
Tab. I. Fig. ip. 
^ Sit triangulum ABC , cuius late- 
fc Ta aequalia fint B A , & C A . Dico 
angttlos ABC » & ACB , qui fupra 
^ baiim fiint , aequales efle inter fe f & 
i produiSis reais AB 3 & AC infra^ 
I;, bafim BC , vt in D t & £> effe angu. 
los DBC ^ & ECB aiquales quoquc 

in- 



i6 Buctidis Reftituti 
aPi^«l interfe* Producantur 4 indefinitd 
»f latcra BA* ic CA ad partes verti- 
cis A j vt in G > & F I tam ex AG* 
b fwp* quam ex AF * fccentur reiftaB AM , 
3* & AH y iingulx a^quales ipfi AB % 

cm9«i« ^^^ ^^ ^ ^ coniungatur c reftsL-» 
* * HM . Et quoniam duo triangula 
BACs H AM circa angulos, B AC j 
dC9fU &HAM4 aqijiales (cto fint ad 
ffo^- %• verticem)hibent latera «qualia,fHi'- 

e ftrofi 4 5"^^ fingulis^ex conftru<aione. Ergo 

\ *^** # an|ula MH A aequalis: eil angulus^ 

CB A ( cum iatera fub eis fubtenfa 

MA^ & CA aqualia fadta fint ) • 

f frftp.4 Eade ratione /angulus ACB aqua- 

iis eriteidem anguJo MHA ( ciim 

pariter fuJ>tenfa latei a B A > & M A 

a;qualia pofita iint ) . Qgare duo an- 

guh ABC, & ACBfunt aquales 

g Axl- vni tertio anguio M H A ; ideoque i 

•afc K duo aofialij fupra bafim A.B C ^ 

& ACB aquaies intcr fe erunt • 

' Qupd erat primo ioco oflenden- 

dum • 

Rurfus quoBiam duo anguli AB 

h fHf, Q^^ ^C^ acquales oftenfi funt . k^ "! 

Ergo duo reliqui^qui deinceps funt; 

anguli DBC , Sc £CB a:quales in- 

ter fe erunt • Quapropter duo ai- 

gttli infra bafim tnanguli ^ latera^ 

snqualia bubentist funt ihter fe xqua- 

les i V t crat probandum • Vocetur 

iuiiufiaodi mangiilum Ilofcelium « 



PRO- 
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PROPOSITIO VII: Si du$ ttmmgft^ ivcu 
U iris Utifn tfihmt l^ifHns «fii4« ^^^,9$ 



' fimilittf aquaiia • TaK I.Fig* 20t 
Sint duo trianguJa. G 5 & H > at- 
que latus AB a^qnale £t lateri DE , 
Sc AC ipfi DF , partiterquc BC e- 
quale lateri EF • Dico angulum 1\ * 
aqualem cffe an^Io D j & B4p&£^ , 
nec non C ipfi F. Intelligatur trian- 
gulumG 3 cum eiuslatcrc BC col- 
locatum fupralatus £F 9 ita Vtpun* 
itum B in E cadat » 4 C vero \n F| a •^'i* 
propteraquaijtatem,- &triangulum ^^^^ 
non dd eai3em pattc$ j &d ad oppo- 
fitas cadat ; tunc rciiqua iarera con- 
terminaerunt sequaiia* Coniunga- 
turtandem b rtctz AD> qua? aut bfoil.n 
pe^ pun^m C tranfiti aut fecat 
communem bafini BC > aut extra^iij * • 
ipfam cadit • - 

(^fig ^o,)ln t cafuyCum dno latera , 
AB > &: BD in trianguio DAB fint 
aquaiiaeX hypothcS, crit f trian- cyfifi 
guium ipfum irbfceiium; idebquc-» 



6, 



duo anguii A , & D flipra banmL^ : 
V «qualescnmtinterfej & cxquar- 
ta propofitione triangula ipfa G 1 
& H erunt iimilitef xqualia • ^ 
()Sg.2i)In 2 verd cafu crit triaii- 
gulum ADB pariter ifofccles ; vn- 
cerduoanguiiBAD 9 & BDA 2- c^: 
quales erunt intcr fc : Pari ratione ^« 
in triangulo ifofceiio C DA duo an^ 
guii CAD , & CDA aqualei erunt 

in^' 



r 
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iS BucKHs Rf/iituti 

mpxfeo Eij^q <i prioribus ^qhali-^ 
bus hi pofterioreis xquales addantur^ 
cfficienmrrf duo ^nguli BDC» & 
BAC inref fe 5quales(/!j{.ai)Deniq; 
in tertio cafu > ab angulis aquaiibus 
BD A » & B AD auferendo a^uales 
angulos CD A , & C AD relinquen- 
tur # duo ingjuh BDC , & BAC in-- 
fcr fe ^qmksi deinde/reiiqui an« 
^uli a^quales erupt • Quapropter H 
duo trian^ula » Scc, Quod erat often- 
dendum-. , 

PROPOsiTio yiir. x>4/i/w4«^«. 

lum neHtlmium iifarUm ffcari.Tz-- 
bula l. Fic, 2 J» ^ 

Sit anguhis reftilineus BAC 
Debet hic angulus dijiidi in duos 
angulos aequales^ Sumatur m AB 
quodlibet punftum D ; & ex AC <f ^ 
produfta indcfinite > f^cetur k AE 
aquahs ipii AD, & coniugaiur r rc- 
fta DE ; & fuper DE ad partes op- 
pofitas deftrioatur rf tf iangulutu;^ 
aequilateruiTi *DFE ; tandem a pun- 
&o A ad F refta $ coniungatur • Di- 
co AF probIeni<( efflcere • Qiiom* 
^ in duobus triangulis DAF > & 
E AF latus AF eft commune » & Ja- 
t^ra DA > & AE funt «qualia, ^x 
coflftfu(aione3& bafes DF » EF Cmt 
aquales, *ciim fiot iatera trianguli 
aquilateri . Ergo , cx prsecedenti 
propofitione, anguli D AFi & E AF 
Mint inter fe sequales . Qiiare angu. 
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lus 6 AC diuiTus eft bifariam a re^a 
AF. Quaproptcrdatumangulunu* 
bxfariam fecuimus; quod crat fa* 
ciejidum • 

PKOPOSITIOIX, Vstamreaam BVCt. 
lt»ga?» h ifarim /# Mr#.Ta J.Fig.2 4« "' ^» 
Sit re^a linea finita AB diuiden- . 
da bifariam . « Defcribatur fuper a p%}fa 
ipfam tnangulum ^quilatcrum AC 
B , cuuis anguhis verticalis C h bi- hfu^; 
fariam fecetur a redta CD , diui- »• 
dente ba£m AB in punfto D. Dico 
pun<aum D cffe qu2?iitum . Quoni- 
amiiji trianguiis ACD, St BCD 
circa anguioj ytmc^lts ACD 1 ffe 
BCD aquales ex conAruftionc^ , 
Jatus CDcA commune , & iatera A 
C 9 & BC funt xqualia rcum iiftt ia*- 
tera equilatcri trianguli . Ergo t cpr^A 
bafis AD ^qualis eft bafi BD • Da- 
~ tam igitur rc<6tam AB bifariam fe^ 
cuimus iu D • Qiy)d em feciea- 
auin» 

PROPOSITIO X. vsu TiBi Ih Evcu 

»ea , a pm9ih m §m 4mto redam ih tu I, 
»ism $leHar$ f tffi;:i§mtem . nngulu ^ 
qu$ deiBteps fitnt j squdlis mtir ft .: 

^ V$citmr vterfUi ^tfUAlium tinguU* 
fmm Rt&ms i & qmtt iufiast riHa^ 
i^mm PifptniicuUris wettur iius ^ 

• ttsiinfiHit. Tab. I. Fig. 25. 

* Sit redta AB , & punihim in ca-* 
C ^ i quo debct cduci linea , effl- 

l ' cicns 



id BueMsRi/iituti 

eiens cum refta AB angulos , oui 

deinceps fufit, aequales inter fe • Su- 

matur quodlibet punftttm D ; atque 

*^'''* ex altera parte , ^ ex CB, produ- 

^* -fta fecetiir linea CE «qualis ipfi C 

b m^ D ; & fuper DE * triangulum «qui- 

. laterum DFE defcnbatur ,• deni- 

^'•** quea punfto C ad F r refta ducar* 

tur . Dico FC Problema efficere . 

Quoniam duo triangula DCFj 

& ECF habent latus CF commu- 

ne , & Jatera DC , & EC «qualia-j 

ex couftrudione ; nec non bafes F 

D , & FE aquales > ciim fint lattra 

a prop. trianguli aEqiulateri . Ergo d anguli 

7/ ^ FCD 9 & r CE «quales funt mtet 

fc: vt propofitum fuerat » Voccn-- 

tur ambo anguli ACF , & BCF Rc- 

ai ; & FC Perpendicuiaris dicatur 

> ad reftam AB • 

«vrt PROPOSITI0 XL StipiT dM^ifLj 
f; , • u&^Mn liHism infnitMm d punai d4* 

rem Tfii^m ducifi* Tab.LFig.25. 

Sit AB reda interminatai & pun- 

fium extra ipfam C. Ducenda e(l a 

pundo C perpendicularis fuper A 

B, Sumatur in refta AB quodiibet 

a«i>tf r P«nftum H , & iungatur u reda C 

kLo ' H > & producatur k vltra reftam A . 

^„ BinG^&centrotfC 1 interualio 

c f«».| ^Q^ circulus DGE de(cribatuucu- 

ius circunferentia neceflario fecabit 

reilam AB; nara puadum (3 radij 

CG 
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i CG vltra rt&zm AB poCcum fiiit • 
. Secet igitux em iapun&is D j & E; 
5 poftea d fecetur DE bifariatn in Ff ^H*f*P 
. &ducainur rcfl» CF , CD , & C- 
;. £• Dico CF elfe perpeadicularein 
. qusriitani m 

^" Qupniam in triangulis DFC , & 
^ JEFC latus CF eft commune , &D» 
V aequale eft ipii FE,ex conftrudlio- 
ne ; pariterquebafes CD , & CE 
acquales funtf cum « a centro ad cir- e jixh 
cunfercntiam circuli fint dudlap . JEr- "• 
go/anguli DFC , &EEC arqua- tpfjf 
lunt intcx fe j idcoque g refti • Vn- g pt^^i 
^ de CF perpendicuiaris eft ad AB, 
Duximus ergo a jpun^o C perpen- 
dicailarem iuper AB^ ^^ipd erat>&c. 

PROPOSITIO XII. tkm naa lU jvcL. 
ms y fupir reffam ctnfiffeBs Uneam i|« j« ' 
M^ul0sfitcit9 aut dU9s re&gsy i^t du0* ^^ . .. 
hmsri&is aqstaleseffisht. A$ Mfsgu* 
hfum ins^ualissm » fus maser eB r#-> 
dhfVecetssr Obtufus: ^i viri re&e 
i»»«^#if,Acutus.Tab*I*Fig. 27. 
Redia linea AB iniiftat ttiXx CD 
faciatque angulos > qui funt deince- 
ps , ABD, & ABC • Oftendendum» 
; eft y vel ambos eflTe rettos, vel fimul 
L fumptos t duobtis redis xquales« Si 
1 enim AB perpendicularis eft adC 
:. D > « erunt anguii deinceps duo re- aProf* 
I fti > fin miniis erit alter acutus, al- »*• 
t terobtufus* 

DucamraliareftaIineaFH,&a f^^M* 

I qUO- 



d 2 Bucfidis Re/iituti 
tfttolibet eius pundto G educamr G 
£ jDerpendicuIaris ad FH . Podea 
fada incelie^ali applicatione redl^ 
CD fufer FH> vt punaum B cadat 
fuper G 111» tcitx lineae fibi mucuo 
congiiiencj&ideoCB fuper FG, 
nec non BD fuperHG cadets at^* 
SA fuper GIp Igicur angulus maiiir 
DBA congruec angulis redo HGE 
&EGIfimuIfumpti$; Eftveroan- 
gulus ABC asqualis IGF cui con- 

fruit • Ergo nimma angulorum D 
A & ABC aequalis eft tribus angti- 
lis refto HGE, EGI &IGF fimui 
fiimptis ; fed duo anguii EGI , & 
IGF conplent angujkim re^um EG 
F • leitur (Umma ansulorum DBA 
& ABC asaualis eil mmmasduorum 
re£torum HGS & £GF.quare>&cv 

EVCL. ?mPOSITIOXin. SiMdslifmi 
14J. L fim^mn nS^ iiBt^ 4m siuf rgks ^ 
nomiUi*sfdimf4rf0sdmM4,e$ft qui * 
fimf 4iinctf4% m^nhs dmkut nBit 
aqmUs ftwrin^ : imdir$&iim ttimt 
Uter fidM fifffiri0f$s niix liins» 
Tab.I-Fi&28. 

Duoangufi deinccpspofiti A8G 
& ABD iuit a^quales duobus reQis. 
Dioo CB &Bi> in dire(thim efle^ ' 
conflicucasi id^ft efflcere vnicam re« 
dtam lineam • Ducatur alia re^huj 
a pr^f» FGH & ab eius piidbo G^ educatur 
*^« perpendicularis GE • & quia fum- 
ma angiUorum CBAi Sc A&D a^ua» 



^ liseft (uxnmae diiortmi rcAoriimF 
r GE , & EGH . Ergo fadla intelic- 
j flruali applicarfonc eorum vt C B ca- 
j dac iiiper FG j & pun^ium B fuper 
\ G; neceflarto ik>i mucvo cragruenc; 
I & ideo du^ ttQx CB &* BO Oidenc 
/iiper ret^m iineam FH« Qiiait C 
SI> vna 9^te|]uca e&. • 

A X i O M A XIII. 

ptrftnd^^mimitsr »#diS)Im« /M/wr «« 
Imiii» re^amimtjmf mwmmnr m^ 
ttmnfiurfum im $§dam flmoi ^Ufmm 
funitum 0o4iri$mMin ttm^Uu r^B^ 
bnes in einsfiMn ftasm Ummm tUm 
fcflhet • Tah. I. FigV2$iU 
Sienimrefta finea AB ^ perpeo** 
dicularicer eredhi fiiper re^m June^ 
ani BC inreilieatur tranflaca , itL^ 
eodem plan6 ^ verlus C » faac lege » 
vt pundtum B «xtf emum ipiius AB 
fempcr continjat teHmi ktm^m^ 
i BC ^ pariterque , vt AB dum ttinf^ 
^fertur femper confticuiac cum BC 
ranguios redos . Manifeilum eftyii-- 
neani AED, dcfcripcain a^pufidbo 
A fluente, elfe re^tam ; eo qtiod omr 
; Miia pundta Jineae AED ai^uaJibas 
l interuallis diftant ab omnibu^ pun- 
P di&xfeiljE BC meniiiratisab cadem 
^xerpeaidiculari tranflata ; & ideo 
j taa\^ pundli A per AfiD non eft 
.: :vacilians, non flexuo&s j^^^fed a qua- 
j»ili5 &Tsiiformi$ ^ vt exjy^fluxus 
yr- i>rc: 



Buclldis Re/ihuti 
breu?ffimus fimilis fluxui jpunai B 
per BC • . ^ . 

PROPOSITIO XI V. « AddMs r«. 
Bas ImiMs im vmo pUmo iMtnnm esh' 
dgmre9Mpirpii$difuUrhfMurityquM' 
Ukit sUa fe&fs intifpofiu pirptndi - 
iulisris Md vnsm n^fHm sqsi^lis tri^ 
iUit & ^^ V^qui pifpindiiuUru 
ad reliqmsm • VMntur tiU duAnBi 
, miMr Ji Parallela^»6* ^eSti UniA m4 
Mpifpndktuliris ^ Vintur dinnn' 
. tui psrnUetMrnnhTsLhJ. Fig.jo. j r, 
: Sit refta lineaEF i>erpendicula- 
fis ad Ytramque reftam AB^ & GDj 
exiftentes in eodemfjlano,' & edu- 
af wf- fta a punao C n redta CA. perpen- 
*°* diculari^dCD» Dico.primo CA 
QCcurrereipfiJJA ad eaioempartes' 
vltraCD verfusE vtin Aj & CA 
«qualemiefie ipfi£F. Sifinim hoc 
verum^non cft ad eoldem parte« E 
ad :quas tcndit reft^ FE fecetur i ^ 
^pr^'^ ifcalGG «ciualis EF ; & fecetur. 
cmM ciiD:ffqu*Iis:CF, & mtelligatur 
GC. transferri vfque ad D , femper 
pttpendiculariter conftituta iu pun- 
£lo C.fuper fe<aam CD ; necefla- 
rfo^if punaum G ineius fluxu re^aam 
d jixii> Q^j\ defcribet > qux per pun<aum 
'^' E tranfibit ,• quando^uidem GC , fc 
^EF xQuales ponuntur . Patet quod 
rcaa GE fecabit re<aam EA , cum 
puoSuni G diuerfum fit ab A * £t 
€ p^n^p taiidem iungantur i rcd^ linese GF% 

. 8c 
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& HF« Quoniam duo crianguIaL-j 
GCF f & HDF circa anigulos re- 
Stos C j & D iacera aequalia habenc 
GCipfiHD,&CFipfiDF,/Er. f^.^ 
go bafes GF j & HF aequales lunc ; 
paricerquc anguli GFC 9 HFD in- 
ter fe func aequales ; funcque anjuli 
CFEjDFE redri. Igicurtf rendui „ jg^-^ 
anguUGFE^&HFExqualesfunc; f, 
& circa eos lacera GF HF aequa- 
lia oftenfa func , & EF eft commu- 
ne . Ergo b anguli GEF, & HEF ,^^^_ 
sequales func incer fe ; ideoque i re- VI^^ 
Qii • Erac aucem angulas AEF ex \iy* 
hypothcfi rettus. Igitur anguUG 
EF , & AEF arquaies incer fe func; 

}>ars & cocum , ouod eft impo/Tibi- 
e . Nulla ergo alia refta praecer ip- 
lam AC effe poceft aequalis ipfi EF • 
Dico fecundo angulum C AE re- 
Ctum effe . Quoniam redia CF per- 
pendicularis eft ad duas redas AC j 
& EF ; & alia refta AE perpendicu- 
laris eft ad vnam ipfzrum EF • Er- 
go, vc prius^ eric refta AE aequalis 
ipfi CF 9 quae eft perpendicularis ad 
vcramque . Ducacur poftea redla^ 
EC . Quia in criangulis AEC & 
FCE lacus AC ^ipfi FE eft aequa- 
le ; acque AE ipli FC xquale , & 
bafis C£ communis • Ergo / re^o 
an^IoEFC aqualis eft aneulus C ^t^'^ 
AE . Quare angulus CAE redius 
eric 5 vc Dronohcum fiierac . Vor 
cencur recfcBiinea5.AB & CDp^- 

B fnli^ 



26 Eu:liiis Reflituti 
ralhU: & £F perpendicularis ad 
vtramquei vocetur DiHamtia Par^l- 
hUrmm^ 

CoroUariu • MtmifeHum eB dums ps- 
riUUUs AB & CP »on €9m urn» 
r$ , lte99ffoducMntur in mfintmtn^ki 
nttrafyuepsrtes • proftena qu9d vhi^ 
que tnter tpfMS tntsrcipi pateR nliqsss 
f9fp$ndt€ulms » 'otefl ACiV-l BU% 
qua9f9mp9f leifunlii 9jfe d9^9t ipfi BB% 
fcilic9t dsfiants€ p/frallslarum • Ta* 
I. Fig,5i, 

tvCL. PROPOSITIOXV. R*5-fft»^A-f, 

2f* U fecans duas paralleUs > effictet alter* 

n$s angulcs ^tqunleu 9Xt9rnum a^ua- 

Um intern^ > eppefit^ > i6* ad ^mfd^M 

fartts $ atqut internos. it ad eafdem 

fartes dusisss rsffisaquaisseffitiet» 

Tabula I. Fig. 32, 

SintRe<ft« linea; AB &Cp in- 

tcr fe parallelae , fecencurque a refla 

linea EF in pundUs G & H . Dico 

Jrinio alternos angulos AGF > &^ 
)HE a^qualcjs effe inter fe . Duca- 
a pwp. ^^^ ^ ^ puntto G reita G M perpen- 
1 1. ' dicularis ad rcthm GD» fecans eam 
in Ms atque a puncfto H ducatur H 
O perpendicularis ad AB , fecans 
eam in pifndto 0« Et quoniam du2 
vc^x AB &CD funt parailel^j 
& GM perpendicularis eft ad vnam 
b prof « ij^farum CD : erit k quoque eadem 
M* GM peipendiculaiis ad reiiquam^ 

AB 
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tfVB;efiq; HO perpedicularis ad AB« 
ErgOfVt in pracedenti prop,often- 
fiim eft^reda interceptaOli ^qualis 
«rit GM,- pariterquc intercepta GO 
a^cuaiis eritMH^ propterea quod 
IiOj GMfiintquoqueinterfc pa- 
traUclx • Quare in tnangulis OHGt 
MGH duo lateraGO, & HO xqua. 
lia funt duobus lateribus HM » & 
GM 9 iingula fingulis ; Eftque bafis 
GH communis. Ergo ianguli al- j^^- 
terni DHG , & AGH xquales funt ^^'^ 
inter fe; pariterque eorum com- ^^™- 
piementa ad duos redos , fcilicet ^ 
anguli BGH, & CHG ^equales 
erunt inter fe . 

Dico (ecunddexternum angulum 
EGB a^qualem efTe mterno» oppoii- 
to, & ad eafdem partes conftituto 
anguIoGHD. Quoniam/propter f^j^^ 
parallelas AB, &CD . qualcsfunt M.t,mtmi 
inter fe aiterni anguli DHG , & A 
GH , eftque/ angulus £GBa?qua- f,cw9i 
lis eidem anguio AGH ad verticem fnp. 1» 
^eius. Ergo^anguiusEGBxqualis . . . 
eft angulo GHD . V. 

Dico tertio duos angulos AGH > 
& CHG intcrnos , & ad cafdenu» 
partes, efte xquales duobus redhs • 
Quoniam propter paralellas i funt i p^ft,t 
duo anguli alterni AGH > & DHG hmiHi • 
aequales inter fe , addito / communi 1 ^xi. 
anplo CHG : erunt duo anguli A 2. 
GIl , & CHG, fimul fumpti, aequa- 
lesduobus anpulis DHG; & CHG> 
^ B 2 fcd 



ig Euclidis Rifittutt 
wfi^f» kd m hi, fimul fumpti, aequal 
"■ funtduobusredis, Ergoduoaneu^ 
liAGH,& CHG duobus rcdi 
funt sequales • Quas omnia demoti^ 
ftrari debebant • 

«VCL. PROP. XVI. Si in iuas reffdt Hmm 

as! U ^*^^ ^*^^^ iucidins % Mltirnos MnguU 
■ * aqHnUsintirfefee9r$t;nut$9cternu 
nngulum dquaUm internt ^ off$fit9 
& ud iufdem partes > uutduot mter 
nos ad 0ujdem fartes fecerif aquuUi 
duobus te&is : faralleU erunt inter 
fe ipfe reffA linea . Ta. I. Fig. J^ 
In duas re<5las Jineas AB , & CD 
incidens, vtcunque^ refta linea EF, 
fecans eas in pundis G & H eifi- 
ciat primo alternos angulos AGH a 
& DHG aequales intcr fe . Dico A 
B & C D inter fe parallelas effc-^ . 
Si enim hoc verum non eft ^ a pun- 
a pwp. (Xo G ducatur a refta linea GM per- 
"• pendicularis ad CD, fecans ea«i-j 
h^$fn m M ; atque k pundiro G educatur h 
*®t refta Gn perpendicularis ad ipfam 
MG . Et quoniam eadem refta linea: 
GM perpendiculaiis eft ad duas rc-- 
c fraf. ftas iineas CD & NG : erunt e li- 
■4-> .neae re<^ae CD & NG parallelac 
inter fe > quae ciim fecentur , vtcun- 
que , a reda linea EF in puni^fs. G 
.1 prof.J & H ; erunt d duo anguli alterni N 
*;• GH , &DHG aequaies inter fc; fcd 
anguius AGH fuppo/itus fiiit xqua- 
e^xi. liseidemanguIoDHG. Ergo#an- 
»♦ guli - 
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{uli NGH , & AGH^quales funt 
nter fe , pars & totum , /quod eft f ^j^/^ 
ibfurdum • Nulla ergo alia re^a^. j, 
inea NG prseter K)fam AB effe po- 
:eft parallela ipfi CO • 

Sit fecundo externus angulus E 
? A xqualis interno j oppofito » & 
id eafdem partes conftituto angulo 
aHC • Dico rcftas AB, & CD 
paritcr parallelas eife . Quoniam_> 
anguliis CHG fupponitur aequalis 
angulo AGE , eftque^ angulus BG gC^ro/. 
H x<|uaiis eidem angulo AGE ad pnp* 5* 
verticem» Ergo i&duoanguK CH . • 
G & BGH alterni interfe«qua- **^*"* 
les erunt5 & idco cx prima partc-> 
huius , re(ft« line» AB & CDpa* 
rallelaB erunt • 

Sint tertio duo anguli interni ad 
cafdem partcs, AGH & CHG, ae- 
quales duobus redis . Dico pariter 
redhs AB , & CD parallelas eif^ . 
Quoniara duo anguii AGH , & C 
HG fupponuntnr apquales duobus 
reftis ; & funt j duo anguli DHG ,• ,,r#f. 
&CHGdeincep$>a2quaIesduobus ii« 
^ redtis . Ergo duo anguli AGH , .& 
CHGj.fimul funipti,aquales funt 
duobus angulis DHG , & CHG, 
&ablato/communiterangulo CH , ^ . 
G: emntduo anguli AGH^ &D i, '^'* 
HG alterni , aequalcs inter fe ; & 
^ ^eijexprimaparte, reftas AB & 
HDparallelaecrunt. Quaeomnia— » 
oftendeadafuerant. 
^ B 3 Cpf* 
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EVCL* C$follari$tm • Conilat^ qaa ratione 
propyiM 4 daco pundto duci poiTit re^ta linea , 
'^ qux paralleia iic alceri datas . Si e* 

m prop. nim a pundo daco m ducacur per- 
%!• pendicularis ad dacam redam line- 
am ; & n ab eodem pundo aicera«j 
lir^* perpendicularis ekuecur fuper alte- 
ram perpendicularem eduftam ; eric 
poftrema perpendicularis parallela 
datae reftas lineae . Nam in conftru- 
fii©ne prim* partishuius Propofi- 
tionis a puniSo G dufta eft reCia-» 
GM perpendicularis ad re^am CD; 
atque alcera GN > peipendicuiaris 
ad ipfam MG , oftenfa itiit parallela 
ipli CD . 

RVcL. PROPOSTTIO XVU.$g£iitkm 

3^» '• reSA Unt^ pmrsUiU fitmf , tmer fe 

auoque psralUU truf^t^ Tabula 1. 

Fig* 34* 

Sint eidem AB , tam CD , quam 

Ireaa EF paralleU. Dico CD, & 

EF & inter fe paraiielas eile Se- 

centur omnes d redla GN in punftis, 

H, M> N . Quoniam CD > & AB 

iaLprof, parallela? ponuncur • £r?o s alterni 

■J- anguli AHM > & DMH afquales 

funt inter fe . Rurfus quoniam EF, 

b p nf^ ^ /^B funt paraliel* • Ergo * aicer- 

■^* ni anguli AHN , & FNH aequales 

funt incer fe . Ergo c duo anguli H 

c^./«x/. M n , & MNF acquales funt incer fe, 

ciim finc aequaies vni tercio AHM . « 
_ fed in duabus re^is CD & EFi ciim 

ex- 
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extemus angulus HMO aequaiis o^ 
ftenius fit angulo iQterno ^ & oppo- 
fito adcafdem parte» MNF. Ergo 
d duae reftae C D , & EF inter fc quo- 
quc parallclas eiunt . Quapropter » **^*'* 
&c. 

PROPOSITIO XVIII, Oifwfiw BVt.I. 
qm^ triiMiuli^ vno Ut$r§ ff§itt9§ ^ ^^*^* 
extnuut nngulut duobut im$ifttit% 
& opj^ptu in ti^udh . Bttfnimtgr^ 
m Mguh tius aqH4ilesfimi iuthm r«« 
mt • Tabuia I. fig. ^5, 
Cuiuflibet trianguli A BC ^ cuius 
hms BC produ&um &t ad D ; dico 
primo externum an^uJum DCA x- 
qualem efic duobus mtcrnis y & op- 
pofitisA& B^ fimul fiimptis • Da- 
catur 4 ex C rcfta CE parallela ip- ^ cmU 
fi AB« Qtipniam AC fecatambas ^0^.1^. 
paraliclasAB j & CE • Ergo b an- 
gulus ECA aequaiis eil altcrno an- ^ 1^*'^ 
gulo A* Pari ratioae BD 9 fecans 
vtrafq; ^zlltlsis CE% Sc AB, hcict 
€ extcraum zxigulyxm DCE aequalem c fr0f . 
interno , oppofito > & ad eardein_-i *^» 
Mrtes angaio B.'Qsiare duo anguli 
DCE,&ECAfimui»ideftrfangu^ . • 
Itts extcrnus DC A > «qualis erit ^^,%^ 
duobus angults B & A j fimui {um- 
ptis. 

Dico fccundo anpulos A , B , & 
ACB internos einfacm trianguli , 
fimul fumptos ^ duobus rcdis efle^ 
stqualcs» Quoniam DC Ai cxternus 

B 4 often- 
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oflenfus ell xc^vlzIxs duobus inter* 

nis , & oppofitis A » & B ; Ergo ad- 

e ^jri- d^fo « communi angulo ACB , ^runc 

om. a.j duo anguli DCA , & ACB iimui , 

ajquales tribus angulis A , B, & A 

i ^rop. CBfimul fumptis^ fed/duo augu- 

II. li DCA , & ACB a^quales funt duo- 

s^^«»- '^"^ ^^^^^ • ^^So tres ^anguli Aj 

p»f. 1« 2> & ACB fimul, a^quales funt duo- 

bus redis . Quod erat j &c. 

EVCL G^''*^'^w««^ Hinc patet externum 

frof. li ^^S}^^^ quoJibet interno , & t)p- 

17« /• pouto maiorem efle ; Et duos inter- 

nos angulos > cumilibet trianguli j 

minores elfe duobus redlis • (^an* 

J' doquidem externus oftenfus eft as- 
qualis duobus internis » & oppofitisj 
iimul fumptis; atque tresj fimul fum- 
pci , quantitacem duorum redioruni 
complent . 

EVCL. PR9POSITI<iXIX.O«»«/rM». 

t9. /• * i*^ maius Isuus mahrtm augmium^ 

fuhendit» Tabulal. Fig.36 

Sit latus AC maius latcre AB in 

triangulo ABC • Dico angulum B 

maiorem effe angulo C • Ex maio- 

^ ?''<?•? re latere AC fecetur a AD afoualis 

I» frtp,6 AB minori ; iungaturgue BD i • 
Ergo triangulum BAD ifofcelium^ 
erit; ide^que an^Ii fupra bafim A 
BD)& ADB intcr fc aquales: Eft : 
autem angulus ABC maior angulo i 
ABD,totuinfcUicctiuapartc. Er- 
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g0 angulus ABC maior juoquo^ 
crit angulo ADB . eft € vero angulus c C^l. 
ADB externus in trianguio BDC , f"l'' 
& ideo maior angulo C interno , & ' 
oppofito . Ergo muito magis angu* 
lus ABC maiorerit angulo C. Qua- 
re maiori latexi AC opponitur an* 
gulus mai^r ABC . Quod erat oltc- 
^endum • 

PROPOSmO XX. iC»i»/ii rfj««- ^^^ 

lihus iiufdrm tritmffiU opfonHMur u 

iattra aquaUn* E» mmiori tmgulo nn^ 

iusUius ^Ppoiifssf. Tab.I.fi5.37. 

Sit primo in triangulo ABC an- 

guUis A aqualis angul<^ C • Dico 

Jatus CBaquale eflelaceri AB . Si 

enim hoc verum non eft, fit BC ma« 

ius , aut niinus > quam AB - Ergo > 

ex praecedenti, angulus A maior 

aut miiior erit , quam C j quod ell 

contra hvpothefim . Non ergo CB 

maius eftj aut minus, quam AB. 

Quare iliifit «quale necefle efti* 

Quod erat primo loco oftenden- 

<fum. 

Sit fecundo angulns A maior,qua 
B . Dico latus BC maiuseffe latcre 
AC • Si enim hoc verum non eft ; 
erit BC , aut aquale > ant minus » 
quam AC • Sit «quale , fi fieri po- 
teft . Ergo i» anguli B> & A aequa- a fnf^ 
les eriMit inter fc ; pofitus aiitem fiue 
a^ngulus A maior» quam B. Ergo 
erwnt «qualeSi & fnsequales , quod 

B 5 eft 
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eft abfuniuQi • Non ergo BC sequa- 
le eft ipfi AC . 

Sit tertio minus , fi fieri poteft • 
Ergo ex praecedenti minori tateri B 
C opponitur minor angulus A > quod 
ruruis eft contra hypotefim; fhj>po- 
nebatur enim anguius A maior ^. 
quam B . Non ergolatus BC uxmm 
eft latere AC j fed neque aiquale^ 
oftenfiim fuit. Ergo BC maius eritj 
quaniAC* Quapropter » &c. 

EVCL. VKOVOSlTlOHXl.Cususlihitiu^ 

30« /• anguU du$ Utera terth fu»t matira i 

& diffenntU ducrum Utermm minott 

9fiuUqu9 . Tabulal^Fig. 38.& 35^. 

Sit quodlibet trianguium ABC • 

Dico primo duoquaelibet eius late* 

ra, vt BA & AC , fimul lumpta , 

niaiora efie tertio iatere BC . Pro- 

du<3:o latere CA verfus Ai fecetur 

a ^njf.i s^ D A aequalis ipfi BA ^ iungaturque 

reda BD • Qudniam in triangulo 

BAD duo eius latera BA, & DA 

fciiv-*.< aeqnalia funt inter fe . Ergo^angu- 

^''^^ li adbafihiD,&ABD«quaIesfunt 

inter fe i eftque angulus CBD ma- 

ior partiali angulo ABD . Igitut 

angulus CBD maior eft angulo D ; 

c ;r. 20 & propterea c in triangulo CBD erit 

latus CD > anguium maiorem fub- 

tendcns » maius latere BC ; fcd DC 

^a^qualis eft duabus redis iineis BA » 

& AC » fimui fumptis ( co quod ae- 

qualibus BA & DA addituv cto-^ 

munis 



tnisiiis AC ) Ergo duo latcra BA 
& AC , fimul fumpta , maiora funf 
tertio latere BC • 

Secundo ex maiore latere BC fe- 
cetar A CH ^auaiis AC eritqu^ ^^'^'l 
BH differentiadnonim laterum BC> 
ScCAm DicoiamBH minoremef- 
ie^ quam BA. Quia duo iatcia^ 
BA & CA maioia funr % quam B 
C; ixa1>eistolIantur arquaies HC* 
3c C A ; erit e BA i refiduum maioris « -^x/- 
sgSr^g^" 1 ^^aius , quam BH • •»•• -•• 

PROPOSITIO XXlhsUkextrt^ HVCL. 
BUiatihus^ V9iM^ UteristriM»gttli duA **' '* 

reffie if^teinrra iffum conHettianr ^ 
h^fimulfwn^fu ^ mift^n itunt du0^ 
hUi rtliquis trinuguk Ittetibus , fimul 
fumfthi wmifirem vetl angulum^ 
tantsnebunt^ Tabula I» Fig» 40. 
Sit trian gulum A BC > & a pun<ftis 
B, C concurrant intra triangulum 
dusB rea« BD a & CD in D •. Dico 
BD, CD firoul j minores effe j quam 
BA > C A > fimixl fumptae ; fed angu- 
Jum BDC maiorem efle angulo BA 
C . Produ<aa BD , fecet AC in E .• 
erunt « BA > AE ^ fimul fumptae ^ ^/'^* 
maiores ^ quam B E ; & addita (com- * 

nHiniEC»eninti^duaEBA»&AEC u ^,: 

maiores duabus BE & EC fimul . i^. 4. 

Rurfus cQE & ED fimui, ma- ^^^.^p. 

iores funt, quam CD ; & addita^ au 

communi DB , erunt d dux CE > & d ^x*^ 
£D£ fimuJ ^ maiores duabus CD > •»» 4* 

B d ^ 
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tc DB • Quare AB » & AC iiinul 

fumpcae . mulco maiores func^ quam 

BD & DCfimul. 
«Ctro/ P®ftc«^ » angulus BDC externus 
fr«p, * ^^ triangulo EDC mafor eft inter- 
iz/ no , & oDpofico CED ; hic vero ex- 

cernus eft intriangulo EAB, & ideo 
f ConU S inaior mterno , & oppofito angu/o 
ryp. A. QuareangulusBDCmuItoma- 
*•* ior erit, ouam angulus A. Quod 

erat oftenclendum . 

£VCL. PROPOSITIO XXIII. 2)4/iV tri. 
*•• ^' hui f$aii Imeis , tn/miuium Cduiii^ 
iuerg y cuius fimiulu iMttk fiuguUt 
dutis nSis timeit afuaisufiui • Qporm 
tet uut$m I v/ vuuqutqui dsturum 
liniAfumminoffitfiliqunrumuggf^* 
gatc. Tabula I. Fig* 41. 
Sinc cres tcHx lineae A > B ^ & C^ 
Quarum dua; qtia;Iibec reliqua finc j 
maiores . Dehec confticui criangu- 
lum^habenscrialateraaequalia cri- ' 
bus tUtis redlis iincis . Sumacur 
quselibec refta linea DE indefinica , 
*prpp,3 & in ea fecetur aDF xoualis ipfi A, 
& ex reliqua fececur F6 aequalis B; 
' & candem fececur GE aequalis C • 
^poB.i Deinde h cencro G , inceruallo GE 
circulus ENK defcribatur . Eccen* 
, cro F , interuallo FD alius circulus .1 
DNHdefcribatur. Et quia fingulas ' 
reftae DF> FG, & GE aequales fliat ] 
fingulis AB^ & Q atque vnaquasque ^ 
harum minor eft aggregato duarum ■ 

^eli: 

J 
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reliquarum. Ergodu«quaelibetip- 
iarutn 9 DF 9 GE maiores funt ter- 
tia FG ; funt vero eiufdem circuli 
radii FH , FD interfe aguales > & 
iic GK xqualis eft EG . igitur FH 
& GK fimul fumptae maiores func 
qnam FG ; & ablata communi por- 
aone FH remanet GKmaiorquam 
GH ; & ideo punaum K peripneri» 
KNE iacet intra circulum DNH , 
& terminus E iacet exua eundem-> 
circulum • Ergo duae peripherias E 
NK * & DNH fe mutuo fecant ; fe 
fecent in puntto N> & ducantur re- 
Ox FN & GN . Et quia c FN ae- 
qualis eft ipri DF , cum a centro ad 
peripheriam circuli DNH ducan- 
tur ; eftque Irefta A «qualis eidem 
DF, Igitur i/FN aequahs eft ipfi d^Ku 
A . Similiter GN & GE funt ra- •«• ^- 
dij eiufdem circuli ; & ideo # aqua- e jlxU 
les : eftquc redla C a:qualis cidem-» •»•. 12. 
GE. Ergo/ NG aBQualis eft ipfi ^^^^, 
C ; atque recfa FG h&SL eft agualis ,»,. ,, . 
ipfi B . Igitur .trianguJi FNCJ tria 
latera «qualia funt tribus datis re- 
&is Jineis A , B . & C . Qupd erat 
propofitum • 

PROPOSITIO XXIV. Ai dmm EVCU 
nBarn linnm % dMtunqus in tspunm f^^^i^H 
ffum ^ diU§ Anguh aiUMlmMHulum * 
ipnBituire • XabuJa II» Fig. 1. 
Sit data refta Jinea ABj ad pun- 

ilum^iu5C,d©b«t conftitui angu- 



lus 
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lus «qualis dato angulo E , Duca^ 
tur , Ytcunque. re<^ta DFi vt fiat tri- 
a W. ^*^?"^""^ DEF; poftea* fiat triaa- 
«5. guTujn CGH»cu£us latera «qualia 
Snt tribuslateribus. trianguli DEF ^ 
fingula fingulis^ ita vt adpuniSum 
C conaeniant duo latera % CG qux- 
dem a^uale ipfi DE , & CH aquafc 
ifii EFrfierienimhoc poteirit, ciim 
duaqua^Iibetlatera trianguli EDF 
reliquo finc maiora ) iam in his duo- 
bus triangulis omnia latera vnius ae- 
qualia funt omnibus lateribus alteri- 
^fr^f.7 "^ > /ingula fin2uli& * Erc;o b anga- 
lus Caequalis eit angulo E i qui a-j 
lateribus GH» ^DF aqualibus 
fubtenduntur; Et hoc erat faciendfu 



PROPOSITIO XXV, 5i /« dii$hui 
f J?'* Jf»''«»i«/ix fuetint duo^ anguii vniut 
* ^* 4ttiuuUs duakuianiul s aUmuu vterm 

f «i vtriqu& ) & vnu7n laius vnils^^ 
teri squAle > qud liu$ AquaJibus isngU' 
lit ndistfanl ^ fiug ^fualibus ^nguUsi 
eppofitaJSn$ ^, $runt triMw^ula fimtli'- 
UfAquidM. TabuIaII»Fig*2. 
In triangulis ABC & DEF fint , 
latera AC & DF aequalia inter fe * 
& angulus B AC squalis angulo D % 
atqueangulus ABCsqualisanguIa 
-^ ' ' Effiue Imc anguli BAC ,, & D sb- 

?iales , pariterque anguli ACB >.&: 
inter ic aequales . Patet a in vtro- 
f '• qiic cafu tertium angulum vnius tri- 
anguli xqualem e/Te poiiremo angu- 

lo 
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lo alterius triaoguli • Dico latersuj 
jftBj & DE efTe aequalia ; pariier(}ue 
iatera CB j & FE mter fe aqualia^ 
efTe . Si enim hoc verum non eftf 

^ fit AB maius 9 aut minusy quam D£: 
&fecetur b AH aequale DE , iunga- ^f^^f^ 
ttirque red:a CH« £t ouiacirca.^ 

a?quales angulos A & D latera C 
A » 3c FD xqualia funt ; pariterque 
latera H A & ED funt aBqualia-j . 
Ijgitur* in trianeulis ACH , & DF c/rr#f.4 
E erunt anguli ACH , & F atquales 
inter fe • Erat autem angulus ACB 
sequalis eidem angulo F. Ergo d a^l- 
\Juo su^iqjili ACH , & ACB «quales *»». i. 

f. funt inter ie , pars & tQtum > quod 
# efl impoiibile • Quare reAalinea ««^*»- 

^BA nonell: maior^neque minor^ •w«9« 

^ quam ED^ fed a^oualis erit • Eadem 
ratione latera CB & EF xqualia-» 
erunt. Q^pd erat probandum j^ 

PROPOSITIO XXVI. SitadriU. fiyci* 
V tifum i cuius oppcjiia iatfra fitnt pM '♦•'^ 
fMtla 9 habet mnguUs ifpojft^t , cfr* 
laters ^pftjlt^ squAiia ini$arfi | 4lf« 
qme diameter ip/tm fient kif0rmm | 
fei dumetri vitifim [$ ft bifariahi^ 
fecant . Yptetur tiUis fyura Paralle- 
logrammum . Ei ferfendicularui A 
fHmmtsuaA^fffitam bttfm dtiil0% 
veeetur Altltvkdo ¥aralUUgr40§iBi' 
Tabula II^ Fig.J. 
Sit quadrilaterum BD i cuius dia- 
meter AC > fintque latera AB & D 
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C parallela inter fe ; paritcrqtie late- 
ra AD, BC fint parallela . Dico pri- 
ma latera AB & DC intet fe, nec 
nonlateraAD & BC aequalia efle ^ 
Secundo angulos B , & D inter fe , 
nec non angulos BAD > BCD inter 
fe arquales effe. Tertio triangula*!- 
ABG!,& ADC, feftaa dkmetroj^ 
aequalia efle •• (^artd diametros A 
C ,^ & BD fe fe mutuo bifariam fe- 
care in E ^ Quontam in quadrriatero 
ACIatera oppofita AB > & DC funt 
paralleiaj & fecantur ab AC. Ergo 
^ff^t. anguli alterni BAC, & DGA a- 
l}o,^ quales inte^ fe funt, Similiter .quia* 
li^ ^redaB AD, BO fim t paralfcli , & 
fecantur a refta AC. Ergo alttrni 
anguli BCA, & DAC aiquales funt 
iater fe . Quare in triangulo BAC 
duo anguli fupra bafim AC aequales 
funt duobus a»gulis triangulis DA 
Cj fuoer eandem bafim adiacenti- 
cffi^p* bus a finguli fingulis ,«••& ideo ^ erunt- 
'^* ' trianeula BAC , & DAC fimiliter 
apqualia r & proptereaj quadrilate- 
rura ipfum BD 3 feiSum erit a di^-' ' 
metro AC bifariara • Poftea latera < 
AB , & DC , oppofita angulis aequa- 
libus alternis inter fe ; nec non late- 
riK)ppofita AD> & BC aequalia e- 
runt . Deinde duo anguli oppofiti 
B &D aequaieserunt, quiaeidem 
bafi ACopponuatur . Rurfus quia_» 
«qualibus angtilis D AC , & BCA , 
a^Uuncur ariguji oLauales B AC i^: D • 

CA ■ 
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CA . Ergo d toti anguli oppofiti D ^*f^ 
AB , & BCD aquales intcr lc cruat* •"• ^ 
Tandem quia in triangulis ABE & 
CDE, duo anguli B AE & DCE «- 
quaJes oftenfi funt , & anguli AEB 9 
&CED ad vcrticem funt # «quales,- « J;*"'; 
&duo latcra AB, & CD , fubtcn. 
dentia angulos a?quale$> oftcnfa funt ^ 
xqualia. Ergo/AE ipfiECaBqualis ^J,^ 
eft ; nec non BE ipfi ED aqualis 
eft • Quare patet propofitum • Vo- 
cetnrifigura ABCD PafMUiUgrMm- 
0j$ • Et refta a iUpremo latere AB 
ad eppocfitam banm DC perpendi- 
culstriter dufta , vocetur AUitni» 
ff^raiUlogfiimmi. 

PROPOSITIO XXm Uhqut^ fJ^^V 
driiafiro Mnguli offofiti int$r f$ , At4t 
Uttrto vfpcfitajuertnf 4qufdi0i vel 
dU0 lAter^ opfpfitm tantkmfint fcu 
rdUUa^ it^V*^^^^ 'f^tfemffr Ptfm 
fiklUlogrAmmum . Ta. II. hi^^ 4. 
Sint primo in quadriiatero BD 
anguli B, & D inter fe , pariterque 
A & C aEquales. Dico B D paral- 
lelegrammum effe • Quoniam A & 
C aBqualibiis , fi addantur anguli ae- 
quales D ipfi A j & B ipfi G ; erunt ^ ^^^.. 
m anguli A» & D fimulj aequales duo. ow. »« 
bus C & B ; fe4 quatuor h anguii b ex pr. 
cuiuflibet quadrilateri.a:(juales funt '•• 

Suatuor reais; cum diuidi poHit io^ 
uo triangula. Ergo duo anguli A ^ 
& D fimulj duobus refl;is fuiit xqua- 

ks ; 
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Itsfic fuot interni ad eafdem parres. 

f p^f. £<k<> ^ AB & DCparaiielx erunt « 

if. Eadeni ratione AD ^ & BC paral- 

ieiae erunt ; ideoq; fpatium BD pa- 

raiielogrammum erit . 

Sint Tecundo duo iatera oppolita 

AB & DC 2<iaaiia inter fe ^ pari- 

terqueDA» & BC sequaiia. Dico 

fbatium effe paraiieiogrammum^ • 

DuAa diametro BD i erunt in trian- 

guiis ABD, & CBDiingula latera 

Sngulis iateribus xquaiia, & BD 

«if M latus commune • Ergo i erunt iimi- 

liter aequaiia , ideoque anguli oppo* 

fiti A I & C xquaies erunt , atquc^ 

ADB 3 CBD mter fc > nec noa aa« 

guii ABD > CDB a^quaies erunt in* 

ter fe • Quare § duo anguii ADB , 

tUxU &CDB, firaul fumpti,atque CB 

m.z. jj ^ ^gj) ^ gjjj^j fumpti, «qua- 

les erimt inter fe . Igitur ex priipa 
parte^huius fpatiumipfmn erit pa* 
ralieiogrammum • 

Te^tio fintiatera oppoiita ABs 
& CD paraiielaj & sequaiia tantum* 
mo^o j idem fequetur • Sienimhoc 
verurn non eil % dudta / BE paralic- 
tC^nl laipiiWD 9 fiet paralieiogrammum 
fw^itf ADE^ . Cadetergo re(5ta BE ci- 
tra j Jut vltra punclum C • Ergo 

f/*^*' t '^*^^ ^ ^ aquale erit oppofito 
Ai\ fcu DC » pars & totum , quod 

I eil imj^oifibile • Non^ ergo aiibi 9 

quam in C pundlo , cadit BE pa* 
ralleia ipii AD • Qjiare fpatium^ 

Lm. AC 
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A C parallelograjnmum eft • 

' PROPOSITIO XXVIII. I>4Mi» ff^f^ 

fariis dimder$ • Tabula 1 !• Fi« 

Sit data refia linea AC , fccanda 
in datam multitudinem partiui^ a- 
qualium . Ducatur a punfio Are^ti 
AB , eificicns in A Quemlibet ingu- 
lum CAB , & in AB fecetur^uod- 
libet fegmentum AD » & fiant m fuc- * t^^ 
ceffiue partes DE j EF , FB stqua- 
les ipii AD 3 qnx tot fint > quot par- 
tes aequaies in AC debent continc- 
ri ; iungaturque refla BC , & a pun- 
ais D, E, F intra triangulum ABC 
ducantur h rcCtx DG» EHi FM pa- b CmL 
rallelae bafi BC , qw« fcccnt reftam ^t* <* 
ACinG,HjM. DicoreaamAC 
fedlam effe in partes imperatas ; i 

?unais D, E» F ducantur € rt&x D ^ cmL 
J^ EOj FK parallel* iofi AC, fe- frof.i^ 
cantes proximasparaiie/as in N9 0> 
K, Et 4/quoniami propterparalle- a Prof» 
ias oppofitas > fpatium GDNH pa- a^- 
railelo^rammum eftjcrittDN ac- ^py^» 

![ualis ipfi GH; ciimque in triangu- %6^ 
isDNE,&AGDexternus/angu- 
lus NDE «qualis fit interno , & op- ^f^t'^ 

eifito angulo A > propter parallelas 
N , AC ,• atque^ internus angulus g fw#f 
NEDa:quaIisfitexterno>&oppo- *!• 
fito angulo GD A , propter paralle- 
Us HE| GD; atque duo latcra adi«- 

ccn* 






EVCL* 
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centiaiDE > AD aequalk fint fafta • 
Ergo b latera DN ^ & AG aequalia 
fiint itker fe : erat aut^m GH aequa- 
lis eidem DN . Jgiturf GH aqna- 
lis eft ipfi AG . Eadem ratione H 
M j & MC oftendentur aequales ei- 
demAG. Quarc AC fefta erit ia-# 
tot paites «quales AG, GH, HM, 
MC , qtiot lunt partes imperatae , 
contentae in refta AB . Et hoc erat 
faciendum* 

CoroIIarium . Fsdli deducitur ex eon- 
Bru£iion$ & d»mofirat'tcne huiuf 
propofitioms, quodjidtia re&A tttt^u^ 
tum eontinontei diuidantur in toti^ 
dtmfdrtes ttqueles : ReStt eoniungem' 
fetpunaafimilium diuificnnm erstnt 
tarnlltU interfi . 

Si enim HE non eft parallela G 
Dji ducatur HI paralleU ipfi GD . 
Ergo ficutGH aequalisponitur ipfi 
AG ; ita DI aqualis efle debet AD 
fcu ei aBquaii DE . Quod eft abfur- 
dum ; ergo ipfamet HE parallela eft 
GD, & fic rdiquaf . 

PROPOSITIO XXIX. Si dftt an^ 
gutiinternindeafdef» partes einfdem 
iineA reHayfeenntis dutts aUas re&as^ 
fuerint minerestduobm reBis engulis: 
$Ua reSa lintM i froiuSe. , trittngulum 

^ tenaituent. Tab.II. Fig. 6. 
Smtduo anguli DAB, & CBA 

«iinores duobus re^s • Dico reaas 

lincr . 
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lineas AD, & BC concurrere ad 
partes D»C» & efflcere criangulum« 
' Ab A cadac AO perpendicularis fu* 
per BC eam fecans in 0;quia exter- 
nvLS angulusCOAxqualis eft duobus 
internis & oppoiicis angulis B & 
JB AO in criangulo OAB ; ergo addi- 
to communicer angulo OAD 3 e- 
runt cluo anguli CO A & OAD «- 

Juales cribus angulis B ^ B AO & 
) AD, feu B & B AD fimul fumptis; 
fed hi miaores erant duobus reais « 
^rgo redus angulus COA vna cum 
OAD minorcs funt duobus redis ^ 
Sc ideo smgulus DAO acucus eft : 
St a quolibec punOio E reHx D A cai 
dac perpendicularis EF fupcr AO j 

1>atec quod EF cadic ad parces angu«- 
i acuci D AO incer punda A & O • 
Deinde fecencur FK> KM > MH fin- 
gulae aequales ipfi AF quoufque AH 
tnaior cfficiatur quam AO$ & fecefl- 
tur partes ED ,Ul, IX iinguJ» a- 
quaies eidem A£ » qux cociciem fiat 
quoc in AH concinencur > & coh- 
iungacur XHG quae^ex praeceden- 
ti Corollario)paraUela erir ipfis B 
E, & BOC; & ideo confurgec criaa- 
gulum AGX inquo d punao B du- 
aa eA xeClz BC intra ipfuioi crian* 
• gulum AGX parallela i^afi GX • 
igitur BC produfta fepabit reli- 
' quum latus ^ A D X alicubi vt io^ 
R • Quod erat &:c. 

pr6. 
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PROPOSITIO XXX. Si tn jMAm 
fMfMllticirsmmfi vnui Mngmtmi ^ni 
mwimU £qudtt futrit^ atqm kMfii #•• 
ttr ff 9 fMfitiffmi Miittmsitmei d^u4' 

^ ieifiitrimt ; ttiam pstrstltiogranfnA 
§fimt aqumiiti mterfi • Tabuia J/« 

Fig.7. 

In duobus paralielogrammis 5D, 

& FH finc anguli B , & F aequales » 

&bares BC » rG aquaies > atquc^ I 

Eerpendicuiares , feu aititudines A ' 
: j EN «duaies • Dico parallelo- 
framma Bb , FH a^uaiia effi^ . 
)ucanturdiametri AC, EG . Qiiig 
in triangulis ABK, EFN funt angu- 
li B ^ F a^quaies , & duo anguii re« 
ai K & N , atque iatera Ak , EN 
sequalia ^ qvtx oppofita funt anguiis 
9pr^ asquaiibu5 « Ergo if B A t FE aqua- 
*$• iia funt • Et quoniam ctrca angulos 
xquales B^ F, iatera AB 9 EF funt 
2equalia> atque iatera BC 1 FG funt 
hpHp^4 pariter 2;quaiia«r Igitur ^ criangula 
cff^itf ABC, EFG xqualia funt/& c eo« 
rum dupla paraiieiogramma BD , 
FH aquaiiaquoque erunt . Qjiod 1 
&c. 

BVCL, pROPOSITIO XXXI. Si dHo pm-^ 

V* ^^* rdiiii^ir^^u Mm dqmisugmlm b^fii 

* squahi , '& altitm4iuei Aquaitt bA» 

huenmt , trttnt tqumliM • Tabula II. 

Fig.8.9-&io« 

In* parailelogrammis AC t EG 9 

aqui- 
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rqaiangulis , iific bafes BC , FG c- 
tiales^ & parallelogrammorum^ 
Iticiidines fint eciam xquzlts . Di« 
o parallelogramma AC , & £G e& 
e aequalia . Tiac #r angulus CBK aew * prM 
fualis angulo F , & ducacur * CN bVoroU 
^arailela BK> & produda AD fecet prof.is 
parallelas BKiCN in K & N ; fa- c Cotol. 
^umque i eric parallelogrammum f wp «> 
SGNK , cum eciam AN fic paral- dPr»f. 
[ela BC . Quoniam in criangulis A * 
BKi & DCN cft«angulus CDN tpm^ 
sxcerous ^qualis incerno, & opjpo* 15. 
^to angulo jBAK { propter paraile* 
Uts AB , CD ) ,• paricerque/ incer- fprop. 
tius angulns CND aequalis eft ex- »5- 
rerno BK A > in paralielis CN , BK> 
6^ duo^ iacera B Ai CD , fubcenden# gprop. 
tia sequales angulos 9 func incer U^ sj« 
^qualia^ ciim iinc lacera oppofica pa- 
ralleiogrammi AC • Erfo h crian- hprop^ 
^la ABK , & DCN a;qualia func M* 
inter fe . Ec ( in primo & fecundo 
•cafu ) addica $ communicer figura^ i ^xj. 
BCDK, eric parailelogrammum^ 9m.u 
AC aequale parallelogrammo BN • 
Ac(in cercio cafii ) / ablaco com- |^*j^|. 
municercrianguIoDOK,eiiincqua- m u 
^drilacera ABOD & NKOC aquap 
lia incer fc ; additoque m comnwmi ^^ ^ .^ 
criangulo BOC , eric pariter paraU », * 
felogrammum ABCD aquale pa- 
' rV^eloerammo fiCNK • lam qui^ 
iparallelogramma BN » Sc AC lunc 
mcer eafdem paralklas AN & BCn 

erunc 
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n ifHf. erunt • asque alca ; ciitn omnes per« 

*^^ pendiculares » fcu diftantiaeiparalle- 

larum AN & BC> asquales fint • Po. 

fita autem fuerunt parallclogramma 

FH & AC aeque alta-. Igitur pa- 

rallelogramma BN & FH «011 e al- 

ta funt , & habent bafes BC« FG ^J 

quales inter fe » atque angnlos KBO 

& F aequales inter le • Erffo paralle-i 

o P»*ff logrammum # FH aequale cft pa^ 

5^« rauelegrammo BN ; Sed oftenfum 

ftiit parallelogrammum AC aequale 

cidem parallelogrammoBN* Igi- 

P Axh* rur p parallelogramma AC , & FH' 

•w. c« aequalia funt inttx ft • 

EVCU PROPOSITIO XXXII. TrUngu.\ 

intirfe «r Tabula II. Fig. n. 
Triangula ABC , & DEF habe-^ 
ant bafes BCj EF aequales inter fe 1 1 
& perpendicularcs , fcu altitudinesl 
AO, DN a pun<ais A> D ad bafesl 
,.. BC&EFdu<ite,fint«quales. DL 
co triangiila ABC j D^F cfle inter } 
^ Cot^h fe «quaiia , Dufta AG paralleJa 
frwi>. 16 ipfi BC , & CG fafta parallela ipfi 
^A 3 fiat paralJelogrammum ABC 
G • Pari ratione compleatur paraJ^ 
'* ' Jeloerammum EDFH • quoniani^ 

farailelogramma BG > & £H h^ 
ent bafes BC > EF x^uales i & ^l^^ 
titudines aequales ( cum perpendi-^ 
f iiiares AO & DN fint aJcitudines , 

paraL ^ 
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parallelogrammorum BG & EH ) b frtf^ 
Ergo b parallelogramma BG & EH ji. 
aqualia funt inter fc j & eorum lc- 
mifies e pariter xouales erunt:Sunt« c «^W- 

Sue 1/ trianguia ABC & DEF dimi- ^ ^ 
la parallelogrammorum B G & '*' 
. FH. Igitur triangula ABC & DEF 
«qualia funt intcr fe • Quod » &c« 

CcrMMrium !• Manifeftum eftj.fi EVCLt 
parallelogrammum , & trianguluni 4»« ^» 
nabuerint bafes xquales , atquc al- 
titudines aequaies^ efle paralldogra- 
mutn duplum ipfms trianguii . 

JHabent enini paraiieiogramma B 
G,& trianguiu DEF bafes BC & E " 
F xquales j atque aititudines etiam 
scquaiesk & oftenfum fuit § triangu- ^ ^^ . ^ 
ium ABC aequaie trianguio DJSF. ' '^ 
Ergo parallelogrammum BG (quod 
/duplumeft iplius trianguli ABC ) 
^ critquoquc duplum ^alterius trian- ^P^»^ 
^ guliDEF. 

' Cor^UariHmih Patetctiam quod» 

I fk fiiennt duo trianguia xque aita j 

& baiis vnius aliquotics mcciatur 

\ bafim alterius > triangulum quoque ^ ^ 

, toties reiiquum trianguium metie* 

tur j quoties bafis bafim metitur . ' 

' Si enim in trianguiis AfiCjDEFj 

: aeque aitis , ipfa baiis EF metiatur 

i aiiquoties bauni BC, vt verbi gratia 

Juater^atque a pundtis diuifionumL^ 
1> K\> & S > aid yerticem A coniun» 

C gan- 
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gantur rc&x linex: diftribucutHLj 
eric criangulum ABC in coc trian* 
gula ABM , AMR • ARS , ASC , 
quoc f unt baifes sequales BM » MR « 
itS, & SC . Suntque prxdifta tri* 
angula asque alca» tum mcer fe , tum 
ipfi DEF ( quandoquidem ipun^o 
A perpendicularis ad bailm BC du« 
da» altitudo communis eft & sequa* 
lis altitudmi trianguli DEF) & om* 
nes bafes asquales funt« Igiturtri'* 
f projf. angula^ omnia » in qux difcribuitur 
^i* triangulum ABCi aequalia funt» tum 
inter fe » cum ipfi triangulo DEF . 
Etpropterea toties triangulutn P 
Er mctietur ipfum trianeuIunLj. 
ABC, quoties illius bafis EF» huius 
bafim BC metitur « 

EVCL. PROPOSIT. XXXIII. D4tc iru 
^x. 1« ^ngtih ) <cf »«/# parMihgrgmmian^ 
anflituift m datp nngHl$ • Tab.II« 
Fig.ia' 

Sit datum triangulum ABC > & 

angiilus D • Defcribendum efl pa« 

rallelogrammum aequale ipfi trian« 

gulo , habcos angulum aequalenui 

a Pr.9* angiilo D . Sedla 4 BC bifariam-j 

inE , ducatur AE, & angulus CEF 

b pu%4 fiat h sequaiis angalo D» & CG du« 

c cor*;. catur t parallela ipfi EF> & AG du« 

d7r.i? ^f^^ parallela ipfi BC. Patet d fpa. 

rium CF parallelogramnmm effe^ ; 

quod ciim habeat eandem bafim £C 

Gum triaogulo ACE j iintque prx« 
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. difta rpatiainter cafdem parallelas. 
AG & EC • Ergo parallelogram- e r#r.t 
mum EG duplumeft triangufi AE J»*.!»* 
C; /fed triaugulum ABE aiquale '*'• ^* 
eft triangulo AEC ( cum bafes B£ 
& £C a;quales> & eandem alcitudi« 
wm habeant ) Ergo duo triangula 
ABE & E AC fimul , ideft triangu- 
lum ABC > diiplum erit trianguli 
ABC 5 Erat autem fpatium EG du- 
plum quoque ciufdem trianguli A 
EC. firgo^ paraUelogrammum^ g^'»- 
EQ aequale eft triangulo A B C . •"*'•'• 
Qs^proptcr dato triangulo , &c. - 
Qjjpa erM fsLcicadum 

PROPOSITIO XXXIV. Super evcl, 
dsu rtHs Unnk quadnijttttmm de» 4^*.I» 
firthre, jcums jomtiis tsterM Aqnslui 
fimt inter fii Mfue emnes eius MUguli 
-. r«^» Jint. t^eeetwt tmks fimru C^a« 
dratum • Tab. II. Fig»x5* 
Sit data rc<^la AB , (upra, ouam-» 
jigura impcrzn defcrlbcnaa eft • 
Eleuetur/i CA perpendicuiaris fu. ^.^ 
perABySck fecetur CA aqualis b JT^ 
ipfi AB ; ducatnrque c. CP paral*- c c«r9/. 
lela ipfi AB & BD parallela alteri ig^i'''^- 
AC j> conueniens d cum DC in pun- tj^p^z^ 
Oio Dm Dico fpatium parallelogram* tfr. 2« 
mum AD efTe ^equilaterum & viqui^ 
angulum . Quia AD paraIIeIogra« ' 
mum eft; Ergot iatus CD a^quale 
eft oppofito lateri AB; fed eidem.^ 
A6 ex conftru(5tione eft g^quale^ 

C 2 CA 
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fjtxi-* CA . Ergo / CD aquale cft m 

^^* CA; Scdinirfus eidemCAiqui 

S ''•*• le eft latus illi oppofitum BD. ErgH 
BD a?quaie eft ipfi CD ; eftqu^ 

lxpf%%6 eidem CD asquaielatus i&oppoi 
tum AB . Ergo BD & AB inter I 
funt xqualia • Patet ergo omp/JLdi 
latera paralklogrammi AD xqua^ 

Ifr.fjr. iiaeflemter fe^ Quoniam f vero ii 
parallelogrammo A D duo intern 
anguli A & C sequales funt duobu: 
redUs j eftque A, ex conftruftione 
reftus . Ergo C quoquc reftus cft 

'^'•«^ Ciimque / anguli B, & D fuis op 
poiitis iint sequales • Ergo crunt 40 
guli B & D ttili quoque j propte 
reaque anguli omnes figurx A I 
rcfti erunt , Dcfcripfimus crso fu 
per AB figuram AD> quam oitendi 
mus cftc xquilateram & aequian^' 
Iam> vt quasrcbatur» Voccturilb 



• « • • 
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L I B E R II. 

De Circulis. 
DEFINITIONES- 

jfiCTA tiniB iifiuUim tangm dkh U 
tur^ ium^ $1$ iwiulwn imidinsiimn^ 

Cll^GVLV^ ureulum tMngere Seiiiitt //, 
iim vntu$ t^rtfherUi %n mltefnm^ 
iniidens t non Jeeat tirtttlmm • Tab. 

-II.Fig,i4. ^ 

PoGto ci rculQ BFD $ 6 aliqua re- 
Aa AB incidGns in circulum^ic pro* 
du£la eum non fecat^ T^ens voca- 
bitur ; paritercjfue pcriplieria BH % 
£ incidzt in circulum 5D & eum^ 
non fec«t > Tsngfns appellabitur • 
At fiprodudla circulumiecati vo- 
cabitur Seeams « 
RBCTA limeMdiciur Mpplicarh feh f0s^ ^ 

ptari eiraslef ikm eims temims Jfcr&- 

fimi ml iinmU ferifhirimm . Tabn^ 

JaII#Fig.i5, 
. Vt re<3:a linea AB coaptata erit , 
Vel api^Iicata circulo ABC) quando 
termini A & B ipfius redtae lineac 
fuerint in ipfa peripheria circuli AB 
SBQUmTVM iifimii efifigurn, iiua 

fub re^a linen » & iitinU fertfhe» *^' 
• riatemfreifenditmr^Tahuh II •Fi* 

fira i6pi7,i8. 
am fpatium B A D 9 quam M 
JJO » vel EFG Segmemmm tireuli, 

C 3 di. 
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dicitur . Haec autem fegmenta va- 

ria nomina fbrtiuntur* Si enim cen* 

trum circuli fuerit intra eius fuper- 

ficiem y dicetur Signanium maius, 

vt eil E F G ; fi vero cxtra ipfura 

fiierit, vt in BAD» dicctur Stgmnt' 

$ummtmu$' Et tandtm fi centrunsL^ 

fuerit in ipfa re&a liaea iecaott^ > 

vt in MNO > tale fegmentum ap- 

peilabirur Simteirtnlns » 

^* jiJHQVLVS 19 f^gmint» dteimf tlh^ qui 

4 dunbtu ^ehti linm ton urrtnttknt 

m vn» pun^a circumfefintut 0^ term , 

mfngiii -n txtrttmtatibus rt&jt li^ 

ntdt , 9»4 hafis tfi fggminti ^ eemi^ 

netur^ Tab^lUFie.iO. 

Vt in fegmento ABC du» refla 

line« AB & CB concurrentes itt-» 

quolibet eius pun^o B ^ «du^as k 

terminis A^ C efficiunt aneuIimL^ 

ABC» conilitutum in dido fegmea^ 

10. 

A X I O M A. 

' l>u$ eht€ut$ > qnorum radii funt inur 
ft aqnaltti tfunt dquMitt interft. 
kt eontra eireultrnm dquatium fnii§ 
nqualts fkm • 

4 

EVCU PROPOSITIO I. Dataeiriulifi^ 

YTM ripherin, rtftrirt etntrum tirenli^eu^ 
^*^^"'' ius ilin tfl ftrifkifin . Tabula II* 

Figura ao. 

Sit data circunferentia ABCiftue 
imegra > fiue non • 2>cbet reperiri 

cen- 
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centntm illius circuli > cuius ABC 
eft peripheria » Sumancur in diCiz^ 
circunferentia cria quslibet puntiz 
AfiSc C f & coniungantur rcClx A 
B & BC . Poftea m amba; bifariam ^n ft 
fecctur in punftis D & E> a quibus ''*• •- 
ezcitentur k perpendiculaies j D F b ^nf» 
quid^m fiipra AB & EF fiiper BC • »«• ^i» 
Quia redbs ABt BC non uint in dt* 
reAum,propter curuitatem pertphc- 
ri« ABC • Ergo coniuntta rec JU» 
I>E diuidet aneulos xtilos FDB & 
& FEB : & ideo duo anguli FDB 
& F £ D minores erunc duobus 
jreftis, € Quare D F» E F conue- J.f*' *> 
nieht vt in F . Dico iam punCuttLj ''^•** 
F concurfus perpendicularium eflfe 
centrum illius circuli ^ cuius ABC 
^ft peripheria • Si hoc venim non 
cft , fit centrum circuli A B C pun- 
ftum H , aliud quam F , concurfus 
redtarum linearum DFj EF ; ideoq; 

Eundlum H cadet , fi non extra am- 
as, falrem extra vnam perpendicu- 
larium DF. Coniungantur reftsc 
AH^ BHy DH . Qgpniam in duo- 
bus triangulis AHD> DHB func 
latera ADj B D xqualia » & D H 
commune, atque bafes AHj BH ae- 
quales> cum fint radij circuli» Ergo 
d anguli ADHjBDH aquales funt; ^^^ 
ideoque # re<a:i ; erat autem angu- lih. i/ 
lus ADF reflus. Igitur anguli A efrje« 
DF & ADH aquales funt intcr fe ; ''^•'* 
pars & totumj quod efl; impcflibile t 

C 4 Non 
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Non ergo puo&um H aliud , qui 
F efle poteft centrum circuli ABi 
& propterea id ipfiim pundl: uF cei 
trumerit» Quod erat faciendum. 

BVCL. PROPOSITIO II. SimppiUm 
!• III. r«^ii9 119 tircuh qu^dMm uSa 'mt^ 
fer egnirftm Mntfa , aitMm » iiLf 
p#r antfum Jmii^» htfMrUm ftctlk \ 
m^MmguUt feS$s nm/iesHtm £i) 
0fi M^guUt ri0os eismfiiit^lfHpmMM 

Su^Ui ficMiit . Tab. 11. Fi|« 21. 
er centrum A ) circuli D JB C , 
re^a CE appUcata » diuidat re£huB 
BD» non per centrum extenfani^^ 
bifariam m F» Dico redam Cfi 

Jerpendiculareni efle fupra B Dj 
)ad:is radijs fiA& AD>erunt iru 
trianguiis AFD & AFB duo latera 
BF& FD ^qualiaj ex hypothef^ & 
FA commuae > & bafes AB & AD 
aequalesj cum fint radij circuh'« £r- 
go M an^uli AFB & AFD xquales 

tit\^' erunt , ideoque k refti . Qupd erat 

bpl-ao. primum • 

iilf.i. Secundo AF per centrum da&if 
fit perpendicularis ad D B • Dico 
BD in F bif^riam feilam effe . Si 

epr.90 ^nim hoc veru non e(l»fecetur c 6D 

M* u bifariam ia H alibi^qua in F;& iua- 
ganturex centro redtae lineae AHj 
AB> AD. Et quia AH percentrum 
extenfa > fecat reftam BD bifariam 
in H • Ergo ( cx piima parte ) an- 
gttlus AHB rectus ell ; £rat autem 
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angulus AFB reSus . rgitur in^ 
rrianffulo A H F cxternus auigulus 
AHB aequalis eft interno, & oppo- j r-. 
lico angulo F . Quod 4 eft abfur^ 2^..8.V, 
dum • Non ergo BD alibi , quain^j 
in F fecari poteft bifariam. Quarc 
patet propoiitum • 

PROPOSITIO III. Si Mpfik4i^ JS 
tMvum i» eircHlo dsu reijfs lm$A fe fe 
mutuhftemt , no» fer eentrum #:<• 
tenfA , fe fe mutul hifurUm mu /#• 
€abunt • Tab. II. Fig, 22. 
In cjrcuJo ABD dnx rc6tx lineae 
AB & CD fe mutuo fecent in E,fed 
non ambx appJicata; pcr centnim^s 
F fint duiite . Dico non poiTe fc fc 
mutud bifariam fecare. $i cnim^ 
yna earum |>er centrum tranfit , non 
fecabitur bifariamab aitera non-* 
tranfeunte pcr centrum ; eo quod 
fblummodo tn centro diameter bi» 
partitur. Sedfineutrapercentrnm 
cranlit, ex ccntro F duc^^tiir rehdL^ 
FE ad concurfum E . Oftendendimt 
eftjjeaus AB & CD in pumao "E ^ 
^ fe non fecare bifariam « Si cninL» 
hoc verum non eft > fint amb« ia-# 
pm&ohkOx bifariam . Etquo- 
niam FE> per centmm dnfla , fecat 
bifenam AB . Ergo s ad sfig^los f^' *' 

«caoscamfecabit.Eademratione '*'**' 
rcfiaCD at ij>fa FE fccabitur arf 
^^^5 angulos . Quare anguli FEB 
eCttDix^icrmn:^ Ideoq: asqiia* 

C 5 ks 
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Non ergo puo£luin H aliud^ quam 
F efle poceft centrum circuli ABC5 
& propterea id ipfiim pun^l uF cen- 
crum erit • Qupd erat faciendum • 

:i^vCL. PROPOSITIO II. SisppiicMia' 
l«ni« rums» tircuh qu^iiam riffa Jim§a^ 
fer untrum txtiufs , ait^m 9 mn^ 
pef tintfum im^nmy kifnrUmfiat : 
ut^nnguUs reSis inm/scslfiim Etfi 
nd MnguUs reifos enmfetet, Hfarinm 

Suque fecaiit . Tab. II. Fig, 21, 
er centrum A 9 circuli DlB C , 
re£i;a CE applicata » diuidat re£lam 
BD, non per centrum extenfam_-> , 
bifariam in F • Dico reftam C F 
perpcndicularem eife iupra BDi 
Diidis radijs BA& AD>erunt in-j 
iriangulis AFD & AFB duo latera 
BF& FD ^^qualia, ex hypothefi, & 
F A commuiie > & bafes AB & AO 
sequalesj cum fintradij circuli* £r* 
go 4 anguli AFB & AFD aequales 

lit?J' erunt , ideoque i refti • Quod erac 

bpr, 10. primum • 

liff'i. Sccundo AF per centrum duftai 
fit perpendicularis ad D B • Dico 
BD in F bifSriam fc<5tam effe . Si 

cpr.^. cnim hoc veru non eftffccetur c BD 

iilf^u bifariam iti H alibi,qua in F;& iun- 
gantur ex centro redtaB lineae AH 1 
AB> AD. Et quia AH per centrum 
cxtenfa j fecat rcftam BD bifariam 
in H . Ergo ( cx piima parte ) an- 
gulus AHB rectus qH : £rac autem 

an- 



angolus AFB rt&ns . Igitur in^ 
trianjzulo A H F externus auigulus 
AHB aequalis eft incerno, & oppo- ^ c^r* 
£to an?ulo F • Quod d eft aDUir- ^o«iS.l* 
dum. NonergoBDaIibi,quain^ 
jnFfecaripoteft bifariam* Qjiare 
patet propoiitum • 

PROPOSITIO IIL Si MpfiicatM- JJjj/; 
tafum in tirmlo dtu re^A Um$A fi fe 
mu$H6fteiHt > »01» fer antrum t^c* 
tenfi^ifefBmutulkifmriAm Mif /#• 
$ahu»t » Tab. II. Fig. 22. 
In circnio ABD dnx rc£tx lincse 
AB & CD fe mufuo fccent in E,fcd 
non ambae appiicar^ pcr centrum.^ 
F fint duttx . Dico non pofTe fe fe 
mutud bifariam /ecare* $i enim^ 
vna earumper centrum tranfit > non 
fecabitur bifariamab aitera noQ>^ ' 

tranfeunte pcr centrum ; eo quod 
folnmm^do in centro diameeer bi» 
partitur. Sedfineutrapercentrnm 
tranlit, ex ccntio F ducarur refla-^ 
FE ad concnrfum E . Qftendenduoj 
cft \reaas AB & CD in punfto ;E * , 
ie fe non fecare foi&riam « Si enim^ 
hoc verum non eft > fint ambx ia^ 
pim&o £ feAx bifariam • ' £t Qtto» 
niam FE> per centmm dndhi 1 (ecat 
bifariam AB . Ergo s ad ^gulos ff ; *' 
^flos eam fecabit r Eadem ratione 
rc<aaCD alv ipfa FE fccabitur art 
T^tbos angulos . Quare anguii FEB 
i&: FED re^li ermit* Ideoq;5eq«a- ^ 

C 5 l«s 
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les intcr fe ; pars & totum % quod 
cft impoflibile . Non ergo amb« 
xt&x AB & CD in punfto E fe fe 
bifaviam fecant • Quapropter > &c^ 

«vci:; ,PROPQSITIO IV. $i in tiriuU- 
%*UU periphtrta dH» qutitUhit punSa^ uc* 
tepm fmrinix rtHu^ iiuia iffa fun* 
' Sa cMkmgeut^ intra tirctdum eadir^ 
TabJI.Fig. 2^^ 
Iti circulo ABE refta linea AR 
coniungat duo quaelibet pnada ,. in 
cius peripheria: aflumpta » A & B .^ 
Dica reftam AB intracirculum ca» 
dei-e* SiMnpto» enim ^uolibet pun- 
^ €to intermedio D in refia: AB y i 
centra C coniungantur reftse CA ,, 
CB , CD«. Qupniam ia triangulo 
ifofcelio C A B duo latei-a C A. & 
^mfA CB aequalia funt. Ergo^anguli^ 
^^*'* fupra bafim , A.& B^ aequales iBter 
fe crunt. Eft autem angulusCDA. 
hCorol, extexnus b maior interno Bintri- 
^ angulo CBD. Igitur idem^ angulus: 

CDA mcaior erit angulo CAD ; & 
fiTfr proptereaclatus AC,.oppofituni^ 
* maiori angulo ^ maius. crit iatcrt^' 
DC. QEare rcfta CD mmor critr 
xadio cfrculi CA ; ideoque CD adt 
pcripheriam- drculi noirpcrirenit • 
Ynde puniitiwn: D intra circuiumu* 
cxiftet - Eadem. ratione quodlibet: 
aiiud punaumipfius reG» AB in- 
tra circulum cadet j & proptercsL-* 
iflam^ t rcfta line» AB^ mtra circn^ir 

luniL 



Ittmeitenfa enc . Quod erat often^ 
4cndum^» 

PROPOSITIO V. 5/ du0 eiuuttre Evct 

/«»» > nom erit eirnnt idim sentrum » UU 

Tabula 11« Fig. 24. 

Smtduodrciili AB& AC , cui 
fe fe fecent, vel tancantin pun&o 
A %> Di^o iofos non habere idem-j 
centriim * Si enim fieri poteft . fit 
vtriufbue centrum D ; a quo rcfta. 
D A aa ta<aum y vel ftaionem du- 
Gatur^&alreraDCB» fecansvtram- 
oue pcnpheriam in pun<Sis^ C &B . 
Qupniam D eft centrum civculi A 
B . Ergo Aradius BD xQUzlis eft , ^^- 
radio D A . Rurfus ouoniam D po- wV/it 
nitur centrunt circuli AC > erit ra- »• 
dius: C D aequalis eidem: radio D A : 
ideoque duaB reftae BD &CD x^ 
quales criint ihter (e ;: pais. & to- ,, 
cum , quod eft abfurdum * Non er- 
go duo: circuii AB & AC com- 
mune ctntmm D habcre polfunt ^ 
Qiod erat oftendcndimi .. 

PROPOSITIO VI. mSr^rumVMi evclv 
feripheHmff^ eadenihim 4 funBe y 7*\^9» 
if^deirculi cintrni»n0» en y maxi^^ W^- 
«M efl ilia y qutpercentrnm iranjit t 

, n^mim^verorifidmmtvilfridu^^ 
dtametri % relijunrnniverh quM mn" 
hrem an^nlum ni iimrumfuhtendit 
mmt tritfiihtiniiente angulunr mh 

C 6 mrim 
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ptas^ maiores fiint > quam: duae CE 

& FD; & ab his, inaBqualibus aggr e- 

^atis toltantur aequales CG^CF j 

^^.^ radi j circuli ^ erit jj^ refidua GD ma- 

4, /f^!S ioi: refidua FD » 

I, 't.,^,. QuartQ fiat k angulus ad centrum 

^IZ\ DGN aqualis. aogulo DCE , & 

u^ coniungatur DN • Qupniam io-^ 

trianguiis: DCN & DCE circa an- 

gulos sequales ad centrum habent 

latera NC & CE asqualia ( ciim fint: 

radij circuli) ^& CD latus, com- 

ijffof,^ mune. Ergo i bafes DN & DE x- 

itff» u quales fimt ;; {td. qu«iibet alia ^ qua^ 

vitra pundum E a,.vt eft DF\,duci- 

tur ^ maibr oflenfa eft > quanr- DE>, 

eo quod maioTenianguIum ad cen- 

trumDCF fubtendit,. Ergo maior 

quoque eri&^ quam^ DN . Rurfiis 

quarlibet alia duda citra DE verfus. 

SmQxim A minor oftejifa eft* j,quam 
>E» ergo mihor quoque erit> quam» 
DN •. Vnde: duae folummodo* DN 
& DE aBquafes diicr pofliit ad vtraf-. 

Jue partes diametri . Quod: erat o- 
:enaendtim •^ 

BVCL.. CmUarkm U Si in circufa accep- 
?• ^^^*^ tum fuerit punftum > & ab eo ad pe- 
. ripheriamcadant piures $ quamdux 
rwae lineas aequales: inter fe ; acce- 
ptnm pundum centrum erit cir- 
culi .. Qijia a quoiibet purifto ^ 
quod centrum non- eft ^duar folum- 
modo re(a:ae lineae aquales. duci pof- 

funt^ 
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ftmt > & non plures ^ vt conflac tx 
pofirema partepropoiltionis . Ergo 
puiuSium » aquo plures ^ quam duas 
xt(ix 1 se^uaies cadti^t 5 noh poterit 
efle non in centro collocatu » Qua^ 
re cencrum fit neceile eft » 

CarolUfium Ih CoUigftur cx tcr- EVct* 
tia pavte huius propofitionis» quodj ^* ^ 
fi fuerintduo triangula» habentia-» *^* '• 
duo lateraduobus lateribus a:qualia» 
vtrumquc vtric^ue^ngnlus vero c6- 
prehenfiis maior angulo compre* 
nenfb a didiis iateribus : erit bafis 
inaior bafc » In trianguJis enim D 
CM & DCH latera MC > HC x- 
qualia erant^ &fatus DC coamu* ^^ 

xiej&anguIiisDC^maior angula 
DCH^ & oftenfa fiiit bafis DM ma- 
ior baie DH* £ cpnuerfbfi DM 
maior fit quam DH etit angulus M 
CD maioranguloDCH,quiaDM 
magis recedit a termino A periphc-* 
riaiquamDH-^ 

PROPOSITIO VII. areuTui ebM JSVCti 
iuUmi» pluritmy ipidm >f» duohitr^ t»t./j/» 

fuuffii p nm fnM - Tabula 11«. 
'ig- ^* 
Secentfefeduocirculi ABCD> 

ARH D,fi fieri potefi^in tribus pun» 
fiisA»B^&D;&repertOi»ccntro ufifofa 
OcircuIiABC^abeodttc^nturra- Iwwf^ 
dii O A » OB & OD ad tria pUnx^a 
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^ales erunt inter (e • Et Quoni< 
intra circulum alium ARBIi runFi' 
ptum eil punfhtm O j & ab eo ca 
dunt in circuli peripheriam plures 

?ttam dax redlae lineae zquales OA J 
)B & OD« Ergo ( punaum Q 

VlmMM ^^^^^^ ^ft circuli ARBH; erat au-j 
ttm idem punftttm O centrumafte 
rius circuh ABC ^ Ergo duocircvt- 
li) fe fe fecantes > habeat idem cen-< 

€ff4p.s trum^ quod « eft abfurdum . Non 
***' • ergo duo circuli fe fe fecant in plu^' 
riras> qudm in duobus punais.i^ 
Qijod crat ofbndendum ^ 

f,^^^ PROPOSITIO Vlir. Ueifa fer^ 
itlm* $§uifadii$rum€intU^rumfetMng0n* 
tistmproduifs , _Pfr t$ntMBum ^ran^ 
fibii. Tabulan- Fig.28.2p» 
Sint duo ciiculi AE 3 cuius ceir- 
trnm B& AD » cuius centrum C 
feie interius > velexterius tangen- 
t^m A • Dko^ duo centra B > C 
& contadlum in vna re^a lioea-> 
cffe . Si hoc verum non eft , refta 
• :' - Ijflea BC , ccnrra coniungens (pro-* 
dufiaXfecet peripfacria circndi AE 
in puaais H,E &pcripheria circuli 
AD in puni^o D • £t quomam Gx- 
ptnmeitpun^tumC «quod non eft 
. ccntrum ci rculi AEH ( intra ipniir> 
in prima figura><& extra iii fecun- 
da ) atque a punfto C pcr centrun» 
B.du^a eft reiSa Jihea CEBH ; ^xit 
^fH%C «C£^ (quse eft refiduum diannecjri 

HE) 
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^W.) minima cmnittm tefiarum^ex 
punao ;C cadentium in peripberi* 
am circuli AEH . Ergo CE minor 
eft ) quam C A ; eft^ue i CA radius h ^xh 
sequaiis radioCDm circulo AD • ■»« 'i^i 
Ergo CE minor erit » quam CD 3 '• 

^rptum minus fua parte 3 quod efl ab* 
/urdum% Non er|o xc£tz BC , ceiv^ 

. tia conmngens ( produfta ) fecAt • 
circulos alibi , ou^m in eorum con- 
tadtu A . Qgpd erat oftendendum . 

PROPOSITIO IX. Cifnrfni ikeu. »VCI. 
ium im va0 iMMium funff^ % fii§ is. ^^'^*^ 
fus t JfMi $xiM iMujh 9 TabuialJt 
Fi?» 30*3 U 
, Circulus CE ^ ruius centrum A $ 
tangat circulum C D , cuius cen- 
trum B f in C ( interius quidefflL-» , 
vt in prima figura ^ exterius , vt in 
fecunda ) Dico in vnico pundto 
tantummodo circulos fe tangerc^^ 
JDuAa per contaAum C^ & pcr cen« 
tra B & A re^a iinea BAC j qux 
; vnica refta erit , vt in proxima pro- 
po/itione oftendimus y & produiCla 
ad pundum G,& duAsif vtcunque , 
aiia reda AED 1 fecante periphcri^ 
as circulorum in pun^is E & D • 
Quoniam in circulo CD fiimptum 
eft pundum A , quod non eft eius 
centrum > atque ab eo dadx funt 
plures Tc&x AC & AD • eftqu^ 
AC complementum diamctri CG ; 
Ergo 4 AC minima eft omnium-» , , ^^;^ 

ideo- 6.h»iif 
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ideoqueminor» quam AD ; fcJi A 
E xqualis eft ipG AC y quia funt ra* 
dij eiufdem circuli C£ • Ergo AB 
minor eft 9 quam AD •* ideoque Pun* 
' dium D vltra pundum E conftitu* 
tum eft : &j>ropterea punftam D 
peripheriae CD extra circulum CE 
cadit ; & iCc (juodlibec alfud pua- 
flum peripherisB circui CD extra 
circunfcrentiam CE cadere oilea- 
detur • Ciim ereo omnia pundia^ 
peripheriae CDG cadant extra pe- 
ripheriam circuli CE* excepto pun- 
doCtt Ergodidiicirculi inpun^o 
C tantummodo ie fe tangum • Quod 
erat oftendendum • 

XVCL. PROPOSITIO X. Piffindifuld^ 
t^llh tisy d tintrc g4 sqt^aUs refftss line* ' 

ifstif fe ^tfHaUs ^ EtJiperpefsHimlm^ 

res isster /# fsserint eiqnmlts, erunt 

fttefue apfUciUA inter fe aquisies • 

ViBne psrpgndieukres vceenmr Di- 

ftantia reCtarum linearu» mffliea* ^ 

fsfttm i ssntre » Tab, 11» Fig. ji* * 

In circulo ABC » cuius centrum 

E > fint applicatae dux reftae sequales 

AB & Cli : ad quas rxnt ex centro 

E perpendiculares EF & EG • Di- 

co EF & EG aquales efle . Con- 

iungantur redae EA, EB, EC & E 

D • Quoniam i» duobus triangulis 

ABE & DEC duo latera AE , BE 

aequalia funt duobus lateribus DE 

& 
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& CE , atque bafe$ AB & DC por 

nuntur a quales : Ergo s erunt angu» «fM#; 
li A & D arqualea inter fe ; cumaue 7« '•**» 
in triangulis AFE , DGE iint cuo 
angiili refti F & G a;quales ; nec 
non anguli A & D oftenfiaquales ; 
atqut latera AE & DE xqualia^ j 
fubtendentia angulos reAos ( ciim 
lint radi> eiufdem circuli ) • Igitur 
k latera EF & EG Cqu* funt per- u^^- 
pendiculariter ex centro ad appli- t^iui^ 
catas du^tae ) a qualiafiint inttr le . u 

Sint fecundo pei;pendiculares £ 
F & £G aquaies • Dica applicatas 
Afi & CD arquaies eiTe • dieniai-^ 
hoc verum non eft , qua^iibet ea- 
rum ^ vt CD , fit maior reliqua , & 

5>crpendiculares EF> EG ex centro 
^CcantreasbifariaminG&F. Er- tpiro^.t 

go etiam GD,fenuiris maioris CD, ^•^' ^ 

crit maior» quam F A, medietas mi- 
f noris . Secetur d itrn ex maiori G djM^.i, 

I> re£la linea GH aquaiis ipA FA^ 'iV|# 

iiingaturque £H ^ qtm ( proau(^a ) 

iecet circumfcnndam in O « Er 

quia iti triangulis AFE & HGE 

circa angulos redtos F & G luntduo 

latera AF & HG aqualia , pariter- 
i que EF & EG fuerunt «qualia . Er* *, 

go f bafis £ H aEqualis eht bafi E A|; c pmf»^ ^ 

eftque EA circuli radius • Eteo E fi^t if 
» H aqualis eft radioEA» fiueEO, 

pars aeqnalis toto f quod eft abfur- 

dum« Nonergo CD maior.exir* 

quam AB . Eadem ratione non crit 

mi- i 
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minor • Quare AB & CD zquales 
crunt >vtfuit propofitum. Vocen- 
tur jierpendiculares EF & EG di- 
ftantiae re£tarum AB & CD a ceo- 
tro E • 

EVCU PROPOSITIO XT. Ueff4rfm mp. 

M$aiif flHa$0um in tifeuU maxima qmvUm 
Imes eB diMneeer 9 siia^fm smttnLj 
eeittre frefhquief remetiere fem*^ 

fermMereH. Tabula II. Fig.JJ, 
n circulo ABC 3 cuius centrum 
G j fit diameter AF & HI propin- 
quior centro , ^ualh CD . Dico 
maximam omnium eiTe AF & Hi 
eifm. maiorem 9 quam CD • Ducantur $ 
tuYib. diftantias, leu perpendiculares ex 
•* centro , GK & GL fuper CD &: H 

I ; crit GK dtftantia maior , qu^ 
b fiv0« GL ex hypotheii • Secetur b ergo 
3. (it.i GM «qualis ipfi GL , & per M du- 
tprtp» c^^uf ^ BAf E perpendicularis ad G 
t9ii M > & coniungantur rtHx GB » G 
C 9 GD & G£ • Qupniam diftan-' 
tiae GM & GL sequafes funt* Ergo 
«I prop» xeiix dBE&Hl aquaks intei f^ 
!?;/"^ crunt: Etquiadu«re<a«BG Sc G 
' £ f quae fimul j aequales funt diame- 
c Prep% tro AF I maiores « funt , quam B£ ^ 
"• ^^f crit diameter AF maior 1 quam BE, 
'^ feu , quam HI • Eadem ratione A 

F maior erit quacunque alia CD. 
Poftea quiaduo latera BG & GE 
triangult BGE asquaiia funt duobus 
JateribusCG & GD altcrius tnan-' 

guli 
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guU DGC , eftque angulus BGfi 
maior fua parte angulo CGD • Er- 
go/bafe BE maior eft bafe CD, f C^i^L 
ideft HX maior eft j quam CD « %. pnfl 
Quapropcer > &c. 4M$>ii 

PUOPOSITIO TiU.ln44m€ifcu^ ^^^L, 
U n&am timiiim MffUcsre ^qtuihm |, ly^ 

, Atkm uHi€ lims i cf&rM sutem ds^ 

tam reffsm Uma^m diMmetre ekeuli 

ne» effe miUef$m . Tkhm II. Fig« J^* 

r In circulo ABC , cuius diameter 

AC 9 debec applicari lineareaa«t , 

qux xqualis St dsttx re&x D ; fed 

ojH}rtce littcsm D cSe arquaiemj auc 

minorem diametro AC • Si Gicrie 

«qualis j fa^m eric problema : Si, 

vero D minorfueric aiamecro AC, 

fececur m AE «oualis ipii D » & cen- a pfii2 

tro A^ radio A£ defcribacur circu- )• M%% 

Itts EB» fecaiis priorem in B» & iun- 

gacur redta AB . Dico lineam re« 8 

tam AB problema efficere « Qjio- 
niam D x^iustlis b&z eft ipR A£ & 
AB «guaJii eft eidem A£ ( cum (inc 
radij circuli £B ) . Erco refla AB^ 
appiicata in circulo ABC » aequilis 
eu dacae re£t« D • Qgpd erac fa- 
ciendum • 



PROPOSITIO XIIT. U iiriub bvCI« 
^fidme si Hnirum itiplix4B MHtdi tOf/ri 
m» fetipbrfkm , thm eadem Pefi^ 
pktrUfuerie bsfis An/tdnm • Tabi 
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Iti circulo ABC , cuius centrum 

D , conftituantur mper arcum BC 

duo anguli BDC , ad centrum , & 

B AC ad petipheriam . Dico angu- 

* luni BDC duplum effc anguli BA 
C • Ducatur rt&i AD coniungens 
angulos ad oentrum , & peripfceri- 
am, & producatur vfque ad E infra 
angulum ad centrum , & primo AD 
£ cadat in eandem re<Aam lineam^ 

*i"?P/ AB • Quoniam^ angulus externus 
mS.m. gjj^ duobus rnternis > & oppofitis 

* A & C eft aequalis in triangulo A 
^. DC ; fantque b anguli A & C in- 
2wiM ^^^ f^ «quaies , ciim latera DA Sc 

DC fint aequalia , nempe radij cir- 

€?uli • Ergo angulus BOC duplex 

cft anguh BAC ad peripheriam . 

'Secuffdo cidat redta ADE intra 

£ pP9f. anguium BDC • £t quoniam c in^ 

u9.liif$ triafjgulo BAD externus angulus 

W '* EDoaequalis eft duobus interais, 

& opporftis B & DAB , qui aequales 

\ funt mter fe , vt prias diiaum eft> 

Pari ratione in triaagulo D AC ex- 

«ernus angulus EDC aequalis cft 

dttobus iflternis , .&: oppofitis C & 

DAC f qtti^^paritw: aquales funr ia" 

i terfe- ErgototusangulusBOC se-» 

' qualis eft quatuor angulis B^D AB j 

« D AC dc <J 1 fed duo a^guli B &. C 

fimi}l a^uaks fontduobas reiiqais j 

sdeft angalo BAC • Ergo angiUus 

BDC ftepius eft anguli SAC • 

ftiod crat fccundum • . 

Tcr- 
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Tertio cadac ADE cxtra angu- 
um BDC , & fccct pcripheiiam in 
5 . Et quoniam d in triangulo CD ^*/'?: 
\ ifofcclio cxternus angulus EDC ^* *' • 
cqualis cft aneulis DAC & DCA 
mcr fc acquain>u$ ^ erit aneulus E 
OC, «quaiis angulo DAC bis fum- 
»to • Rurfus quia ,in triangulo AD 
J ifofcelio extcmus angulus EDB 
equalis eft angulis DAB & DBA 
equalibus , erit angulus EDB » ae- 
|uaiis angulo DAB bis fumpto • Si 
crgo ab ^qoalibus angulis EDC & 
D AC bis iiimpto toliantur aequales 
inguiiEDB & DAB bis accepto ' ' ' , 
jfrunt Tc&dni B D C & BAC bis 
sequaies intcr fe; Eigo angulus BD 
C duplus eft anguli BAC • Qliorf 
erat oftendeadttm • 

PROPOSITIO XIV. U tirtui9. EVCU 
^td m ecdem fe%m§nt§ fimt anguli >'• M^ 
§9t§r frfttnt A^Mdts • £tdtf§ snguli 
^qtiaifs futttufin^ §sd§m reffs imtSf 
sd tsfdtm fsrtes ceuBittai , fitmt. m 
€§dem eircuh f§gm§nt§ • Tabuia 11« 
Fig. 38.39- 40. 

In circulo > cuius centrum E $ 
cxiftant duo anguii A & B in fcg- 
mento DABC • Dico eos effe ac* 
quales . Sit primo fegmeotum kad'- 
ciicuio maius ; & d cemro E coa^- 
iungaotur re£lx DE & C£ • Q|io- 
niam«anguIusEadcentrumdupius ^ft^* 
[Cft ^tam ipfius anguli A , quam an- » J- >••. 
' guli 
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guli B ad peiipheriam ; cum omne 

eandem peripheria DC pro bafi bt 

beant . Ergo anguli A& B inter fi 

funt aequales • * ^ ^^ 

Sccundo fit fegmentum D ABC i 

aut Ifemicircuius , aut minor femi- 

circulo ; & coniungatur reft? AB . 

Manifcftumeft fegmentum ABHB 

maius effc femicirculo; & ideo ( ex 

prima parte huius propofitionis ) 

duo anguli ADF & BCF in maiori 

fegmento exiftentes , «qualcs funt 

K r-^i inter fe : & funt * pariter duo an* 

t^K. guIiadverticemBFC & AFD x- 

Vo.t. quales inter fe. Ergo^in tnanra- 

texff. fis ADF & BFC teruus angmvi 

tUii.u i}A¥ aqualis erit reliquo angulo 

CBF. 

Tertio fintduo anguli ABC & A 

DCsequales interfe^ad eafdem-j 

partcs ) fuhtcnfi ab eadem reft^^ 

^ - • AC; & eadem conftrufliione quEi^ 

in propofitione prima huius libri vfi 

fumus . Circulus defcribatur, cuius 

«eripheria tranfeat per punfta B C 

& A , cuiiis centrum fit G . Oftfcn- 

dendum modo eft punaum D in-i 

cadem fcgmenti ABC peripheria-< 

rcperiri, Si hoc verum nbn eftj 

-tranfcat, fi ficri poteft, per pimauin 

O vltra vcJ citra D. Manifeftum cli 

duos angulos ABC &AOC in code 

e ex fti fcgmento ABOC reperiri ; d ideo- 

vf^t^^ que xqualcs eflc inter fe : erat au- 

^**»w tcm ex h^^pothefi angulus CDA ai- 

qua- I 
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qualis eldem angulo B« Ergo duo 
anguli A D C & A O C xquales 
cruflt inter fe , externus interno, & 
oppofitio ip trian^ulo COD $ quod 
eft abfurdum . Non ergo periphe- e C«»f. 
ria circali ABC tranfit vltra, vel ci« pnfor* 
cra punftum D . Qijare prafcise per «••'•^•^ 
j> pundlum tranfibit • Qupd erac 
oftendendum • 

PROPOSITIO XV. §iiiaJnlai^ Byct, 
rprnm i^ (ircuio difiripHrmm «m««. »• m^ 
U f f «< ixaduetfo . du$hus re&tsfimi 
^fua/et • Ei fi m iguadriiaftre am* 
gaU ^ffpfiei duokus n&ts aqualesfui* 
rimt,(ir€uius por qua$u§r pssm^a^t^ 
driiauri traufiksi « Tabula lU Fi« 

f[ura4i>42« 
n circulo » cuius centrum E in- 
/criptum fit quadrilaterum quodli* 
bet ABCP* Dico duos angulos op« 
poiitos ABC & ADC duobus reais 
aeq[uales efife • Dudis diametris qua- 
dnlateri AC & BD: erunt « angu- a pr^^ 
liABDSc ACD in eodem fegmen- 14. bm 
to ABCD^quaies ipter fe . ^Simi- »*»' < 
liter erunt duoanguIiCBD 8c CA 
DineodemfegmentoCB A/D a- 
quales quoque inter fe* £rgo duo 
anguli ABD & C B D » ideft totus 
angulus ABC aqualis eilit duobus 
angulis ACD & CAD finHil • Ergo 
additocomuhi anguIoCDA^ erunt 
in quadrilatero duo anguli oppofiti 
ABC & GD A fimul ^ asquaies tribus 

D angu- 



af«/ikt 
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angulis ACD C aD & CDA fitm 
fumptis ,• kd b hi tres vnius triafi- 
guii sequales funt duobus reAis , 
Ergo duo^oppofiti ABG & CDA 
duobus reAis aequales funt Eodeix] 
modo oftendentur duo anguii op' 
pofiti BAD & BCD duobus re<ffe 
asquales* Patet ergoprima pats - ^< 
Secundo iint in quadrilatero AS 
CD anguli oppofiti B & D duobus 
^ • re<^d5 aequales ; Dico circulum per 
punfl^a As B, d D tranfire . Dufta 
diafftetFO C A circa triangulifin AC 
c txfn% B ^^ circulus defcribatur ; # queixt^ 
%J>niHi dico neceffario tranfire per piin^ai 
D . Si enim hoc verum non eft | 
tranfeat ^ fi fieri poteft 9 pcr pim- 
ftum E vitra , vel citra D ^ & co# 
iungatur re^a AE < Quoniam qua- 
driiateniiti ABCE circulo infcri5r* 
tat : Ergo ( ex prima parte huius'^ 
duoanguli £ & B 9 eruntduobus re- 
&is< stqilaks : erant autem ex hypo- 
. tbefi angiili B & D duobus redhs at« 
qnales • Ergo hi duo illis duobiis 
asquales erunt-i & aWato comimmi 
angulo B, erit angulus E a;quali$ 
angulo D, quod eft falfiim , & €08- 
tracoroll. i. propof* i8. lib* u Noa 
ergo^ penpheria circuli tranfit pey 
pundlum E vkra> vel citra D . Qga- 
re pdr pimtla A, B> C, D tranfibk . 
Qa^d crai* , &c. 
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Bt.OPOSITIO XVhUeifcitUsa^ EVCL. 

^qsi^ks, fisH ad ttntf^^fiu^ /d feti^ 
. pherius iotsQitHSi , infififsnt fi/uuhm 
^Mifffifhsrijt. Tab. II. 5ig«4?- 
In circalis aqualibus ^ ^ttorufli-> 
mttOL G & H, hnt primd angttli ad 
:nrra G & DHF aquales . Di- 
> peripherias AIC & DKF , C^^* 
ijcic eorum bafes ) x^uales effe in- * 
tr fe • Quoniam circuli «quale$ 
mr ; Ergo^ quatuor radii AG , C a^W% 
i^ DH & FH (nnt aquales : Intfel, kniM . 
:gatur circulus vna cum. trilioea 
ICG fuperponi trilineo DH F, 
ta vt pua^um G fuper H 3 & ^e^s 
IG fuper HD cadat > & angulus G 
u^r angulum H 3 cadent h ncceflav j, ^^1, 
io cfeiopuni^a A & C fuper D 6£ F> fdib, i 
fropt&x ^equalitare anguloru a'radijs 
:6prehenloru,f nc idenr. H isj><^cis^ 
leceffe eft peripheriam AIC cadc- 
fe pra;cisdmper neriphividniDKF. 
^lam fi cadere^Hipra» vd infrSL^r 
liut parrim iiipra^ partim infra ip- 
ram 9 vt in DNF; tunc ydud-a a ccn« 
tro H refta HKN, fecante vtrarn- 
que peripheriam in pun<5tis K &«Ni 
quia HK 2^tifstlis eft tadio HD',' pa- 
titerque HN a.qttiilis eft HD> quia^ 
tf funfc radij'drcultMrUm\2eqnaInim .• ^^jfHni 
Ergo HK & HN aeqiiales funt imer ' im 
fc j pars , & totnoi^y qubd eft imDof- 
fibile . Non ergo peripheria^AIC* 
' cadit fupraj vel mfra peripheriain-» 

D 2 DK 
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DKF . Quare fibi congruant neccl 
fe eft ; ideoque sequales erunc ince 
fe • quod erac primo loco oflendei] 
dutn •. • .' 

Sint fecundo anguli ad pcriphc 
3:ianiB& £ aqaaies . Dico cos in 
fiftere fuper aequales peripher/55 J\ 
IC & DKF . Ducantur radij A^ 
dprof. & GC, DH& HF* Quoniami 
fl« »«H angulus G ad centrum duplus efl 
»w • anguIiB ; pariterque angulusi DHP 
aequalis eft duplo anguli E ; eftquc 
duplum anguli B aequale duplo ^n« 
guli E . £rgo anjguIi.G & DHP 
aquales funt mter fe , & funt zdcen- 
tnun ^ Ergo peripheriae AIC & D 
KF aequales fant inter fe ( ex prima 
parte ) non fecus in vno circulo ea. 
demoftendentur* Qiiapropter fi an« 
guli B & £ aiquales merint , &c. 
Qiiod erat oftendendum • 

:C$f$llmiim^ Patet etiam angulos 
apquales. ad centra duorum circu- 
iorum sequalium vna cum periphe- 
rijs fubtenfis comprehendere fign- 
ra$ iequales . Vocentur iUae Sg&^ 
r$$ . 

Nam ex eo 3 quod anguli G & H 

ad centrum pofiti fiint atquales inter 

. fe^oftenfa; fuerunt figuras GAIC 

- & HDKF fibi mutud congruentes, 

& ideo %quales cnioc » Qita; vocea- 

tars$ihf$s^ 

PRO- 
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PROPOSITIO XVII. In itrcnlis HVCU 
^quJibtis vitin $odim iifiulf . amxm. '~*^''« 
tt> jf w ^qHnUhus feripkirijs^fsfiglimt > 
ttmt mitrfi aquahs yfiui md c$mtrM , 
fiui MdfirifkifiMS tcnnitutifutrini * 

TabiiiaII-Fig-44* 

In circuHs aequalibus > quorum-» 
cehtraG &H> fupcr «qualesfcri- 
plierias AC&DF infiftant primo an- 
guli H & AGC . Dica eos eRt^ 
^quales • Si enim hoc verum noa-# 
eft • Sit anguKis AGC maior > vel 
minor angulo DHF . Et fiat m angu- * J^*^ 
liis AGI aoualis angnlo H . erunt^ b pr*^ 
igitur ptriphtxix AI & DF «gualcs t^. ktt. 
inter fe ; erafautem peripJicria AC 
sequalis cidem DF . firgo pcriphe- 
rise AC & AI aquales funt intcr fe, 
pars , & totum , quod cft abfur- 
dum -Nonergo anguli AGC & 
H insequales funt . Ergo patet > &€• 
Infiftant deinde angult ABC & E > 
ad peripherias conftituti > balibus 
AC & DFaqualibus. Dicocosan* 
gulos efle «quaJes * Qupniam^ pro- 
pter. aqualitatem periphcriarum A 
C & DF anguli ad centra G & H 
aequales funt inter fe ( ex prima-i 
parte ) ; hi vero dupli c funt angu- ^^^^ 
lorum ad peripi)eriias B & E • Ergo t3«6«i 
B & E aequales funt inter fe • Qupd 
erat>&c* . 

CtrtllMfim Conftat etiam , quod j 
ii in codem » vel sequalibus circulis » 
. .' D 3 vna 
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vna peripheria aliquoties reliq 
metiamr , atque ipfis infiftaot sum 
li ad centrum y vel feilore« ; nii 
angttUis maiorem > & minor (i 
maiorem arque metietur , qyem 
modum minor periphena nidior 
metitur^ 

Si enim peripheria CI a l^nocfe 

metiatur ipfam AC » verbi gra^ 

quater ^ atque i pundi:is diuifion 

ad centrum comunganturrediaB 

4 pff* nex ^ erunt omnes d anguli j vel 

15. ^» feftores acqiiflles tum intcr lc ^ cuo 

JX^T; ipfianeuIo>yelfeaori CGI,qiujii. 

doquidem inultunt penpherij^ 2e- 

Jualibus . £t proptexiea aoguini C 
jl toties metietiu' angulum AGQ 
v«l fedorfeftorem, quoties peri* 
pheria CI metitur peripherianxj 
AC. 

EVCL, PROPOSITIO XVIII. I»rifrii/ii 

%M. (T aqualtifut v§l in mUm citfU aquM» 
%9.UU igf rfp^A igf^g^ itqtsales ftftfbetm 

Mufirunt 9 mMrgm qmdim maiar^ 
mincum v§rh mm§r • £1 AqumiiS 
finpberiss nqstales teifs Unt^efilb* 

tendmt . Tabula II. Figt45« 

Incirculis rrqualibus, quoniiiLj 
centra G & H > fint xt(Xx jequalcs 
AC&DF. Dico maiorem periphe- 
riam ABC aqualem efle maiori D 
EF > & minorem AC a^qui^lem mi- 
snori OF . DuAis enim radljs AG . 

GC, 
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BCf DH & FH » crunt duo latea 
jfciit^a angulufn.G aequalia duobus 
laf eribus circa angulum H x fineula 
^iingulis , cum iint radij aqualium-y 
eirculorum ; funtque bafes AC & 
I3F ppfitap «quaks . Igitur « angiUi ^^^ 
<J j&H sequales erunt , & periphe- y, ub,t 
«ttl*AC&DF, quibus infiilunt, y,^,^^ 

geoii^^s quoque • Vnde reiiduae cir- t^.lm^ 
cupfe^epxia A 5 C & D EF, cx 
c^icCuUs aqi\alibus , acquales quo- 
^e erunt inter C<? • Quod erat pri- 

Sint lecundo peripheria ABC & 
DEF »qxiak$ > iue pcripheriae AC 
^ DF «quales . Dico redtas AC & 
rl>F «quajes. cfle . Fafl^ cadem-j 
^jonftruftione ; quoniam periphenae 
JiC & DF aequale*^ funt : Ergo c an- ^ .^,. 
cuU infiflentcs G & H aequales e- ,7, ku. 
Tunt ; funtque latcra circa angulps 
G 8c H sequalia ( cum fint radij cnr- 
culorum aequalium ) • Ergo ^ bafcs ^ 

AC & DF aequaies erunt. Qgod ^/^^.,i 
crat fecuncton . Quapropter , &c. 

PROPOSITIO XIX.D^MJ»W EVCL, 
li perifkeriAm bffsrimm fu^t • Ta- 30 jii, 

bula H. Fig. #. . , , 

Sit BEC circuli pcnpheria cuius 

centrum A- Debet fccarim duas 

-«walcs partes.. Couiungantur radjj 

AB AC 5 & bifariam (ecetur angu- 

lusBACare<aaAE. Quiaduoan- 

fiuli ad tmvm BAE & E^^ *• 

. . D" 4 4'^^' 
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ouaks interfc in eodem circulo t 
%pof. vti fiint ergo peripherix # BE & 
u^bm: C quibus infiuunc xqiiales ftint ix 

terfe. 

IVCU PROPOSITIO XX. inf€m$€k€mi 
\ijai. mngulus feput €fi ; ^i mtnm im /bm 
ionfegminio atuiusy qt$i vtfrl in jbka 
Mfifigmento obtitfus eB . Bt eir9tLJ\ 
mnguittm reBum eifeuk fegmemimm r| 
frmieinulms i & eired neumtm fingm 
imm mmms figmentmm efi ^ & eirei 
ehtufum ek fegmentum mimus Ta^ 
bula II. Fig,47*4^'4^. 
. In circuli portione ABC fit angtt- 
lus ABC • Ijico^uni efle rctlwLj 
in {emicirculo; acutum in maiori{ 
& obtufum in minori fegmentowDo- 
catur in femicirculo radius D 6 » S 
in reli<luis fegmentis diameter AE j 
& redla EC. In femicirculo (poaia 
in triangulo ADB duo latera AD & 
BD^qualia funt,cu fint fadij circuli 
a ptop. Ergo m anguli D AB & DBA «qua- 
§Ailf»u les funt intcr fe • Eadem ratione in 
trianmilo BDC duo anguli DCB 
&DBCaequaIes erunt. Ergo^duo 
anguli B A D dr BC D j fimul 9 aequiP 
les funt duobus angulis ABD & C 
BD, ideft int^ro an^lo ABC; 
b Pfop* ^ fu"tSi*e * tres anguli trianguli ABC 
tZ,lib!t xquales duobus reftis • Ergo angu« 
lus ABC feminiis erjt duorum re- 
dtorum • ideoque redus erit . Ac in 
alijs portionibus quiaAE eft dia« 

me- 
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meter erit in femicirculo angulus A 
CE rcftus (ex primaparte) ; Ergo c c exPt» 
. AEC acutus erit; eu^ue i angulus itUhx 
B «qualis angulo E , cum fint \n eo- , '''2!»! 
demfegmento. Ergo angulus AB 
C acutus erit in maiori fegmen- 
tO' Scdih portione minori funtt e^^^^^ 
duo anguli oppo^iti E & B»in qua- 15. ^, 
drilatero ABCE 3 circuloinfcriptot 
aequales duobus redlis . Ergo./an- r^^, 
gulus B obtufus erit . ia!!w!t 

Secundo lit angulus ABC redhiSj 
conftitucus in fegmento ABC • Di- 
cp cum effe femicirculum • Nam ^ 
fi hoc verum non cft, ttit fcgmen* 
tum maius,> zutminus ; ideoque an- 
guius ABC erit obtuius, vel Sicmus 
4 ex fecuuda j & tertia parte huius ) 
quod eft costra hypothefin . Noii^ 
crgo fegmentum ell maius • Vnde 
fcmicirculus erit . 

Tertiofitangulus Bacutus • Di- 
co fegmeatum ABC minus effo • 
Nani> ft hoc verum non eft> erir, 
aut femicircnlus^ aut kgmtnttm^ 
minus , ijdcoque angulus B erit auc 
re^us 3 aut ob tufus » quod eft contra 
hypothefin. Nonergo^&c 

Qiiartd fit anguius & obtufus^Di-- 
co fegmcntum ABC minus effc^ • ' 

Nam fi hoc verum non eft> crit fc- 
inicircttlus> autfegmentummaiuf» 
ideoque augulus B eric rcdhis » vel 
acutus 9 quod repugnat bypothefi t 
QuaprotCJf Scc^ . . 

D 5 PRO- 



f^ll^^ PROPOSITIO Xxi. in tit^Urt 

• ^s lima j ftrpgndiiuUriter ad ^4. 

putrum i^b eiut ixirgtnitate erg^m. 

ixtra circt^lum ittdet^ & ittlccum^ 
int$r ipfam riHam iimgsfn tatgge». 
tem & ferifheriam e6mfrek$»jum^ 1 
altera reSa linta ntrt taiet^ Ta- 
bulajl I. Fig. ». 

In circujo ABH , cuius diameter 
AB , ab eius extremo pundlo A du- 
9i^rof. ^^^^ * CAD perpendicularis ad 
\o.iih. rectan) lineam AB . DicoCADca- 
t. dcre extra circulum ; atque m lo^ 

fum a tangente DA & peripherisLj 
comprehenfiipi > redlam iineain-f 
duci non poffe . Ducatur a purx^o 
quoiibet E^ fumpto in refta linea-j 
AD ad alterum extremum diametri 
B, reftalinea EB> fecans periphe- 
bffop. riamrin H . Et quoniam h redarum 
"• ^^* BA , BH in circuio duftarum > mar 
xjma.eft diameter BA . -Er^o refta • 
linea B A maior eil , quam BH . Et 
quia m triangulo B AE redus eft an- 
cCor»/. S^^u^BAE. Ergo * reliquus angu-. 
f y&p. Jus AEB ell aciitus i & ideo minor 
J«. lih. refto . Quare d latus BE , fiibten- 
4 p dens maiorem angulum > maius eric 
ao, vl\ Jatere B A ; erat autem B A maior , 
«. quam BH. IgiturBE maior eriti 
qixam BH ; enque pun&um H ivu» 
circuli peripheria . Ergo punftum 
£ extra circulum cadit ; & fic quod- 
libet alind pra^ter pimdtum A • Igi- 
tur tota retta iinca AD extra circa* 
lumcadit. Po- 
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Poftea a pundio A eoneafhis da- 
catur quxliDec re&a linea AG infra 
tangencem ; & fiat « angulus ABH e ftf. 
asqualis angulo DAG • Quia duo 14. Ub^ 
anguli ABH & DAG fiint aqua^ »• * ' 
l^Sf addito communi angulo BAH; 
duobus angulis BAG & GAD^ qui 
r^fainiangulum BAO CQnilieuunt » 
semiales eruntduo anguii HBA & 
BAH (unul lumpti* Qiiare hiduo 
aquales funt vni redo angulo; & 
ideo /conueniunt xtOae, iineae BH , ^F^?» 
AH^ &r#elficiunt reli<juum angu- *^*^*^» 
Jum AHB rc<aum >. 6 qui in femicir- g*cm;. 
culoerit; &ideo reftaGA circu- Ytofjto 
lum fccat in pm&is H & A . pro-r ^*'*'» 
pteii^a redia imea HA iocra circu* ^J^J^hn^ 
lum cadit • eadem ratione quaslibet 
alia redia linea , mfra tangentem ad 

{>unAum A duda > neceffario circu* 
um fecabit • Quare duci non poteft : , 

re£la lineain locum a tangente^ & 
peripheria comprefaenfum • Qiiod 
crat» &c. 

i?ROPOSITIQ XXII.wl^#f#^ff; . .- 
Op, 0xirs einulum f^fiu > rsaMtn^ ^^iii 
Umeamdmefi , qiu d^tum eircultm '^' 
Uug^t . Tabuia III. Fig. a. 
Ex punAo externo A ducenda eil 
te&a linea ^ tangens circulum BC i 
cuius centrum D • Ducatur rcdla A 
D>fecans circulum in £; fuperquam 
defcnbatur femicirculus DCA j fe-: 
cani iiiius circunferentiam in C ; 6< 

D 6 con- 
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guli GFC & GCF vm rcao «qua^ 
les erunt , ideft funt aequales.angulfl 
t pn>p. * reifto ACF . Ergo ablato commu- 
23. hu. ni ahgiilo GCF, erit angulus ACG 
«qualis angulo CFG in alterno feg- 
fiyyi mcnto. Poftea/quoniam in qua,- 
15. ^»- driiatero CDGF duo inguli oppo- 
fiti D & F duobus tQ&S£equdIes 
f P^f funt ; pariterque g duo anguli ACG 
9uhh.i gj BCQ duobus reftis aquales ; e- 
rant autem anguli ACG & CFG 
inter fe aequales . Ergo refidui znm 
guli BCG & D asqua es inter f^ 
erunt. ■ 

Tertio ab eodem pundlo C peri- 

pheriae CDE ducantui: rc^at , CZ> 

quidem fecans circulum , & AB in 

eum incidens ;; fitque angulus ACD 

«quaiis angulo E , m alterno /eg- 

mento , Dico AB circiilura contin- 

gere . C^oniam > fi hoc verum noa 

htrir. ^ft >duc3tur AGH » tangens civcu- 

M^lm, luinin C . Ergo i angulus GCD 

i expri- «qualis erit angulo E in alterno feg* 

J^^f' menco : erat autem anguJus ACD 

epHiin jgqy^jfs erdem an^ulo £♦. Ergo ait- 

^li ACD & GCD aBquales fimt 
iHter fe > pars > & totum » quod eft 
impoiTibile, Non crgoalia rec^sLj. 
GH circulum taagct . Qijare AB 
fohunmodo tangens erit . Qaapro- 
pter>&c. 



PRO- 
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PROPOSITIO XXV. utif JaU ^vtt- 

• cn/f f qM§d cafisf mnnUmm sqmmUm 
d^toMnfftU. Tab*IILFig« 7.8.9. *>x 

Super data rcila AB , dcrcribcn. \ 

dum til feememum circuli » quod 
capiar aneulum cqnakm dato angu- 
loC m Fiat angulus D4B xqualis ^f^M 
angulo C ; & fi AB perpendicularis **•■• 
eil fuper AD » k fecetur illa bifari» k prf. 
^ttn m E : Si vero non eft pcrpendi- ^ ^i^.i 
cularis > € excitetur AE perpendi- cprop. 
cuiaris fupcr AD , cric angulus E ^o. Ai^ 
ABacutus^ coquod eft diffcrencia '* 
anguii BAD a rc6io ; Sc flat d angu» a ft^ 
lus ABE xquali$ anguJo B A£ acu-^ ^ ^iff* 
to . Concurrent # crgo AE & BE ^* 
in pundo E > &/ erunt xquales intcr 2^0. 
fc* Ergo circuluS) ccntroE^ in- i* 
cerualio E A defcriptus, traniibit per ^ f *^- 
Sj 8cg ipfum tanget reda DA^ cum *•• '*^* 

Serpcnaicularis iit ad radium AE- gexfr^ 
)ucantur a quolibet pundo G> feg- ai. W 
menti AGB , duse redx G A & Gb. ' 

OAcndcndum cil anguium AGfi^ in ' - *' 
difio fegmenro conltinitum , atjua- 
lem c/Te daco anj^uJo C# Quoniam 
ib angulo D AB a tangente, & fecan* j^ 
te comprehenfo sequalis eft anguius a^, /^'^ 
G » in alterno fegmento ; fed cidcm 
angulo DAB stqualis erat angulus 
C • Erco pnguli G & C a.quales 
interfc funt.Defcriplimus ergo feg-' 
mentum AGB^in quo angulus G «- 
cualis cii dato angulo Ci^quod erat.*' 
ic. PRO- 
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EVCIj ;PROPOSITIO THXVUAdmuA 
34tui tmh /ifgmemum. abfcMiff 9 cafU$ 

\ MHUum AM^Mlim 4^0 imffilo ^ Ta- 

bula III. Pig. 10* 

Sit ddtus anguJiix D , & circuM 

ABCi^a quo abfcindi debet fegmeo- 

tvm > quod capiat anguIumaEguaiefii 

^fitft. anguloD» D»catur 4t £G j n&ge/isl 

**• *»• rcirculum in A ; Fiat b poftea an^n 

11%. lus E AB aequalis angulo D ,- & au 

f, * quolibet puniilo C ^ periphenae AC 

o^ ditas reftz CA & CH ducantur« 

QAendendum eft anguium. C scqua^ 

c pfp. ic^ cffe angulo D . Qiiomam r anr 

9^..fm» §nIo EAB aequalis eft anguius C ifl 

^ r . ^lcernio fegmento ; ellque ekleniaa- 

BuJo.EAa ex conftnw^tione y ^q\xi 
s angultts D » Ergo angulus C; 2- 
qualjs eft angulo D • Secuimiis ^ ^ 
po fegmentui» ACB » in quo zngvLm 
lus C ^qualis eft dato angula l> « 
Qjgpd erat facii^ndum ^ &c« 



EVCL. PROPOSIT. XXVII* Srfugrim 
h'^» Mu^iiu$iM iniktiHiiki^ & ex maion 
suf$rstuf iiusfimifis , & Jk tifidu» 
furfus tcUofuf eius fimifis , S ^^ 
fgpitnturfimpinrilmquiuiur tmnit 
MfiquA ifuea 9 quje mmererit frepefi* 
. ' ts minert line^ • Tabula III# Fi- 



gura IX. 



' .Sintduae lineae^ AB maior,.& C 
minor « Dico ^ fi ex maiore ^ atque 
ex eius refiduis femper mediecates 
t^lantuo relinq^i! tandem lineam^ 

mino- 
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miocrem » qu^m C • Mulciplicetur 
C toties y quoufque cfficiatur DH 
maior 9 quam AR ; &diftribuatur D 
H infuas partes DEiEF^FG &GH 
aequales ipfi^C • Poftea ex s AB tol- ^ p^« 
latur eius {tmi&s AK^ & i reliqua ^./i^i 
KB toliatur pariter eius femiflis K 
AI > & hoc femper repetatur , quo- 
ufque portiones AK. KM> MN & 
NB , in ipfa AB feasfc » totidemL^ 
jGnt, quot funt partes alterius DH ji. 
quodueri poflecertum eft^ciim^ 
cominuumfemperdiuidipoffit* O^ 
ilendendum eft poftremam portio- 
siem NB minorcm efle ipfa C • 
Quoniam ex minore A6 toJlitur e« 
ius dimiditim AK > & ex maiori D 
H tollitur DE minus^ quam eius di- 
midium : erit relxqua KB minor ^ 
quam reliqua £H • Et quia rurfus 
ex minore jKB toUitur eius dimidiu 
KM; at ex maiore.EH toUitur £F 
non maior , quam dimidium eius • 
Erco refidua M 6 minor erit » quam 
rewlua FH • Tsuidcm ex minort^ 
MB toliitur eius dimidium MN ; at . . 
€X maiorc FH tollitur FG non ma- 
iort quam diinidium eius» & ftc fem- : ^ 
per • Ergo tandem poftremum reii-»- ' 
duum NS minus erit , quam GH > 
feu C , quod illi iquaie eft . Qiiare 
patet propofitum • 

drpUarkm Patet» quod > fi ex maia 
re AB toUatur AK magis 9 quam-i» 

eius 
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ffo Buc&Jiis Re/ihuti 
ehis dimi^mm , & C3P , tc&dvjiz, X9 
i|irfu«ttpll^|ir i»iagi5i quam ei^f di- 
irii4i«Bi^^:j 5? iioc (empei; repetatur> 
t*ndejT\ielinqt?etpraliqua liaea^, 
qufl^ lainpi: ^r4t quaci^nqu^ propofita 
&^^ C . 

JJROPOSITIO XXVIII. ;« /ri- 




' ftumiafum 4kfcif» % ^n^fqts^ ptf- 
trmmm ftgwemtum mimtspi qmmnm^ 
fHtdMts rt&sUmA% Tabttla IIL 
tig# 12. 
Sit triangulum ifofcelium ABC , 

reaansulum in B , & quelibet redla 

Jinca D y cuiu/cunque. paruitatis . 

Dico ditfcrentiam AC &c BC mino- 
a fft^M ^^^ ^^^ medietate ipfiu3 AB • Di* 
8. m.i uidatur n bifariam angulus ACB ^ 

redla linea CF * quae &CQt redam^^ 

1 i,Tfr. A* ^" 'P > atqu^ * ^ pundo F duca- 
i/ * tur FE perpendicularis ad AC ,. fc* 
cCoiy)/. cans eam ia E ; extendaturque r re- 
Vff- '^ fla FG parallela ipfi AC » fecaw B 
dVr4" C in G . E t quon iam proptcr d pa- 
liliki xzllths eft angulus BGF aeoualis 

anguloC,- atqueangulus BFu ae- 
e pfiipjs qualis angulo A » funtque ^ anguli 
li^. I. A & C acqualcs ad bafim ifofcelij A 

BC* Eigo ctiam anguU BFG & 
. ^ BGF 



"1 

Liberll^ ^i. 
BG-F «quales funt , tdeoque /latc- 'f «#• 
raBG, BF «qualiafunc , &trian- ^^^^ 
guhim BFG eft ifofcelcs . Poftcsui 
quia in triangtilis CEF & CBF » an- 
gulus BCF 9 a;quaiis eft angulo EC 
F, & duo anguli reiSi B & c «qua^ 
les ifunr » & latus CF eft commune 9 
oppoiitum angulis re^tis B & £; Er« 
go^ CB aeoualiseft CE> atquc BF gp^. 
aqualiseftEF. Ciimque in trian- ^s.lib^ 
gulis FBG & FEA fint duo anguli «• 
B & E refti , & anguli BCF & Afler 
quales , quibus opponuntur latera 
aqualia FjB & FE . Igitur h AF «- ^. ^^ 
cuaJis eft ¥G^ atquc A£ «qualis ij>fi a/,7(^, 
&B , feu ci ^quaii fB* Eftquc in !• 
triangulo AEF iatus AF ( fubten- 
dens re£him , & i ideo maximumL^ i ^^^ 
angulum AEF ) maius , quam AE . »i. /^» 
Igitur AF maius eft % quam FB . «f 
Quare minus fegtnentum BF aeqiiale - 
cft ipfi E A , differentiaB latcfisBC , 
& hypothcnufx AC ciufflcm ui^xi- 
guliABC. 

Dico Secundd differcntiam fcg- 
mentorum AF , & FB minoi«m cffe 
mcdictate ipfius FB . & ficTcmper / i.,^j 
dufta reita GK/ecante angulum G liT^. 
f ifaria, & dufta m KH perpendicu* ^ ^,^. 
lari ad FG,fccante eam in H,erit vt S 5Z 
pmisminus fegmentum KB a^qtiale 
FH,differenti« ipfarum BG & GFi 
? W^ «qualis BF & FG aqua- 
iis AJJ^ Ergo KB , minus fegmen- 
tum totius f B , aequalc cft difFercn- 

ti« 



r 
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tiac praECcdentium fegmenrorum A 
F &r FB . Etquoniam continuunuj 
fcmper diuifibile cft > poteritdenud 
ftcari KB in O % vt BO fit rainus 
fcgmentum , & fit aequale difFeren- 
tia; ipfarum FK , KB & fic femper • 
Cumque fint dusc redlae linex AB & 
D , & ex maiori AB auferatur ma- 
ius fegmentiim , ideft magis , quam 
«ius dimidium; & ex refiduo FB a\i- 
feraturFK magis> quam eiiis dimi- 
dium ,• atque ex KB tollatur KO ma- 
gis> quam eius dimidium ; & fic 
^CmU femper. Ergo » poftremum feg- 
t. f r«(r. mentum OB minus crit quacunque 
«7» itH data refta linea D , & omnia mfnor^ 
ra fcgmcnta ablata , funt differcnti* 
prsEcedentium fegmentorum • Quod 
crat propofitum • 

J,^"- PRGPOSITIO XXIX. »Mi^^ f^ 

^ • ^* Am U99M , qwf. metitmr Itifnt iM^a^ 

#j, mimfuran fct§B diAmitrttm §if^ • 

Vfntur iMittt > & dtstitittr )««• 

drMti , reHit UmA incommenfurabi* 

lcsinteff$> Tab,lIL Fig. 13. 

Sit quadratum ABCD * cums dxz^ 

metcr DB , & rcaa liriea R menfu- 

rct latus AB ipfius quadrati AC ; 

fitque R quajlibet ex mnumerabili- 

bus rcdis lineis 9 quae mctiri poifunt 

ipfam AB. Dico rcftam R mm-- 

quam mcnfurarcdiametrum BD • Si 

cnim hoc vcrum non cft » menfuret 

etiam refta R diametrum BD . Et 

quia 
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fluia m in quadrato AC angulus A « f w/. 
rcftus cft;& duo latcra DA & AB J* ^^' 
fiint xqualia > erit triangulum BAD 
ifofcclium , rcaanjgulum . Qiiart-» 
fa&a h BE arquali ipfi AB {ccari# bfrof* 
poteft latus AB inFt vt fit mimis 3./'^«* 
fegmentum AF aqualc DE , diflFc, ^^/7;^ 
rentiae duarum AB & DB: pariter- 
que , fa6la FG xquali AF 3 fecari 
poteft AF in H > vt fit minus fcg- 
mentum AH aquale GB» dififcren- , 
tia! ipfamm AF & FB ; & fafta HK 
aquali AH • dcnuo fccari poteft A 
Hin O, vt fit fcgmcntum AO aqua» 
k KF ; diflfereiiCiaB ipfarum An Si 
HF , &,hoc femper ficri poteft , 
quoufque poftremum fegmcntum » 
quod fit AO mious fit q[uacunqu^ 
aata redla R • Et quoniam ponitur 
reda R menfura ipittis AB^ atou«-> 
alterius DB ; eftque EB aqualis A 
B. Ergo reftaRmenfufattotamD 
By&ab/ataml^E. Quarci/rc<9aR d/is.tf^ 
menfurabit.- quoquc refiduam diffe- ''^» «f 
rcntiam DH ; eftque AF xqualis ipfi 
D£ • Igitur R metitur ipfam AF ; 
menfuraDat autem {>rius totam A.B ^ 
Ergo # eadem R mcnfurabit Rcfi* tjizd 
duam FB , a^ue ipfam AF ;t&? ideo M.i,^ • 
etiamearum ditfere«tiamtGB» fcu 
AH ^ huic «qijalem > mcnfurapiri 
led ttilm AF meticbamr eadem R • 
^jtmjimenfurabit quoque rfefiduam: 
HFjatque mcnfurabat paritcJ? ipr^ 
iam AH« Quare R meutur carum 

cli& 
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diffcrentiam KF ; & idco ei «qua- 
fl>«A* lem AO. Etproptcrea/rcftaRa;- 
ij. /it.i qualfc , aut minor erit , quam AO . 
( maior enim npn p6teft menfurare i 
minorem); quodcft impoffibile^ . \ 
Faftaenim fuit re<3a AO miaorj' 
quam R • Non erge repcriri poteft 
aliqu^ re<£i;a R i quantulacunque illa J 
iit, quae metiatur diamctrum BD , . 
ic latus AB j eiufdem quadrati AC > , 
Quod , &c« vocentur rcCtx linex A \ 
B & DB mtei: fe Incommcnfara- \ 
biles. 

PROPOSITIO XXX. Sifiti^nt 
du£ nOs lifte4 itfe^mmt^ftt^raMes | 
$rHfit ffM$f4 t4e4itiiojgra$mn0 , vel 
ifttmgida fmftf Iffgfs iifcripta y aquii 

Tabftte ni. Fig.14.15. 

Siilt duaBlireftaB Iinc« AB & BC 

Incommcnfui-abilcs^qus fint bafes , 

»• ' ciufdem akitudinis parallelogram- 

' ' moruni R & S j vtV tr^jinguiorum • 

Dico p^rallelbgramma,\ei.trian- 

gula R & S iin^t fc effc incommen- 

teabiliaij Si^nim hoic verum non 

* j eft j habeattt f^ntiz R & S aliquam 

*i ' cortiftitotm nWtnfuram , tii fieri po- 

teft , ^3E p^atur eflc X , & quoties 

. ^ X ltk<ti«ii* fparinm R, Jn 4: tot parte» 

\tbLt intci' fe «quafe» AG , GH, HK, K 

B dlftribuattir r^aaJiiftta AB,- & 

quoties X metititf fpatium S , in toc 

partesaifuales BM, MO» OCdi^iri- 

'*'• bua- 



N 



Uatur redld ^ BC ^ & a punftis G^ 
tl> Ki M, O < ducantur parallelat, brxf»^. 
tfficierttes pki?allel0granima ia pri- itf. li(f\ 
tio cafu, aut 'coAueriieiit^ «i eadcm ■• 
»un£lo D , QfficiQht^ triangula , vt 
n /ecundo dafu ; erimt t parallelb* ^ 
ramma AGD i GHD^ HKD, KB /T.V* 
> inter ft > a^c triahgula d aqualia ; d prof. 
a quodbafcs eoruiti ftznt aequales > 3««'i^« 
t inter eafdettt' pirkileias 6xiftunt . '• 
tt iimiliter erunt parallelogramma 
;OD, GMD,MBDinterre, aut 

itangula sequalia inter fe • Et quo* 
[am X «otie^ me^te^t /patiuih^ 
U quoties KB mtAfttm bafim B/^ 
t quoties K» inen&riit bafim »A i 
oties fpatium KBD ttlenfiirat fpa*. 
luro ^R {eomparando fenip^r parai. 
siogramma intcrre, aut triangwfa 
te^r ie ^ ) Ergo X & fpatmm KBD 
^ue jmetiuiltur • IJatium R ; ided»,- 
Mtium Xm& KBD ^qaalia infer fe 
inty cuift fiiJt a^i^WaJia cuiliber parti 
krttm , ih ^* refoluitur fpatiunfiLj 
S. • Eade.m ratlone ftatium M B D 
equale erit fpatioX, Quare duo 
patia KBD StMBD a^uaiia ertint 
taiter fe j cum fint aroualia ipfi X ; & 
funt eiafdttwaltkMinfS, Ergoe^ 
rum bafes KB & BM xquales funt 
inter fe ( nam fi inaquales. eflent, 
pariter rparalleloHramma, ^tlfnir- e expf. 
anguIaKBD&MBD inaqualiaef. 3'.''^.« 
fent , quod eft conrra hypothefin,- ) ^'*i^' 
fcdKBmetitutAB&BMmenfurat t* 

ipfam 



96 EucHMs Rifiimi 

ipfatnBC* Ergo du* rcftae AB & 
SC inter re commenrurabiles funt; 
ciim ab asquaiibus KB & BM s feu 
eadem K$ menifurentur , quod eil 
contra hypothefin. Pofitde enim fue- 
ninr AB & BC incommenfurabiles. 
Nonergo fpatia R & S habcre pof- 
funt aliquam communem menfu* 
ram ; ideoque incommenfurabilia^ 
funt • Qupd erat propolitum • 

\ S C HOLI VM, 

Sicuti oftenliim eft lineas re£ia$ 
& fpatia , trianmila , vel par^/^/o- 
grammaeffcpofle incommenftirabi- 
Ea, ita oftendemus poftea omnes 
quantitates continuasi eiuiHem ge* 
lieris 1 Jncpmmenfurabiles inter ft 
efte pofle p Debent tamej^ ex hat 
ferie exciudi Numerii eoquod iii 
numeris diuidendo poteft deuemd 
ad minimum in eius generet fcilicet 
ad vnitatem i hpc^iutem in quanti- 
tate continua mlnimh locum habet j 
quia fempfer diui/ibilis eft,- & fic 
non datur minimum in tins genere, 

Juod poiljt effe menfura communis 
aarum.quantitatuu) continuanim* 

> 

Vtnis Librifeeundi , ' 



"; 
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Decomparattonihni qHatitatum. 

\ DEFINI TIONES. '**^' 

I 

PilRS dicitur minov qutmtitns tuai^m ^« 
quantitatis , ihm mi»»r aliqt^tiis 
mttitUT maicfgm • 
:MV^TIPLE7C autsm dicitur mshr lu 
qttantitsts min^ris qunmtitMtis , chm 
mahf ^ minort menfuratur • 
PARTSS dicstttfquantitdsmaior^fiue ^u» 
minor ^ aiwitts qttaistitatis 9 cunt^ 
npfrsri p0t$n tertis quMstitas % quoi 
iilafum fit cmmumstnitsfuris • Ta* 
bulalli. jEig; 16.17. x8. 
Duarum quantitatum eiufdenL-» 
gcneris^ fi prima A metitur fecun* 
. aarti B^ vocabo primam A partem 
fecundas B denominatam a numero 
I partium contentarum in B > veluti 
■ ' vna tcvtia ^ yjia quarta pars j &c. & 
fi priraa A menfuratur a fccundz^ 
B vocabo A multiplicem ipfius ^ vt 
• dupld triplam &c« At fi Drima & fe« 
cundaB,menfu!-entur.ao aliquibus 
C' & C^ Vocabo A partes ipfius B 
qiiarum nunierus indicatur a prima 
A, nomen a fccundaBjVttres quar- 
tx ) quatuor quint^ ipfius B &c* 
I BAOEM fnrs (iicitssr primM fuantitits ^p^ 
fecundJtt «( eH t^rtin qutsrttL quoBtim 
' tdtiSi ck7i prim4St$ticsffCHnAanu* 
mititur , qHotiet tcrtia qtsnrttsm • 

E ET 

L # 
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titMs ficundit I vt 0fi itrtia qn^ru; 
€um frimm& ttrtia ^eque mt/fJurmB» 
tur i feem»d4b & qmarta • 
n* B4EDBM fmts dscitur frimm qtMH^ 
titss fettmda, quemadmedtim $ffttr- 
titt fartis quart^ qutMt$t»ti$ , edim 
dusqUiilibitqumititMtiS aquemti» 
Ufitur frimnm > tS» ttrtim i f^ri- 
tirqueg^que m^nfmnttt fecniidmm^ i 
& fn^rr^.Tab.IIIvFig.ip.so.at 
Quatuor quantitatu(fiue dux pri- 
m» &erint eiu(yem generis cunLj 
fecuadis fiue non ) fiprima A to- 
ties metitur fecundam B^ ^o- 
ties tema C tnen&rat qu:ttrtam D • 
picam primam ipfius fecand$ , pa- 
riterque tertia quartae eandem par* 
tem effc . Et fi A toties menfiiretur 
a B, qiioties C menfiiratur a D# vo. , 
cabo antecedentes A & C aeque* 
multiplices confequentium B & D • 
VerumfiA&C aque menfuran- 
tur a duabus G & H > quac pariter 
»quc metiantur confequentes B & 
D • Picam Aipfins B« atque Caj- 
tcrius D eafdem partes effe . 
^^' $1 mntt€$4tmt qmsmtitms fiterit mmlt/m 
titXtmutfArt^fmrteJme etnfequgff 
*is%vecetHf Comparatio frimtt eum 
fieetndm irefertie temmemftirshUi) 
dieetmrqme frimm mdfecundm > ftg* 
^^nem menfmrmbilem kAere • JUt 
fimmiim miimqmmmtitas refmti fetsfi 

V^fitmkmm temmums menfurmi 

di^ 
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aatnf €Bteci49B9 aA c$nj$qn$mum 

. bahtft ff9f9rt$9mtm incomminfwtm'^ 

hihm^ • 

1/ qu^mor qunntitntum (iiu/dimgi* PtlU 

nergs » fiui mu ) ptimu ipfiut fifUB^ 

Ut 0* Uftiu quarts ajui multifli* 

tts fuerinti vil eudem fnrs j nui 

iiMiem furtet : vicitur commtn&x* 

rabilis proportio ^Miir/>^m fri" 

mAuificnnium i4iiem% vilfimilis 

frefertieni quentituiit terti^t ai 

quurtmtl & huiufmodi qn^utr quM» 

titatii t. vtCenttiT^ Proportionales 

commenrurabiles . Tab JILF.22« 

SI vtri quuntitus frima muierfuerit IX^ 

qmm vt ekdsm fmesfit feeundu ue 

^fitifiiaquMntitai iffiusqunrta tvs^ 

cttur Proportio quantitatis frima 

^d ficundm meier eeinmenfurukili 

ptfertiene quantitatis terti^ ad 

qttartam • Btfi frima miner fuirii 

quantitate ilU y qu£ iffius fecundM 

eedim fartes iff, quam tertia iffiue 

quartja: veaturProportio quan* 

titatis fHmne adficundam min cr p$. 

t^f^fiene fomminfnrakiii, quam tittia 

^tt ad quartam quantieatem^ m 

Tab. IIL Fig. 23, 

Si fiicrint miatuor quaiititatcs A 

e>Cj D ; fie C fit quaelibet partes, 

iplius D.v.g, C fit trcs partcs quar- 

t« ipfius D ; at A fit maior» quanu» 

\ trcs quartae ipfius B ; ita.vt alia E 

nainor quam A fit prxcise , vt C.ad 

•y» funcvocoproportionemAad. 
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B maiorem proportione commcnfa- 
rabili quam haoet C ad D • 

Etfi A minor fit quam opus eft > 
vt ad B eandem commenfurabilem 
rationem habcat , quam C ad D . 
Tunc proportio A ad B minor erit 
CommenfiirabiU ratione quam Aa- 
bet C ad D . 
X. BT 1)0(0 vnam prpporticnem mmfm 

sUa incpmmtnfnrMi ptcfoftione ; 

gtiMnd^ prima propmio tii maior^ M 

fecunds efi minornUqus commenfu* 

rabili rattone , 

froportio incomme»furahiH$ eYitmi* 
norprima. Tab III. Fig.24. 25, 
Sit C incommenfurabilis fpjS D? 
fi verum eft quod ex infinitis pro- 
portionibus commenfurabiif bus aii- 
qua reDeriri poteft quaiis eft E ad JP 
refpectu cuius proportfo A ad B fit 
ttiaior j& proportio C ad D fit mi- 
nor eadem ratione E ad Fi vt fi v. 

f* E fit quatuor tertia? partes ipfius 
', & verum eil quod A maior eft 4 
tertijs ipfius B * fed C eft minor 4 
tertijs alterius D . Tunc voco pro- 
portionem A ad B maiorem incom- 
nienfurabiii proportionc j quam ha. 
bet c ad Dj Et fi concedatur,quod 
propoitio A ad B maior fit propor- 
tipne incommenfurabili C ad Dj ex ; 
VI d<:finitionis necefl^ario proportio 
aliqua commenfurabilisreperietur> 
vf E ad F fcilicet 7. ad 9. v. g. re- 
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fpe£lu cnius proportio A ad B fit 
tnaior & C ad D minor ,• ideoquc 
A icrit maior quam 7 nonae parces 
ipfius B & C minor erit quam 7 no- 
»» jpartcs alterius D • 

Hinc fequitiir dari pofle quanti- 

tatem minorem ipfa prima A quaiis 

eft V. g. G quae erit 7nona; partes 

ipfius B;pariterq;dabitur aliqua qua 

titas non minor qvLzm C quae 7 par- 

'tes iions fit alte4:ius D qualiseft H • 

Idem^ue dici poteft de minori 

proportione incommenfurabili . 

AT 9» iifdm mtmmen/urMhiUhus qtta^ XIU 

iuor ^UMntitatibusfifrcfprth quaft'- 

titatis frim£ ttd festiMJsm ntn^ 

^ f^fit mtti§f 9 neque minor ta frc* 

« t^rtiene ineommenfuraHlit quant^ 

' ttrtia hchtt ad quartam quantita'* 

itm : nftCgtHf incommenfurabilis 

propOTtio quantitatis frima ad /#- 

cnniam tadtm , *uW fimtlis frofor- 

titnii quam urtta habet ad qttattam 

quantitatem , Et httfufmedi qnatuor 

quantitates vtcentur proportiona-* 

ies iiicommenfurabiles . Tab JII. 

¥igura 25. 

-' Pofitis cifdem(^!ianti-tatibus A^B, 

. ^p,5c fint A ipfi B,nec non C ipfi 

1 V incommenfiirabiles. Sipropor- 

I tio ipfius A ad B non aft maior.nc' 

1 que minor ea proportione incom- 

r ?ncmurabili , ^uam C habet ad D : 

i ^^^^ fi.foerit impoffibile dari ratio» ^ 

nem aliquam commenfurabilem in» 

E i ' ter 
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' ter infinicas » ^qnx affignari pofltuit 
qualis eft £ ad F>vt proportio A z4 
B maior iic , at proponio C ad D £t 
minor eadem commenfurabiiiratio-) 
ne £ ad F • Pariterque proportid 
A ad B minor nonTit, & C ad JJ 
maior aliqua commenfurabiJi pro* 
portione £ ad F. VocabitUr propor* 
tio incommenfurabilis primx 4^ ad 
fccundam B> eadem^vel iimiiis pro- 
portioni quantitatis tertise C ad 
^uartam D . £t huiufmodi quatuor 
quantitates i^yB^C^D dicentur pro*^ 
portionales incommenlbrabilea » 

. AXIOMATA. 
X. S$fr{m4]quiV9tiiasf$cund0m m»ti4fur% 

ficm^d^ verh tertUm minfltrenprimA 

4[uoqlttftiMm metiet9ir*TJll*F^zj9 

Vt fi quantiras A menfuret fccun^ 

dam BG & BC menfuret tertiam^ 

t>E . Manifeftum eft primara A 

menfurare ouoque tertiam DE« 

Nam diuifa DE in partes DF> FG t 

GE > quz iin^ulse sequales iint ipfi 

BC ; cum A menfuret ipfam BC, 

aienfurabit quoque eadem A fingu- 

las partes DF,FGjG£ ; idcoqu^ 

«ipfa A totam DE ex di Ais parti* 

a Jl*i0 bus conftantemimenfurabit t 

0Mh»u THWS quMmtitMtihut freptfitisyjimm 

IL ffofettitntm htAit frimMadfytHnm 

d^m^ hnheHt tertia ai ali^ui^mj^ 

mliam quantitatem $infdtm gennis • 

/1/. ET inam frtftrtitnint h^t frima^ 

ni 



Liber UL ip j ^, 

^ukfanni^ % hak^hit ali^ Ma^ 

T*ula IIItFig. a». 
. Vt» fi data fit aliqua proDortio 

euantitatis A ad B • ManifeftufflL-» 
ft rertiam quantitatem C habcro 
[ ad aliquam aliam quancitatem eiuf- 
\ dcm gcncris D candem propowio- 
Aemy quam A habet ad B« Licct 
€^^^"^£»0^61^1 intetdum qttxnam^ 
£t tila quantitas qjuar ta » ccrtum^ 
left eam rcperiri in natura « Kam^ 
cuiuiUbet datae quantitatis C datur 
«uoque quaBlibct mukiplcx aut jpar- 
tes eius . At fi proportio A ad B eft. 
incommcnfurabihs, vt cft illa ouam 
habet latus ad diametrum quadrati^ 
fuppofito quodC fit latus aiicuius , 

auadrati dari poterit diamctcr eiuf- 
emyquxfitD» -.^ 

psrtes fuerH shcuiut tsrtite : & ml'^ 
tern imtfi Mdim fMtes $n$ giujdem 
tertUt nc ermt primm .,T«III. F.ap. 
BMB frefertitnet m trius fatttijfi^ ^, 
mh temimt etntifteri, aut tvttei^f 
tmari ft0tnt : finmirnm^ ^nmfit 
eenfeqnent r nut mttettdtns temmw 
ttit ivelfi vnntfit antteedent ««• 
mfrtfetrienit • & eenfeintnt riu- 
rius. Tab. III. Fig. Jo. 
SS qnntuer gumtitatnm frimn maier rU 
fuerit\ qudmfemnda ifed tertia nen 
fit maitr , qndm^ ftarta : haiehit 
frima a4 fetttndam maitrtmfre- 
E 4 {(ff" 
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' f^rtionem » iudm urtiM hsbnssi 

ffui$rt4m 4 Tab. III. Fig,ji> 

Nam 9 exiftent^ A maiorej qnim 

n dtf^» ^y^ ^^^^ "^" maiore ipla D ^ pro- 

h»msV P^f tio a quantitatis pnm^ ad fecun- 

dam maior erit commenfurabiiipro* 

portione sequalitatis ,- cura prima A 

maior lit fecunda B ; at progorcio 

eertia? G ad quartam D non erit ma- 

lor eadem commenfurabiii propor- 

tione sequalitatis ; cura tertia pona- 

tur non maior quarta . Vnde patet 

( ex definitione decima ) A ad Bi 

maiorem proportionem haberc^> 

quam C ad £> . 

PROPOSITIO I. Sidu^ qHantit^' 
tes dmrum ^utmtitnttm fuerint Aqui 
mnltifUces , erunt vHtJpm vna «« 
quales ^aut vnd m4kres^^m mim 
nores • Tabula III. Figura J^i, 

' Sintquatuorquantitates. fiuema- 

fnitudines , fiue numeri AB, E, C 
) & F, omnes eiufdem ^eneris i & 
. fit AB cam multiplex ipfius Ejquam 
C D , eft»multipiex alterius F ; fit- 
^ue pfimo E-aqualis F . ;Dico AB 
ipfi CD --cquaiem eflc • Intelligaii- 
tar AB & CD diuifaj in fuas. par- 
X ntft ^cs • Manifelhun « eil tot partes A 
LV/l G,GH&HBcontineriinAB,fin- 
' OTlar sequales ipfi E , quot partes C 
I,JK & KD concinentur m CD , 
fingula? ajquaies.eidem p . Ergo A 
G& CI cum finr a?quaks aequalibus 
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E & F , inter fe quogue aequales c* 
runt > pariterque GH> IK ^ nec non 
HB &KD arqualeserunt inter jfe • 
lam fi aqualibui AG , CI addantur 
sequales GH^ IK ; cruntlp totae AH hA^n 
& CK xquales inter fe; Et ii eifdem z%liit,u 
nirfus aquales HB &: KD addan- 
tur , erunt totse AB & CD aequales 
inter fe . Q^are quando E sBqua- 
lis eft F ; etiam A B aqualis eft 
ipfi CD . 

Sit feeundo E maior , quam F • 
Dico AB maiorem effe^ quam CD • 
Diuifis aeque multipiicibus , vt pri- 
XLS : crit AG maior , quam CI , eo 
quod liJa maiori E > hxc vero mino- 
ri F aequalis eft • Pan ratione GH 
maior erit , quam IK & HB maior 1 
guam KD« lam , fi maiori AG ma- 
jor GH addatur, & minoriCI mi- 
nor IK coniunganir, & rnrfus efif- 
dem eodem ordine aiiae partes inae- 
quales fuperaddantur ^ erit tota AB 
xnaior y quam CD . 

Tertio fit E minor , quam F . Di- 
co AE minorem effe , quam CD ^ 
Quia E minor eft , quam F . Ergo 
F maior erit ^ quam E ; ideoque * c*x fri 
CD etiam maior erit quam AB . »* f^r^i 

Qsarto fit AB aqualis CD . Di- '* •» 
co E asquakm cffe ipfi F» Si hoc ve- 
i\xtci ma eft : erit E maior > aut mi- 
nor j quam p • Ergo , ex fecunda , 
Sc tertia parte huius, AB maior, awc 
xpioor erit , cgiara CD > quod eft 

E 5 ' con- > 
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, contra faypoehefin . Ergo E ipfi F 

jequaUs eft • 

Quintd fit AB maior » quam CD ; 
Dico £ maiorem eife > quam F « 
Sin minus , erit E a^qualis > aut mi- 
Bor*, quam F . Vnde • ex prima , & 
tertia parte huius > A^ aequalis critp 
aut minor quam CD > quod eft con- 
cra hypothefin • Quare £ maior eili 
^uam P/ Vndc patet propoiitum • 

C^oUarlur» Patet , quod ii duas quan* 
titates fuerint duarum quantitatum 
esedem partcs> erunt viciffim vna 
maiores » aut vna minores, vel vni 
aquales , Tab«Iir. Fig. 33. 

Nam > fi ponantur M & N xqnk 

mnkiplices earundem E & F ;:erunt 

d Def.$ d AB ipiius M 9 atque CD iphus N 

hmus . c«dem partcs ; & licuti E maior, 

laZl ^^^ minor > aut aequalis efl; ipfi F; fic 

pariter M maior > vel minor >'aut ae- 

3uah*s erit ipii N ; nec non AB eo- 
em modo maior > vei minor j aut 
aqoalis erit ipfi CD« 

Vy^' PROPOSITIO 11. If^fuMum^ 

quMntitatum mshr a4 §md%9H mM 
iofimfr^rtiomm kakit « qudm mi^ \ 
mr m Bi sad^m sd mindrm^ maipm 
r$m ffpprti§nim Mihit , qndm ai 
tmai$rtm inetpMlium • Tabula Ilt. ^ 

Sint dua; quantitatcs AB maior % j 
C minor , & qugjUbencrtia D eiuCt 

4em 
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lem ^tncm . Dico primd AB ad 

3 tnaiorem rationem habere ouajxi 
D ad eandem D • Ex maiore AB in- 
:elligamr ablaca FB a^qualis ipfi Cat 
refidua erit AF ; imelligaturqu^ ^iexm 
[e<9:a I> bifariam') & bifariam fuc* ^«^. ^^ 
:e/nue > quoufque reperiatur eius j/i^. a^ 
►ars G > q^ minor fit^ quam AF 
I quodfieripofTe conftat licet in nu- 
lieris multoties fra3i adhiberi dC'* 
leant ) : poftea fumatur G femel i 
iut bisj velter^ & fic vlterius» quo* 
ifque confurgat N ^ ex G compofi. 
a , qusB proxime maior fit quam-* 
|B 9 /cilicet exceflui i^fius N iupra 
I B non fit maior , quai» vna eiiis 
^rticttla G : cumque G mtnor fit > 
[uam AF : erit excefiii^ ipfius N fu- 
►ra FB minor , quam AF ; & idco 
M minor erit , quam AB » fed Jma* 
k>r , quam FB j feu maior * quanu> 
"^ -( cum C & FB aequales Imt ) . 
ndc eniat quatuor qmntitucs AB 
rima , D fecunda , C tertia ^ & D 
jfuarta ( concipitur enim D > vtfe- 
:un da, & vt quarta ) » Eftque fr pro- b d^^^ 
[>ortto quantitatis primas AB ad fe- £i»j<i/. 
mndam D maior illa comrnenfura- 
\>ili proportione, quam babet N ad 
jandem D ( eo quod AB maior cft $ 
^ixkm N ) ; atque i proportio quan- c Bif^ 
btatis tertia£ C ad quartam D minor M#/ • 
bft eadem commenfurabili propor« 
tione , quam habet N ad D ( ciim 

C Ot minor^ quam N ) • Ergo 4 dDtf. 

E 6 quaa- w. iiw . 
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quantitas ABad D maiorem pto^ 
portionem habeti quam C ad D . 

Secundo dico eandim D ad ml-' 
Horem C habere maibrem propor- 
, . tionem, quam ad AB • Vt prius , fi- 
at N partes ipfius D y ita vt fit minQjr 
quam AB , ied mafor ^ quam^C-; 8c 
intelJigantiirO quidem ipfius AB ^ 
atque H ipfius C eaedem partes , 
e CoroL quae D partes tCz ipfius N • Ht * quia 
prop. I. N minoreft 5 qivun AB , erit D mi- ^ 
hHiHf . j^Qj. ^ qiian^ Q ; pariterque quia N. 

maior eft , quani C , erit D maior> 
quam H . Quapropter erunt quatu- 
or quantitates, pnma D > fecunda. 
C, tertia D (concipitur enim D, 
vt prima s &-vt tertia ) , 8e quarta-» 

fDif ;/eftque proportio primae D ad 

&nintf fecundamC maior commenfurabili 
illa prbportione j quam habet H ad 
C fiue O ad AB ( eo quod H minor^ 

sDef.9 qixam Dg eft ad C . vt O ad AB ) ; 

hmHf. atque proportio tertiae D ad quar- 
tam AB minor eft eadem commen- 

^ ^'f'^ furabili proportione j h qnam habet 
O ad AB ( eo quod D minor efl , 

... ^ quam O ) . Ergo# D ad C maio- 

lo/hn, rem rationem habet, quam D ad A 
* * B. QuoderatjSfc 

EVCL. PKOVOSITIO lU.JieqHMlis^.. 
7*y* ' ' titaUs ad eandim bahent $tiniim frn 
Urtionm > 6* €*^^tn ad AquMUsm 
• 'f abula III, Fig.3<5. 
Sint quandtares ejufdcm gencris 
. A, B 
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A/B & C 5 & A fit «qiulis B . Di- 
co A ad C effe , vt B ad C. fi enira-f 
hoc verum non ctt . aliqua ^t quanti- a ^xU 
\ tas reperietur in natura maior , vel j.tow 
1 minor quam A , qu« ad C habeat 
[ eandem rationem , quam B habct 
i ad eandem C . Intelligatur Ula^ 
efle , feu vocari D . Et quia D & 
A inaiquales pommtur , eltquc 15 ae- 
qualis A ; Ergo D maior , aut mmor 
. eft , quam B ; & ideo 6 D maiorem , bjrop. 
aut niinorem propomonexn habebit ».»*i»/ 
^ ad C 3 quam B habet ad eandem C , 
[. quod eft impoffibile : Pofita enun.. 
: tiiit D ad C j vt B ad candem C - 
Non ergo aJia quantitas maior* ^ut 
' mmor , quam A , crit ad C, vt B ad 
C ,• ideoquc ipfamct A ad C eriti vt 

i -BadC. 

^ Secundo dico C ad A , atquc ad 

B eandem proportionem haberc^ . 
Si enim hoc verum non eft , quam 
i ratlonem habet C ad B habebit C c^xh 
ad aliquam aJiam quantiracem D . i.*»i« 
Et quia D & A inasquales coiice- 
dnnturyScsA Bacqiialis A; ErgoD 
maior , aur minor jll , quam B; & 
ideo i^ C ad B maiorem , aut mino- ^^^ " 

rem rationemhabebit, qudmCha- zjfmini 
beat ad D , q[uod eft impoflibilc-^ . 
Pofita enim fuu C ad B , atque ad D 
in eadem ratione j Non ergo C ad 
maiorem , vel minorem^ quam A ,. 
eandem rationem habet, quam C ad 
B ; ideoque C ad ipfam A eandera 

pro- ^1 
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mt)poitionem habet ^ <piam ad B • 
Qiiare patct propofitum .> 

EVCt, PROPOSITIO IV: §^Mi iMm. 

^' ^* dent' ^fkmtitst^m eandem fr^pmiom 

i^mfMint y AqmUsfmt iuterfi . 
itdifmts Htd$m^ quii^titmt itmdetff 
triportiinim h»het^9M ftaqtfvi^ 
UffrJUnt ^fnalet. T-dMilalll. 

Sint tres quantitates AJS & C; & 
primd A zd C candem proportio* 
nemhabeat^ quamRad eandeniLj 
C . Dico A ipfi B a^ualem effe . 
Si cmm A no» cft xqns^lis ipfi B » 
cric aut mak)r 3 iwic minor eadciit-j , 
Erg6 ^ A atf C maJorem? , aut mino- 

& ^'^.P*'opo«^»<>nem habcbit > quanj 
B ad eaxidem C ; quod eft contra;-» 
hyporiicfin. Ndncrg^oAmaiore/i; 
autminor, qiiam B. vnde «qualis 
erit ipfi. . 

Habeat fccundo eadem C ad A 

eaAdeih proportioncm ^ quam ad B • 

Dioo paritcr A aequalem efTc ipfi B » 

Si cnim A non eft xquahs B:crit auc 

%Mp^ maioraut minorcadem. Quareea- 

a Jh»M? ^^ ^ C ad A minorcm>aut maioren» 

proportioncmhabebit'> quam ad B ^ 

quod eft Contra hypothefin . Non 

ergo A maior > aut minot eft >quam 

B « Quarc Bcceffario aequal is crit U- 

U « 'Qsfd mt ofteodsndum . 
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/PROPOSITIO V, Ai tanUrn^ »^CL. 

qumntifstim tMtiwm htAintnm ^ 
\ qu^ mMftm rsthmm Mit » tUa^ 
\ mmioY eH . E* ^d qusm VaAw «J- 
icnm ratitnem buh$t3 UU mtn$f $n . 
f TabiaaIII.Fig.58. . 
I H abcat primd A ad C maiorcm-> 
\ rationem , quam B ad eandcm C • 
^ ico A maiorcm cffc ipfa B • Nam , 
^'fi hoc verum non eft $ erit A , aut ae- 
qualis > aut minor , quam B ,• & ideo 
' A M eandem y aut b minorem ratio- a>wf • 
ncm habebitadC, quam habeatB i-^*^-' 
ad Jcandem C. qu« fimt falfa, & ^^^Jf^^ 
contra hjpotfaefin . Noncrgo A a* 
qualis , aut minor eft , quam B • 
Quarc ncccffc cft A ipfa B maiorcm 
efle ' 

Sccundo cadem C habcat ad B ma- 
\ iorcm proportionem » quam ad A . 
' DicoBipfaAminoremefle. Nam * 

I fi hoc verum non eft , erit B > aut x- 

2 uaiis , aut maior , quam A ; &idcd 
^ adB #candem>aut^minorenL^ cP/»^; 
' proportionemhabebit> quamadA, i>W» 
qu« fimt contra hypothefin . Non J^^fJT'' 
crgo B «qualis , auc maior cft ipfa ' 
A . Qiiarc minor erit illa . Q^ 
erantoftcndenda. 

PROPOSITIO VI.«rf«r^^*/^#r- fiVCU 
tiomsjiniksfuefintintiffii&^tfttn *^''^^' 
ilhtrum m/U$r » 4Ut min$r fnifU Mm 
qua t$rtiappforti0n'$: itit qu$qu$ 
ftUqua mmr unt min$f$ad^^-^^^* 
Fi- 59. PKO. 
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Sit A ad Bi vt C ad D, & quael 
b^ alia proportio F ad K ; Et pr 
m^AadB habeat maioiem. rati 
Bem. , quara^^ F ad K . Dico C ad 
maforem praportionem auoque h 
bere * quam. F ad K . Quoniam 
A ad B maiofem- rationem Aa&et 
s f>tf. quam.F ad K • Ergo # proportio 
10. A/»» ad B.maiorerit auqua commenfi 
rabili proportione yqux ponatur ef 
fe O ad K j At proportio F ad K eri 
' non maior eaaem^ commenfurabi' 
ratione >emfdem O ad K* Dico i 
quod proporcio C ad D maior >e 
commenfurabili propbrtione O a 
K • Nani ySi ficri potcU >.fir propoP 
tio C ad D non maior eadem rati 
ne commenfurabili O ad K ; cu 

3UC propor4:ia A adB maior /it ea- 
em commenfurabili prjoportione—f 
k nif. bad K^ Igitur* Aad B maiorem 
19* ki$9 pf oportioaenvhabet, qiiam>C ad D„ 
quod eft contra hypothcfin* N.on^ 
~. crgo proportio- C ad D efle poteft 
noxi maior ratione commenfurabilt 
O ad K ; id€0<jue maior erit ilJa ; 
; eftque propoitioFadK noa maior 
eaacm commenfurabilirationQ O ad 
' ^y* K • Igitur f C ad P maiorem t>ro« 
*•• **' portioncm habebit ^ quam F acf K . 
. I . Secundo quanda A ad- B mino* 
» .• rcm rationemhabct> qudm F adK ; 
pari modo oftendetur , quod pro- 
portio C ad D miaor eft comnicn- 

iurabili ratio;ie O ad K 3. dum pro* 

por- 
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portio F ad K non miaor eft eadepn 
ratione conimenfixrabiit O ad K t 
Vnde C ad D niinorem rationemLj 
habebity ^uam F habet ad^K • Qgx 
erant oitendenda • 

PROPOSITIO Vll.Fr$p$rtk^, EVCl^ 
qtMfun$eAdemvmtirtiMy^^$M' u»y. 
dtm qmqne mUf ff • Tairala III» 
Fig. 40. 

Sic proportio quantitatis A ad B 
cadem , qus C ad D ; & pariter E 
a4Sfit> vtCadD* Dico effe A 
ad B , vtE ad F , Si hoc verum non 
eft p habeat > fi fieri poteft , A ad B 
maiorem proportionem y autmino- 
rem^quam E habet; adF* Etquia: 
proportio £ ad F eadem itippofita^ 
eft i quae C ad D ; & proportio E ad . 
F maior^ aut mmor concefta eft pro- 
portione maenitudinis A adB • £r* 
go « C ad D maiorem j aut mino- tV^' 
rem proportionem habebit , quam ;!*' 
A ad B , quod eft contra hypothe- 
fin . Erat mim C ad D » vt A ad 
B . Non ergo A ad B maiorem , aut 
minorem proportionem habere po- 
teft f quam E.ad F ; & ideo A ad B 
erit, vt E ad F . Qjjpd erat often- 
dendum • 

PROPOSITIO VIII. Si fuirmt ' 
. quatuar qnainhatis froforthnalts 9 
& qumUfitmd^f > qudm frima, & 
feictuupn mui$r quim nrtiM\ arit 

qmn: 
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tkm, f04m^ fitxia iut qumam\ B$ 
fnumiiat{$mmmin mnkri frAp$rii§^ 
.mj' fuim primmni ferfidm^ ^fit 
quima mMtfit ftimis^ tf^fintA^ 
V mn mMf ^rtm, erit frima md quim» 

Pmm im wmfi propnti^ne , mmfnuM 
Hfti4t miftmimn . Tabula IIL Fi- 
^ gura 4«^ & TabaV. Figwr. 
Sit A ad B in eadem tztiont^ , 
^amCIiabctadD &E fit maior, 
«^am Ad & H non fit maior, quam-^ 
C ideft fit H «qualis , aut minor i^ 
fa CtBico primd E ad Bmaiorem^ 
p^o^ortionem habere» quam Ibs^ 
a pHf.i D . Quia 4. maior E ad B maiorm 
finius . |.ationm habet , qudm miiior A ad 
eandem B i eftque C ad D , vt A ad 
• rj; B; Ergo * E ad B maiorem ratio- 
nem habet , qudi^ C ad D / fed C 
^ . aequalis, aut maior eft» qwam H . 
^%mus Igitui: C ad re^ndsm D eandenu.»^ 
^pma aut rf maiorem rationexn haber^ 
*w«f . quam H ad D • Quare e propottid 
6.kmH) E ad B adhuc maior crit propottio- 
ne H ad D •. 

Secundo dico E ad H maioremu» 
proportioncm haberc 1 quam A. ad 
C^ • Qnoniam E maior eft 9 quam A . 
f /»wj>.* Ereo/ E ad H maiorem rationenaL-* 
**'*'• habebit, quam A ad eandem H; eft- 
VhniHf 5"^ H aequah*^ , aut minor ipfa C . 
ii pr*p,% Igitur eadem A ad Hg eandem^ j 
6» ius .^ h autjmaiorcm rationem Aai>ct,qifiim 
iJiZf • ad C . Et proptca3:a^t £ ad H adfauc 

ma« 
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inaiorein proportionem habebit , 
guam A habec ad C • 

Tertid fit E maior fecunda B pro- 
portionalium > & H non fit maior 
guam D . Dico A ad E minoreni-j 
proportionem babere y quam C ad 
H • Quoniam E maior eil ^ qvtim 
fJB 9 at H non eft maior , quam D • 
Ergo^eadem A ad ^naiorem E ha- lff%f.% 
bebit niinorem proportioncm-» , *«>/• 

iuam ad B minorcm ; eftque C ad 
) , vt A ad B . Igitur 1» A ad E » W- 
mifiorcmproportionemhabctquam ^•*^»*' 
C ad D • Sed eadem C ad non ma- 
iorem H n candem yTXLt^ maiorem nn^% 

froportioncm habec , quam gd D . ^wLT; 
gitur f proportio A ad £ adhuc «r^» 
nunor ent proportionevC ad H . **'*' • 
^t propofitum fiicrae 1 JXfw 

^ROPOSITIO IX. SitrimMiuMu* EVCt^ 
r tiiat MdfeeuMd^tm tMmdim ritihjnm Cor»//. 
L kahhiftt , qfiim iifiiM sd fuarism , f!^»i» 
L 9rit{§cundAa4frfmam^ViquartiLa ***•*'• 
r jii /#r/if*«> i Fm/Nff tmufmidi ar^ 

gumenfMidi fmtmn Inuerfio ratio» 

nis^ Tabula IV* Fig, 2. 

Sit A adB, vt Cad D . DicoB 
ad A candem rationem habere-> ^ 
quam D ad C • Si tnim faoc vcrum 
non eft , habebit B ad A maiorem % 
aut minorem proportionem > quam 
D ihabet ad C; & fi fieri potcft 1 
rprimd fit proportio maior ^ Ergo a.^is^ 
jproportio B ad A maior crit; pro- ip; ^* 
: por^ 
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portio vero D ad C non erit tnaior 

eadem proportione commenfiira- 

bi!i ( qux ponatur effe quantitatis 

E ad A , atque H ad C ) ^ & f^^CT 

terca B maior ferit , quam E , Icd JD 

non erit maiort quam H • Et quO' 

niam E ad A> atque H ad Cin ea- 

dem funt j>roportione commenfura- 

b Diffi bili • b IzitVLv E ipfius A > atque Hi 

altcrius C eaBdem partes erunt-; & Cj 

cDf// contra c A ipiius E i nec non C ake-! 

hmuu rius H eaedem partes erunt ; & idea| 

^ Def. rf A ad E, atque C ad H in eadein-> 

thHius proportione erunt ; eftque B ma- 

tfropJi i^^ ,quam E> atque Dnon msLiot 

blht » quanr H . Igitur # A ad B propoiw 

lionem minorem habet , ouam C ' 

habeatad D, quod eil abuirdum» 

Suppofita enimfuitA ad B,vt C 

adD. Quapropter B ad A no^j ha-j 

bct maioTem proportionem , quann 

D ad C . Similiter oftcndetur,qu6d 

D ad C non habet niaiorem propor- 

tionemj qu amB^^ad A ; & ideo B 

ad A neque roinorem proportionem 

habebit, quam D ad C . Et prop- 

tcrea/B ad A erit, vt D ad C . 

1%/lni Quod erat oftendcndum • 

Cor»llBriHm 'Ex hac demonftratio- \ 

pMpi n« colligitur f quod , fi priaia ad fet 

y4tex4 cundapfi maiorem proportionem ha- 

pr9f.7* buerit, quam tertia adquartam^: 

iib.FU jnuertcndo fecunda ad primam mi- 

norem rationcm habebit', quaoo 

quarta ad tcrtiam» Ex .co cninj,. 

quod 
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quGkd propoitio B ad A pofica fuie 
tnaior j quam D ad C » dcmondrata 
iixit proportio A ad B minor pro- 
portione ipfius C ad D • 

PROPOSITIO X.UquMH$fqnm^ 
tftAtwn €iuf4$m itnerii dudt nntM* 
dentes duturum ttnftfuenfinm *qni ^ 
i tnHhiflitei futrini i ^ anttcedtns 
dnttctdtntis ttsntkm % vel cmfeq»$n$ 
€$nf$quentst tanthm muU$fl$x fue- 
fit: $rHftt t^ittfflm pr$fmi$nt^l$t % 
I Tabula I V,Fig, 3. 

Sint quatuor ^uantitates eiufdem 
feeneris , AB qmdtm iplius E > & C 
S> ipfius F «que multi^licts. Et 
primd fitE ipmisF muitipIcx.Dico 
AB ad CD eflc, vt E ad F . Qipni- 
I am AB & CD ipfarum E & F «quc . 
1 multiplices funt > feftis anteceden- 
tibus iti fuas partes, eruntji in AB -. - 
totpartesAcS GH&HB,iinBu- l^;,, 
Ix aquales ipli E , quot funt m CD 
partes CI , IK & KD , finguia? ae- 
quaies xpfi F, ideoque, i qux pars ., 
eft F ip/ms E eadem pars enirttCI tilS?! 
ipfius G A & IK ipfiiis GH & KD " 
ipfius HB • Ergo $ guoties F mul- cd</; 
[ tipiicata acquahs fit ipfi E > totx^s C ^Miftt 
^ I multiplicata s^t^imis fit ipfi AG $ 
I & toties IK multiplicata efficitur a- 
[ qualisipfiGH 5 necjion KDtoties 
jtnuitiplicata efficitur aequalis ipfi H 
B 5 & fic reliqua fegmcnta fi piura 
extiterint > quas totidcm fimt in C 

D, 
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D 1 jiuot in. AB • Ereo quoties F 
mulciplicau asQualis fit ipu E . toti- 
es ipfa? CI , IK i KD , idcft ipfa C 
- D multiplicata ^fficitur aBquahs ip- 
fis AG, GH, HB , feu ipfi AB . Et 
propterea CD toties menfurat ip- 
uva AB i quoties F m«titur ip/aou» 

^.Amw tiplcx eft j quam E ipfius F • Vt 
erat probaQdum • 

Secuiado iiU^m pofitis Ut AB^ 

multiplexipfius CD . Dico eflcIEj 

ad F > vt AB ad CD,. Fiat M ipfius 

Ftam multiplexj quam ABipfius 

CD > eft^uc parf CO multiplex ip- 

texpri fiu$ F., ErgOf AB ad M cft , vt C 

indfaf- D ad F » erat autcm , / vt CD a4 h ^ 

^ • ita AB ad E . Ergo/ eadem AB ad, 

hmZ.' ^^^ M & E cauicm rationem ha- 1 
gprof. bet ; idcoque ^ £ & M iutcr /e ««] 
4.^ww quales fiuit. VadcA AB ipfius C; 
r£2; D & E ipfius F aeque multipUccs c- 
' runt. Quare&c. 

PROPOSITIO XL Efu/dim gtm^ 
BVtt., rispsrfii cumf^riftr multiflicikm 
'^•^'^ imf4dimfmitriui$»t. TabuIalV. 
Fig» 4« 

Sint A ipfius B & C alterius D 
2tqu8^multxpliccs» & ciufdcm gene- 
ris. pico AadCcfrcyvtBadD .j 
Si enim hoc vcrum non cft , habcat 
primo , fi ficripoteftf A ad C ma- 1 
aDif. lorcm proportionem j qudm B ad 
««**»§ D . Ergo a proportio A ad C ma- 

ior 
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. /er erie ; propoctio verd B ad O noa 

erf c maior eadem propoctioite com^ 
menruribili ( quam incelliFatur ha^ 
bere E ad C > acqne H ad D ; & ip- 
lanim communes menfurse exdem 
fint R & S ) Qsjare A maior cwt 
quam E , ac Snon erie maior j ^dkn 
#1 • Ec quontam funt C j D atqua- 
les 9 vcl «qui mulciplices ipfaruin^ 
R & S cum hac aequ^ meciancur illasj 
Bc eft C ipfius^ l> mulcjplcx . Ergo 
} R ipfius S &C jpfius D »^J mul. ii ^n». 
tiplices funt • Rurfus qnia E & H «o. 6». 
bqiiales , vel «gui muiciplices func 
b&nim R &;S& lleil multiplex 
^fius S . Brgo r E ipftis H taffk-f cfrof. 
tnultipk^ cft 9 quam K ipfius S , feu ««. /»». 
tf quam C ipfius D : eft vero A ipfi. d rrof . 
tts B cam mulciplex , qjiam C ipfius f •*»*««# 
O: ErgoeE ipfius H cam muiti- tpnp, 
blexeft , quam A eft mukiplex ip- fJn^M 
Eus B,- ideoquc/ficttci E minoreft , ^tnk.M 

Suam A j ica H mimj^ crit, qttam *»w'. 
; fcd conceffafiiit H non minorj 
5uam B i qnod eft abfurdum , jf^» 
&rgo A aa C maiorem proportio* 
nem habet , quam B ad D • Eadefl% 
ratione oftcndetur A ad C non ha- 
l>ere minorcm proportionem > quim 
B ad D . Qgarc^ Aad C crit, vt » tf^, 
vt B ad D . Quod crat profandum * m i. km, 

PROPOSITIO Xn. Si iu»tHtr evcl. 

quMtitMtttiufiltm gt»trit frtft^ «*V. 
titn^it fiuriittt & vitiffim fnp tr» 

tit. 
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. $i9nMki ermf » VMtUf ikutem tMki 

mguminunM formn Permiicatio 

rationis.Tabula IV. Fig. 5, 

^t A ad B f vt C ad D ; iintquej 

oinnesciufdetn generis.. Dico effe 

A ad C , Yt B ad D • Si enini hoc 

verum non efl » habebit.A 2Ld C 

maiorcnii autminorem proport:io- 

nem > quam B ad D • Et primo £c 

proportio maior, fi fieri poteft • Er* 

A DfA g^ ^ proportio A ad C maior erit , 

i©.i&;». proportio vero B ad D non cril 

\ maior^cadem propoitione commeni 

furabili ( quam intelligatur haberfl 

' E ad C j atque H ad D , & ipftrufll 

communes mcnfurse esedem fint K 

& N : Muare A maior erit , quawl 

Ejfcd Biionerit maior, quam Hj 

\ b ff(f .1 cumque fit E ad C j vt H ad D . I 

%^u%M leritur maior erit mo^onio AadH^ 

^.cpm quam Ead H, lcdrKad N eft 

. tlh^ vt E ad H ( ciim ille fint hatunu 

^cl MTof, ieaedcm menfur« ) Ergo if A ad I 

t.hniHs jfnjiforem proportionem habetiquain 

e w K ad N ,• eil vero ^ C ad D , vt K 

II. bn* ad N (cum hx iint illarum easdeni-j 

menfura; .) Igitut A ad B maiorem 

"proportioncm habet,quam C ad D; 

Jruod eft abfurdum . Suppofita cnifl 
uit A ad B, vt C ad D . Qnapro- 
iK/ P^^^* A ad C non habebit maiorem-i 
proportioncm y quam B ad D • 
Similitcr oftendetur , quodBail 
• D non habet maiorem proportio- 
iiem , qu.\m A ad C ,• & ideo A ad 

^* • 
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sC 9 ticque minorem proportioncm 
habebir^quam B adl>« Qiiare ^ ?2>i/. 
;A adC earidem rationem habebit, «•*«i 
IquamBhabet ad D . Vc propofi- 
tum fuerat . Vocetur haec argumen- 
tmdiforma PirmuWi^ fMfimis» 

Cefoltarittm . Deducitur cx hac ^<Wif 
Memonftratione>quod fi primajjuan- ^^^* 
^titas ad fecundam habuerit maiorem 
fl^ationem , quim tertia habet ad 
quartam y permutando prima ad 
[tertiam maiorem rationem habebit^ 
Iqu4m fecundaadquartam, Nani-» 
i^x pofitione i qudcl A ad C habeat 
Inaiorem proportionemj quam B ad 
D j confequitur j jDcrmutando » ha* 
bere A ad B maiorem pfoportio- 
' <iem> qudm C ad D # 

ipROPOSTIO XIIT. %i t*mtmaA IVCU' 

qu^iitati» frcp§ft$mMhi juefint > '^* 

hi> iU0qu9 diu$ft pf§p$fii$mui$$ ifimt. 
: VeceW buiufmoiU nriumifutsudtfif^ ^ 

ffiM Diuifio terminorum rationis . ^ 

Tab. IV. Fif. 6. 

Sint A & B , nmul fiimpts > ad B; 
Vt C & D , fimiil fumpt* > ad D . 
DicoAadBcffe, vtCadD. Si 
*ttim hoc vetum non eft habebit A 
I ad B maiorem > aut mznorem pro- 
i portionem , qu4m C habet ad D • „ r 
■ ^tficprimd proportio hiaiQr • « Er- ,^2i# 
I ^ proportio A ad B maior eiit , 
-proportib- ve«4 »C ad^ D non em ' 

F ma- ^^ 
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tnaior) eadem proportione coj 

menfurabili ( quam habeat £ ad 

atque H ad D ; & ipfarum commi 

nes menfurae easdem fint K & N^ 

Quarc A maior erit y quam £ 9 ie 

C non erit maior , quam H • £| 

^uia £ & H xque menfuranmr ah 

b Def. ipfis K & N • £rgo h tot partcs q% 

^hIhs runt in £ > iingulae ^quales K > qu^ 

funtin H» fingulae asquales N • Kur^ 

fus quia K^ N aequ^ metiuntur ipfas 

g jy^f^^ B & O , tot r partes erun t in B » fm* 

AM»t guls a:quales K , quot funt in D ik< 

gulas asquales N • Quapropter » i 

asqualibus muItitudiniEus jpartiuniH 

cont(?ntarum in £ & H addantur ^ 

ijuales multitudines , partium ipit 

rum B & D : erunt in £B » hmi 

fumptis , tot partes aquales ipS K 

quot funt partes in aggregato jFf , 

. contem^ t menfurataeque ab N ? 

4 Def. idi»^ 4 EB ,erit easdem partes ipfius 

6^Hius Bj^uap^eilH D.p^rtes saterius 

D,- Ciimflue A maior concefia fit j 

qjuamE» ^ddiw B communi: erit 

AB maior , quam EB . Et qpia C 

non maior concefla eft,quamHijid- 

dita D communi;erit CD non maior 

quam HD . f & qui^ £B ad B eft, 

?.fX/ vtHDadD,atqijeABniaior.^ft, 

quam EB, & CD non eft maaar, 

^, ^ quam HD . Ergo/ AB ad B maio- 

tJiwV 5:?5J Pf^<>**tionem b^t^^Wt f q^im 

GD ad P^ quodeft abfurduiiij £- 

rat caia^ ^x hvpothcii AB ad B j vit 

CD . 
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C D ad D . Non ergo A ad B 

Siaiorem proportionem habebit , 
uam C ad D . Simiiiter oftendc- 
tur % quod C ad D non habet maio- 
rem proportionem ^ quam A ad B ; 
& ideo A ad B neque minorempro- 
portioneim habebit , quam C ad D • 
I Quapropter A ad B erit in eadem « x?ff. 
Biroportione » quam C habet ad D . luhm^ 
fOjipd erat oftendendum . 

rroiUriHm Hinc colligitur 9 quod , 
prima ad fecundam maiorem jjro- p^**;,, 
ortionem faabuerit^ quam tertia^ Pll^ 
d quartam j coniungendohabebunt 
rima & fecunda*i fimul ftimptx $ ad 
ecundam maiorem proportionem % 
quam tertia & quarta , iimul fum- 
pts 3 ad quartam . Ex eo enioi^ » 
jquod proportio A ad B pofita futc 
|maior , quam C ad D j demonftra- 
tum eftA Bhabere maiorempro* 
|>ortionem ad B , quam C D ha» 
Sent ad D t 

PROPOSITIO, XIV. Si 'ibiiu ' 
qm99h4tes frop§r$i$m4Ut fkerini % £VCL# 
b^ qn$qu$ <om9mB^ frot^rtiwmdei if^ 
trunt^ Vo€$tHr b4tt 0r£mm§ttt0i0. 

Coniun<^io^ terminorum rationiSf 

; Tab. IV. Fig* 7-. 

Sit A ad B , vt C ad D . Dicoef.. 
fj^ A i B t fimul fumptas » ad B iou» 
e^dem ratiope x zc iknt C>:D» fimul 
/Umptx , ad- D • • Si* Ixoc verum non 
^%i zlifpiA alia.quancitas H B ma-- 
*^ F 2 iorj 
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ior 9 vel minor > quatn A B habeb) 

ad ipfam B eandem rationem j quarf 

a^r#f« ^ ^ ad D • Erga^i diuidendo 

13^. hu. ad B erit ? vt C ad D i fed A maio 

aut minor eft, quam H ( eo qut. 

H B inxqualis erat ipfi AB > & tof 

hff(f. litur B communis ) Ergo hAadB 

uhtiiHs maiorem» aut miftorem proportio* 

nem habet , auam H ad eandem B j 

erat autem C ad D , vt H ad B . 

\V*f^ Igitur r A ad B maiorem y aut mi- 

9^nm noremproportionem haliebit>quai 

C habet ad D sbQuod eft abfurdum 

Suppoiita enim riiit A ad B i vt 

ad D . Non ergo aliqua quant/tu 

. maior ^ vel minor % quam AB eatf 

dem rationem habere poteft ad Bj 

quamCDhabetadD; &ided A 

B ad B erit , vt CD ad D • quod c 

ratprobandum. Voceturh^carg-u 

mentandi forma C$mmSi$umim9 

fim f^h§ms • 

TfMPf^- C$r$lUrlum CoUigitur pariter, 
^^y duod, fi quantitas prima cum fecun- 
oaad fecundam habuerit maiorcm 
/ preportionem ^' quam tertia cutiLj 
quarta ad quartam > diuidendo pri- 
ma ad fecundam maiorem propor* 
tionem habebit» qudm fertia ad 
^artam* r ' 

Conceflum enim fuit , quod A 

B ad B habeat maiorem proportio- 

nem , quam C D ad B 1 & dcihon- 

y* ftratum rf^ft A ad B maiorcm pro- 

'^ por- 
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portionem habere , qaant C ad 

P- 

i 

i>ROPOSITIO XyjSiqHanthditm gyCLi 
I MSgri^stk fHmnt , «/ sbUta fofm ip. ^ 
' thms : •runt ufiduM , i/r aggf^gata , u. I^» 
£tfiforii0nis prcfirthnslit faefimi : 
aggrggtkta iMndim fdiiinem kaht- 
\ huni % HtioM firtitnei m TabuIaLji 
i IV. Figt8,9. 

Sit primo agcregatum A 3 C ad 
ll^gregatum B, D, vt ablata portio 
C adablatamD. Dicorefiduum^ 
i\ ad refiduum B cffe vt A C ad B 




dendo & A ad C erit vt B ad D « Et 1 }. hu. 

uiuertendo * C ad A erit , vt D ad ^^^^; 

B ; Et coniungendo <l C A ad A erit j;;^; 

fvt DB ad B • Et iterum permutan- 14. hH» 

^o# C AadDB crit,vtAadB. e^wf. 

Quod ci:at.primum •' "' *'*• 

Secundo fit A ad B , vt C ad D • 
DicoA Cad B DeflevtAadB, 
vcl vt C ad D . Quia A ad B eil , 

vtC ad D t erit permutando/ A ad f ^ro^. 

C, vt B id D : Et coniungendo ^ 11. hu^ 

AC ad C vt BD ad D . Et iterum | ^«^t* 

pcrmutando h AC ad BD erit, vt |,«„^,* 

<: ad D , feu vt A ad B . Et fi rur- i^Jih. 
ffiis fit E ad E , vt C ad D. Quia A 
-C ad BD eft, vt eadem C ad can- 

Idem D^ Ergo rurfus crunt quatuor : 

F j quan- 
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Juantitates proprortioiiales AC » 
JD , vt E ad F ; & ideo, vt priii 
A, C , E erunt ad B , D , F 3 vtl 
ad F » feu vt A ad B « Qupd prop<^ 
£tumfuerat» 

BVCU PROPOSITIO XVI. ^i qu4tm 

«;• Vt qnMnihdtis tiufdem.gMntris fr^ffir^ 

i$ofi4Usf$s0vi»i : nsAximM > & mmU 

mMteUquis dftabus mMwei ertml* 

TabulalV. Fig. 10. 

Sint quatuor quantitates eiuidein 

generis A ad B in eadem proportio- 

ne 9 ac C ad D ; fitque A omniuQi 

maxima , & D minima . Dico A U 

D > fimul %mptas > maiorcs eflfe^>^ 

qudm B & C fimul . Ponatur F x-i 

qualis excefiui maximae A fiipra 

& H asqualis exceffui ipfiiis B fuprs 

minimam D ; Picct C & F jfimu] 

«quales eflfe A> atque D & H fimur 

«quales effe B • Et quoniam , vt A 

ad B 1 feu^ vt tocuni FC ad totun 

HD , ita efl C ad D ablatum ad a- 

* P^ blatum • Ergo m refiduum F ad refi- 

*^ duum H erit» vt toriim ad'totam, 

' fcilicet,vtAadB;fedquiaA,yi 

maxima maior efl^ quam B: erii 

quoque F maior , quam H » ( Nad 

hax. ^ n non maior effet j haberet iAii 

k»iMf^ Bmaiorem propoitionem j quam- 

F ad H j quod cfl falfum ; Oflenfi 

enim fucrunt A^ B^ F» H, propor 

tionales ) 9 fx igitur iasequalibus \ 

"& H addancur commumter amba 

C,D 
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fcC , D fimul , erit i fumma quantita- J r^'** 
ttum F> C & D maior 3 quam fumma ' ' 
kuantitatum H, D, & C •• Sunt ve- 
^ro F, C & D xquales A & D (cum 
FC oftenfa fit aqualis A & D fit 
communis ) ; atque eadem ratione-^ 
H,D& C aqualcs funt B & C. 
Quare maxima A cum minima D 
i^aiores funt^quamB^ C fimul • 
^Quod erat ^c. 

• coHllarium Manifeftum eft» quodj ^VCU 
fi quatuor quantitates proportiona- •^•^' 

; las fuerint • eruht dircftc > & vicif- 
fim vna maiores , aut vna aquales % 
autvna minores. 

FuitenimAadB,vtFadH>& , 
bftcnfum eft > d quando A raaior y/^^ 
eflr,quamBjnonefle Faqualem, \ ' 
aut minorem ipfa H > & contra-jt • ^ • ^ » 
•Jgitur.imtecteacntes A & V erunt 
-vna maiores* aut vna aequales , aut 

• vria minores confequentibus ^B & 

H • Rurfiis ouia # wiciffiVti AzdV t frop. 
eft j vt B ad H . Igitur A & B funt liJ/t» 
vni maiores > aut vna sequales >. aut \ 

fimuLminores ipfis F & H • . , * 

PROPOSITIO XVII. Si duabfit 
^miUyui ffofmi^nAm cmmiftfii^ 
fi^biltbHS dus idue fimilis ffiforMm 
Uii iimmenfuraUhs iintinututut > 
urmini prionsdd fcfferiens irunt 
^ f» iMim < iommiftfurabili prifirtio* 
fsi ' Tabula ly. Fig, 11.. 

F 4 Sit • 
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Sit A ad B iD eadem commenfu- 
rabili ratione > quam habet C ad D j 
atque B ad £ fit in eadem eotnmen- 
furabili proportione , quam D ha- 
bet ad F . Dico A ad E in eadem^* 
ratione commenfurabili efle , in qua 
C ad F . Sit G communis menmra 
ipfarum A , B ,• atque H fit commu^ 



< nis menfura duarum 6 > E , & intei* 
a»^x.3 

**'*' • qiloties H ipfam B metitiir . Ergo 



•J iigatur s K toties metiri ipfam G . 



i> prop^ h permutando K toties metitur fpsa 
10. hit. H,quoties G ipsa B menfuratj cuq; 
c ^*.i H menfuret ipias B & E: Igitur f K 
**'*' • metitur ipfas B & E.:Rurfas quia K 
metitur fpsa G>fed G mefurat ipfa^ 
dk>Cif.i ^^ B . Ergo i eadem K metitur, nc 
^**' ' dum ipf am^E , fed etiam ipfas A & 
e^x% B • Poflea intelligatur e O 9 qux 
hniiu* ^eoties meafiiret ipTam Dj<p^ticB 
K metitur B , atquc Af fit ad O > vc 
A ad K / paritcrque N fit ad O , YC 
EadKi Et quoniam A > & M »que 
multiplices lunt ipfarum K & 0« 
pariterque E > & N a;que multipli- 
fDef.4 ces funt earundcm K & O. Ergo / 
k»mi • A ipfius E easdem partcs eft » ac M 
alterius N ; ' funwue B & D aequ€ 
multf plices earundem K & O : Igi- 
e Def.€ tur ^ A & M caedem parte» funt ipla- 
hniMi . rum B & D ; fed C ad D erat> vt 
h Pr<f. A ad B ; Ereo Ir C & M c«dem jpar- 
iprVp*/^ tc$ funt eiufdem D ; ideoque $ C ae- 
hHiHf» wzUs efl M . Eodcm modo oilen- 
I frap.^ detur F aqualis ipfi N • Qn^r^ ' C 
*W«. ^ . ad 
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id F ttit , vt M ad N ; & oftenfaui' 
fiitt A ad E , vt M ad N • Igitur m m f »^. 
A ad E erit , vt C ad F • Qnpd crat 7» i»w 
; probandum • 

(UfplUfum Deducitur ex demon- evcl^ 
ftratione huius propofitionis , quod i»» X^ 
Anx quantitates, quae vni tertiac 
commenfurabiles funt. intcr fe quo-^ 
que funt commenfurabiles • 

Nam A & E eidem B commenfii- 
labiJes pofitae fuerunt ; eo quod G 
crat communis menfura ipfarum A 
& B ; ncc non H erat communis 
i mcnfura ipfarum BitEiic often- 
fum • GxitK communi menfura ex- ^ ^^^ 
tremas A & E meciri • iTs^ 

PROPOSITIO XVIIK SiSuifint 
qu/Umr ^twnnhstts frtf^niomles , 
baiibunt snttttdintts ttmdtnt tatio' 
mtm ^iutqut td duat quantitutts^ #M- 
dttit ptptrtitntm ttmmenfuralnltnt 
hahentts md tafdem toitftitiMts •^ 
.TabuIalV.Fig. 12» 
Habeat A ad B candem propor. 
tionem ^ quam C ad D > & haoeat 
E ad B eaiidem proportionem con»- 
menfurabrlem j quam H habet ad 
D. DicoAadEcfre>ytCadH. 
Si caim hoc verum non cft^ habebic 
A ad E maiorem , a«t minorcm pro- 
^ portioncm ) quam C ad H • £t fic 
primdpropoxtio maior , fi fieri po- 
tcftf * Ergo proportio A ad E ma» * P^/* 

p 5 ior '®* ^^" 
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.C ad H . Et fi rurfiis plurcs di« 
proportiodes fimiles G ad S & H ad 
R lUceiStte addantur , femper eo- 
dent modo Confidcrando tres qmn- 
titates A, G5 S, & tres alias C, H, 
R^ vt prius oftendentur compofit^ 
proportioncs A ad S & C ad J?, fi, 
milcs effc , vt fuit propofitum . Vo* 
cctiir huiufmodi argumentandi for. 
nia C^mppfitia winata ptofmU» 
num • Et fi qiiidem componcnres 
proportiones continuatsc A ad B , B 
ad G & G ad S fuerint fimilcs inter 
fe ; Vocctur proportio A ad G ©«- 
piic4$a pr0pof$ioms A ad B , veJ B 
ad Gi atque proportio A ad S vo- 
cctur TripU$aia vmus r^uionU A ai 
B ,8c So/quiUSgra r^thnh A ad G , 
& fic fucceiriue • Si vero projtortio- 
«cs continuatx A ad h^BadGeji 
G ad S non fiiehnt exdem inter{h: 
vocabitur abfolutc proportio ipfius 
A ad S '^ompofiia gx int§rmedt$s pr9m 

poriunibut A ad B j 6 ad G & G 

ad S ^ 

4^F^* C#rf //^f !>»» Si quatuor quan titatcs 

* proportionalcs fuerint quaBlibet ac- 

^uc multiplices anteccdentium ad 

quafiibct xquc multiplices confe« 

qucntiuni proportionalcs crunt r 

Nam,fiBadGeft, vtD adH 
& ijs alise proportiones fimilcs ad- 
dantur , vt iit A tam multipiex ipfius 
B > quam C alrexius D , atque G ca* 

i 
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dttn pars fit ipfius S atquc H altc- 
rius i . Eigo/ erit A ad S , vt C If^p. 
adR. ' • 

PROPOSITIO XX. Si ffpf^rta^ JJ[^t 
nikusjimi^^tfft ^Msppponhins fimh 

lit ftftmbM adiUntuf : #w»« )»'*• 
. foftwaer,$9cfMfibMsmuiumdmHHs 
froftrthnum somftfit^ ^fimtks ^ 
1$i0lns$rfi. VMtur tmimhAt mt^ 
gHmsntfsndi j#m« Compofitio per- 
turbata proportionum • Tab: I V« 

Fig, 15- 

Sit quantitas A ad B , vt C ad D 
& his proportionibiK fimilibus *id- 
4antur duae alias proportioncs fimi- 
ies » fed ordine perturbato ita vtfic 
B ad E , ficut F ad C . Dico pro- 
portionem A ad E » compofitam ex 
proportionibus A ad B & Bad E 
eandem effe , qua ipfius F ad D i 
quae niminim compofita cft cx i)^ 
dem proportiombus C ad D&F 
adC. Qaoniam quam propc^rtio- 
nem habet B ad £ , habebit aliqqa ts » ^*j\ 
alia quancitas ad ipfam A licct illa J'*"***^ 
iit igiiota , tamep quia dari poteft ^ 
fflppoaatur effe G , feu vocetur G . 
E t quoniam G ad A eft , v t B, ad E | 
fed F ad C eft» vt^cadcm 9 ad 
candem E • Ejrgo h G ad A.eft> hff^hi 
vt F ad C,& A ad Beft,vtC *«'»'•. 
ad D . Ergor ex compofitione or- cpr«f. 
dinata erit G ad B , vt F ad D * Po- i^t **i 
ftea quxa , vt G ad A ^ ita eft B ad 
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d propt E . Ei^o d pcrmutando , vt G a*d B, 
». Au.. i^3 gft./^ ai £. . fgd y^^Q ad B , fic 

fiiit oftenfa F ad D • Igitur • # vt 
jr^y AadE,itaeritFadD. 
?*'-• Si rurlus plurcs aliaB proportiones 
foniles E ad H & K ad F^lUcccffia^ 
addantury femper eodem modocon^ 
fidcrando tres quantitatc«iAE & H> 
8r cres aliae K I F & D^ irr prius often- 
derur c^mpofit^ prbportioncs Aad 
H & K ad D fimilcs effe' inter f^ « 
Quod erat , icc, 

PROPOSiriO XXI. %ii pr^pm^ 

' ti $nih9»s fim$mut Mfe^amtUf ff^perm 

fs0»0s'fimifes ifm 4rdinatiy fisK^ 

- f9nitfMlt fejii»<e frcpprtsMi^ ^ 

* fifsslhf iuoqsii 9risi^t. Tzhuh IV» 

' Fig. i^*i7.i8. 

^ Sit^ropofrtid cuiuUibet qnantit:^ 

tis A ad B 5 vt C ^d D ; acqiie stb his 

proportionibus fimilibus ^ fiue eif- 

dem tolIantiHT e^dem proportiones^ 

, . primd- ordinate » ita vt fit A ad E j. 

' * ' Vt<I adF. D^co rcfiduas propor-- 

^ " * ^i6nes E ad B,& F ad D effe eafdcm 

« P^?*9 Qttia -M inuertendo , vt E ad A t ita 

hniHs. eftFiidCs&vt AadR, icaeft C 

hpnp. tSJ>, Eroo componendo ^ ordin;^- 

«^. 6*. th, n E ad B j ita^erit F ad D » 

■ Tollaofcuir {ecmdo pcrturbaio-* 
^oportiones eaedem , ita vt fit A ad 
E > vt F ad D • Dica refiduas pro- 
portioncs E ad B & C ad F eflfc eaf- 
pytif. dem . Quoniam inucrtcDdo c eft > vt 

• B.:d . 



I 
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Bad A»itaDadC,& vt AadE^ 
ita eft F ad D ,• Ergo ex 4 compo- d ^k. j^, 
fitione perturbata , vt B ad E , itaui bmiHj . 
eft F ad C ; & inuertendo * vt E ad •jT^M 
B, ita tft C ad f • Qgpd erat oftcn- '^' * 
dendunL-9 • 

Cotillatkm . Ex tribus praeceden-. 
tibus p^ropofitionibus elicitur, fi ali* 
qua proportio compofita fuerit ex 
aliquibus proportionibus» eam quo- 
qae componi exijCiem proportio- 
nibus, quocunque ordine pofitis •. 

Si enim proportio A ad ^> intcr- 
pofitis ttxirmis C>D, & E, fit com. 
pofita ex proportionibus I9 a> 5* 4 > 
eadem erit compofita ex eifdem-j 
proportionibus» ied ordine pertur- 
bato 2, 1,4, 3> interpofitis alijs ter- 
ininisF>G,&H* Nam,/vtAad f^M. 
D, ita^ A ad G; & rurfiisj g vt ^««^ , 
D ad B, ita eft G ad B . ^rgo k A 1^^^^- 
ad B eft> vt A ad B alterius or^iiiis» ji ^r.s^ 

PROPOSITIO XXII. SidtiifUMk* 5YCL. 

flnt isndem fatiijnm » «vl^M dua 
mUs ad isfdm anfiquMntit hjkir 
ant itim efmdem fnti»nm :. hnhe^ 
bunt anteigdiPitis > fimnl fttmptk , 
gmitm^ raiienim' dd eitfdsm fenfiF 
tflentesm Tab.IV» Fig. ip* < ' 
bit A ad B > vt C adD , atque F 
ad eandem B fit> vt H ad eftndefP^ 
Dt Dicodua^ afitecc4e»te» A9a 

F 
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F fimul 9 habere ad B eandem r^ 

tionem , quam duae C & H fimul 

ad D • Quoniam vt F ad B > ita eft 

H ad D • a Ergo inuertendo ^ vt B 

ITJHH: ^F, itaeftD- adH; Ted A adB 

b pr.i9 eft> vt C ad D ; ergo ^ compoflen-» 

hniin . do ordinate erit ^ vt A ad F , ita C 

cfr.14. ad'H; & coniungendo^ crunr A 

^*""- &FadF3VtC&HadH; fed F 

ad B erat -y vt H ad D . ]Bf go J rur* 

kMMf f ^^' ^^ compofitione ordinata,erunt 

AF fimul, ad Bi vt HC fimul fum' 

ptx^ adD« Qup4 erat odendeni^ 

dutnL^., 

PROPGSITia XX:HT^ Slfktrini 

lU fr(^r$i0Halfs c$mmtnfurabUit§f 
ftnfequeniibus , fittrint tmd mtuc^ 
fts ^autfimid 4t^uaUs%MUtvw.m$f' 
ittfts aBttttdtmtskmtrdimttii tntnf 
fuatudf iU<e qumttit4sm prtfHtiim 
^ ' u4ltt . Tab. IV. Fig. 20^ 

Sint quatuor quantitates , prima 
, j A>4ecunda B,tertia C, & quarta Di 

'\ ■ ,.". -tU infuper quinta G ad B eandetn^ 
rationem commenfnr^iiem habeat^ 
^uam fexta H ad D ^ fiatque Ai&z 
•commenfurabitespropbrtionesaque- 
l*ec ex infinitis , qtt« proponi pol- 
^m; 8e quotieftumqae G eft aequa- 
lis primte A fit pariter H xquaiis 
temae C > & quories G minor tit^ 

?aiam A 1 fit pariter H minory quam 
^ 9 & ^oticfcttD^ue Q maior eftj 

quam 
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ouam A rcperiatnr femper H ma» 
ior, quam C j & hoc femper vcri* 
ficeeur in infinitis proportionaliuti- 
bus comenfurabiliDus. Dico i A ad 
2Beandem proportionem habere j 
quamtertia C adquartam D. Si 
hoc verum non eft , habebit A ad 
B maiorem, aut minorem rationem» 
quam C ad D . Et fit primd piopor- 
tio maior, fi fieri potcft- Ergo H gj),/, 
proportio A ad B maior crit , pro- ao<lr»fi| 
portio vero C ad D non erit maior 
eadem proportione commenfurabili 
( quam intelligatur habere G ad fij 
atque H ad D 5 erit<jue A maior , 
qiwm G, zt C non erit maior, quam 
H • Qgare du« quantitates G j & 
H eandem rationem commenfura- 
biiem habentcsjad duas confequen* 
tt$ B & D non erunt vna minores 
antecedentibus i quod eft contra-» 
hypothefin » Non crgo A ad B ma- 
iorem proportionem habet^ quam 
C ad D • SimiJi ratiocinio e&tnp 
detur C ad D non habere maiorem 
xationem, quamAadB; vnde A 
ad B non h^ebit minorcm pr<^or- 
tioncm , quam C ad D ; fed nem^ 
maiorem rationem habebatt vt ofte- 
fum eft. Ergo*quatuor quantitar j^^ - 
tes A»B>C»D, fttntproportionaks* ,j^^ 
Quod erat oftende|idum • 

PROPOSITIO XXIV. Sifutfiw$ 
fUMim iBai$H$»t$$^ itkf alis fr§f. 
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- jjtofHpnMht cffmfequmibus fiiu %^ 

dg9fitm ^Kftftt 9 Vil defeffn A fri^ 
ma mln^i fueeun^ki Jgte % erunt iU 
U ffefertitnahs • TabulalV.Fi- 

fura 21» 23« 
int quatuor quantitates A B> C> 
DjF, &daa aliae H & O quamlibet 

Eropotti^ircm ean<lem habentes ad 
' & P,fiAt vna maiores , aut vna-j 
minores^ aritecedentibus A B & D» 
ita vt exceffu* vel defefius ipfius H 
a ^rima AB minor fit quacunque-^ 
aflignabili quantitate ex infinitiss 
qnx proponi poffiint • Dico A B 
ad C effe in cadem ratioiie>ac J) 
ad F . Si enim hoc verum non eft, 
^ y . aliqua M alia qtiafititas maior , vel 
if»itn / tonor y quam ABin natara reperiri 
J>otcrit > quae habeat std G eaiadeni^ 
ratibnem 5 quam .D haber ad F > & 
StUhi vel voc^tur GB^q^ae primo 
fit nirnor, qiTam A B ^ deficiens ab 
ipfa qtt^cunquo defeClu A G « Et 
quoniam H i ' & O proportionales 
ipfisC& F fuf>poirantur effe vna-» 
niiiidrei ' Intecedfeutibus A B & D , 
ita vt defeftus ipfius H a prima A 
B mirior fit quactinqtie affignabiii 
;\ '\ j ^anridate , poterit efle defefius ^ip- 
* \.t Mus H a prima AB minori quam-» 
AG ,• & tded H maior erit, ^uam 
GB , dum O minor fupponitur , 
quam.D ; eft ver* GB ad C in-i 
cadcm mioue y tdD ad F . Iffitur 
' * i H 
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i H ad C maiofem jproportionem^ bf^f; 
habet, quam O ad F , quod eft jfel* •• «'i 
ram .; /uppofita enim fuit H ad C > 
vt O ad F • NuIIa ergo quantitas 
niinor quam AB eandem rationem 
habebit ad C > quam D |;abet ad F • 
• Secundo fit G B maior j quam-# 
AB exceflii quolibet G A • £tquia 
H & O proportionales ipfis C & F, 
fupponuntur vna maiore^ antece* 
dentibus cxcelBu a prima minori 
quocunque dato G A 3 propterea^ 
cricHminor^ quam GB • Et^ vt 
prius 3 oftendetur O ad F maiorem 
proportionemhabere,quam H ad 
C» quod eft abfurdum. Erantenim 
cx hypothefi H & O proportionales 
ipfis C & F • Nulla ergo q^uantitaf 
maior» ouam A Bi ficuti pruis nuUa 
minor > habebit eandem rationem-^ 
ad C ^ qudm D habet ad F • Igitur 
ipfamet AB ad C eandem propor» 
tionem habebit jtqttam D faabet ad 
F # Quod eratpropofitum • 

SCHOiLIVMi 

< Prxter -hos modos venandi , aiL^ 
quatuoc quantitates finc pi*oportk>- 
nales nec ne j datur hic aliui > qui 
eft valde vfitatus apud Euclidem^ j 
& Archimedem • 

Siquantitasmaior» quam prima 
exceiiu minore quouis afi/gnabili , 
habuerit ad fecuudam maiorem^ 

pro« 
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proportionetn, quatli tertia ad quar* 
tam> & quantitas minor > quam pri« 
ma 3 defedu minore quocunque af* 
fignabili , habuerit ad fecundamuj 
minorem proportionem, quamter- 
tia ad quar^am: eritprima ad {ecun* 
dam^ Yt tertia ad ouartam • Quo* 
niam quantitatis^haDentis maiorem^ 
aut mmorem proportionem ad fe« 
cundam, quam tertia ad quartam^, 
exceffus ^aut defeftus a prima fup- 

fonitur minor quacunque afllgna* 
ili quantitate ex infinitis, qax pro« 
poni pofllint ; fed qnselibet quanti- 
tas maior , quam prima , aliquo ex« 
ceffu ipfam fuperat^ qui minor erit 
aiiqua a/ngnabili quantitate • Ergo 
qua^libet quantitas maiooquam pri* 
ma> habet matorem proportionemui 
ad fecundam $ quam tertia habet ad 
quartam quantitatem ; ideoque nvd^ 
n quantitas mator > quam pr ima-j , 
babebitad fecundam eandemratiO' 
nem y quam tertia habet ad quartanu 
Similiter quatlibet quantitas mi- 
nor, quamprima» de&it abea dc- 
fedhi minore aliqua afflgnabai quan- 
titate ,• & propterea nuUa quantitas 
minor» quam prima , babebjt ad fe- 
cundam eandem proportionem^qui 
tertia habet ad ^uartam • Ciim er* 
cjt:t,% §^ * aliqua quintitas reperiatur ia 
**;>/ • natura^ qu» nt id fecundam, vt ter- 
tia ad quartam, & ilia non poflit e(Ie 
maior nec minor^ quam prima» licet 
■^ ciuf- 
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ciufflem gcneris ivt . Igitur ipfamct 
pritna ad fecundam habebit candem 
praportioneni , quam tertia habec 
ad quartaoi • 



pROPOSITIOXXV.Si-rf*^»*/- ]^ycL. 

iipUiUtm tfun$u$r fuaniitatuvt mmU ^^[y^ ' 

ttflex ftim4k txeefftrit mnltifliiem 

futmeU 9 nt muhifUx t$rtii, nofL^ 

gxc$Jftrii muUiflictm fuaria : tunc 

prims ad fecundsm mMtorem rMt»* 

nem babtHt > quim ttttis ^ quutm 

tam' Tab. I V. Fig. aj. 

Smt quatuor quantitates AiByC^ 

& D ; & Gxtnptis E & F «qu<-^ 

inttltiplicibus antecedentium A & 

C,nec non fumptis G & H «que 

muftiplicibus confequentium B & 

Djfitque E maltiolex primaB maiots 

quam G nmltipiex fecundae; at F 

: multiplex tcrti» non fit maior ^ 

3uam H mttltiplex quartac . Dico 
i ad B maiorem proportibnem bst- 
I)cre,quamCad f). Quia E ma- 
lor ch quam Gi & F non eft maior , 
quam H ; Ergo « E ad G maiorem b jixh 

{>roportionem iiabet , quam F *ad H j €,hmims 
ed»AadEeft,vtCadF,ciim^ W>#/.> 
fiiif illarum pars eadcm ; ergo e A **'* 
ad G maiorcm rationem hab^tj iVaC!* 
[ qWm C 4d H ; & rurfti$i^.G ad» di)#/. 
eft > vt H ad D 3 ciim Gmb^mnLj^ •• *•• 
apquc multiplices • Igitur^i A ad B ^'l^^ 
fiiaiorem rationem habet, quam-j 
C ad D • Quod erat eftendendom « J 

PRO- J 
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EVCt. PROPOSITIO XXVI. Si ffim$ 

sd qutiftam t reperm f^ffuf^t d^ue 
tnuUifUcts Mtecidentinm i 4'f«0 
4ili^ d^ue muUifUees eenfeqteentium^ 
quarum mulHflex prima excedut 
muUiflieem fieund» ^ ut multiplex 
tertiA non exeedut muhiflieem quur» 
u . Tabul. IV. Fig«24v 
Habeat AB ad C maiorem pro- 
fK>rtionem > quam :D ad £ • Dico 
fieri poffe ^ quod propdnitur #020- 
niam AB ad C maiorem rationem-9 
habet quam D ad . E , Etgo m zli- 
S.kfh ^^ quantitas minorj quam prima-i 
AB ^andem rationem habebit ad 
fecandam C^quam tertia D ad quar- 
tam E ; vocetur illa AF , & {uman- 
tur quantitattim AFj ABScD xqui 
multiplices MI> MK & N.> hac le- 
ge , vt Kh earum differentia, maior 
&, qualn C . Poftea fumsintur aque 
multiplices RS ipifus .e&^X alte* 
rius E.> haq tamen iege , vt RS fit 
minima ^mnium , excedenCium ip- 
/ -A '^ fam MIi» iw v* exceffu$ fit .rainQii»aut 
i sequ^Iis \mi fcius-parti R V , fcu C i 
'-*' *^ idepque ^xc^ffus ipfius, RS^ fupra-» 
y^^, Mjl 'W niinori, ^uamlK 9 qu« ma- 
^ V h i^r^ftfla efti» ^iiam C;; ynde MK 
. . * maiori! €riijflRamRS& Mlnjinpr 
; ; 4fadcm RS»; Oileqdefl^i mc^o^ft 
inhifcQ xqni multiplieibus^ quod 
dum.MKmaior€ft ipfaJRS, ipfem 
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tit auc a^quaiem^ auc oiinorem efle 
ipfa X. Qlioniamj vt AF ad Ci ica 
eft D ad E^ & fumptae func duae MI 
& N asqueimulciplices ipfarum an- 
tecedencium AF & Di nec non duae 
RS & X aque mulciplicps conf^ b «x 

XncntivLm C >& £ • Ergo ^ vc MI ad f rop. if 
:S» ica eft N ad X . Quare t ficuc ^«»' • 
M I minor eftitquam RS ^ ita N mi- l^T^ 
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nor erit> quam X : fiiic aucem oftejn- l^/L 
fa MK maior , quam RS. Igitur 
quando MKmaioreft» quam|KS 9 
non eft N maior. > quam .X. Quod 
erac }>ropoficum . 

PROPOSITIO XXVU.SiJuir^ Bvo. 

tium 4iue muhifU^jA ^ui mnk 

tiflictbm epmfiqMimium^^ukkfam» . * 

ifUifit hdc muliiflieMih virmi^i<J 

mb vtroque, vel, vmi defieiumii vel 

^nd aquAiiu fu»t% vel wi excetiuutf 

Jiisfummiur » ^us intir ft reffon^ 

dent : eruHi ilU quntucr quuntitatic 

frefcrtiinMlit % Tab, IV, Fig. 25. 

Sinc quacuor quancicaces A.DsCj 

& D ,• & finc E* K F qusecuhquo 

seque mulciplices ancecedencium.^ 

A & C ex mfinitis xque mulcipli- 

plicibus, quse aiTi^nari poiTunc ; nec ^ Mfop^ 

non fiuc G & H quxcunque xquQ tMitu» 

mulciplices , ideft valeanc pro infi« 

nicis alijs xque mulciplicibus con- 

fequencium B & D ; & quotiefcun- 

que £ maior eft » quam C femper 

fic 



144 BacHdis Heftkuti - 
fit F maior 9 quam H , & quoticC- 
cunque E aequalis eft ipfi G fit pa- 
riter F «qualis ipfi H j & in qua- 
cunque multiplicapibne E minor eft 

fuam G , femper fit F minpr quam 
I . Dico A ad B eandem rationem 
habere quam C ad D • Si enim hoc 
verum non eft^ habebit A ad B ^ 
aut maiorem » aut minorem ratio- 
nem, quam C ad D : & in quo- 
«>M*. cunque 4 cafii» fi multipkx E exccU 
h^imt « ferit ipfum G, aliquando F noiLj 
cxcedet ipfam H > vel fi F exce- 
dit ipfam H m aliaua muftipli- 
catione E non excedec ipfam G 1 

Jttx funt falfa, & contra hypoteCfl. 
lon ergo A aa B maiorem^ auc mi- 
norem proportionem habere poteft, 
\ Dtf, euam C ad D . Quare* A,B,C, & 
Mi.bf0» j) crunt Droportionales* Qiiod crat 
ofteadendif m • 
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APPENDIX LTBRT IIT, 

Completa impreflionc horum-» 
clcmentorum hoc fuppicmcn um-* 
addcre decrcuf,quod in finc Iib.tcrtii 
stpponi potcft^vcl in principio opc- 
XiS immcdiatc poft proof mtum • 

Af umuntur primo toco caedem.^ 
t% dcfinitioncs pagina 97. expo£taB • 
^ pratcr pronnnciata fcx in pag» 
10 3» exponi debent duo aiia • 

AXlC>M.VII,Si fucrintdue prop 
tioncs commenfiirabiks fimile$ in- 
tcr&, & ieniz prop-tio maior fiierit 
vna iliawm : critquoquc maior rc- 
liqua • Et fi illA minor fuccit cjrit 
quomic minor reiiqua « 

VIII. Et fidu« anteccdentcs qua» 

titates prima J &c tcrtta 6 fucrint ca?» 

dcm partcs confeqttcntium 2 & 4:in- 

uertendo fecudaa & quarta^erunt 

c^dcm partes anteccdeneiium 3 & 6* 

Etconiungcndo irerminos^ft 2 nc« 

Ipc f « cardem partcs crit fccundi 1 ^ 

zc6 8c4 nempc xo« partes eft 4 •. £^ 

diuidendo cofdcm terminos fciiiccc 

diffcrentia J & i^nempc i#ad a. erk 

vt differentia ^ » & 4 nempe 2 ad 

quartum tcrminum 4. 

PROP-r.r.il^.F#X.ao.Si qiiantitas 
A ad B habucrit eandcm jpop-tio- 
ncm quam C habet ad D» fcilicct ex 
dcf. 12 pro-tio A ad B non fit maior, 
nec minpr ratione C ad Dj& habe- 
at G ad B atr^uc H ad D quamlibet 

§ coni- 



LAri tirtii . 

commenrurabilem pro*nem eMdem 
ex mfmitis m» propom poi&ui^ , 
Dico quod G & H iunt voa mato*- 
rcs > vel vna aequales^ vel vna mi- 
nores ancecedencibus A & C • Et e 
conuerfo* . 

Si primom verum non eft fie G nti-' 

nor A & H noa minor ^uarn C. ergo 

a dff.9* M profortio A ad B maiior eft^ pro- 

cio C ad D non eft maior eadem^ 

commen&rabiii pro^ne quam G ha* 

hd(f4o betadB9velHadD.&idea^Aai 
B maiore pro-nem habebic quam C 
. ad D: quod repu^nac hvpothefi. igi- 
tur quaado> G mmor eft quam A eft 
impotfnbile vc H fic xqualisyaitt ma« 
ior C • Simtli progreflU oftendetui 
quod exiftente H minore quam C 
non erit G xqiiaiis auc roaior qttam 
A.quapropcexG jpfaA & H ipA C 
vnammores 9 vel vnaaequales j vei 
vna maiores eruaC;» . 

Secundo poStis 4 9i90titattbtts 
qtiariim pro^^tip ieaosatur* fuppo» 
nancur G & H habere eandem ^ fed 
quanicumque proHoem commeofi^ 
rabilem coa/eqiteittibus B & D > & 

?notie(cumque G minor eft pnma 
i fit quoque H mitior certia C, & £ 
G sequalis fuem A fit H acoualis C> ' 
Qc qttoties G maior eft A ut etiam 
H maior quam C • Dico A ad B 
candem pro-qem haberc quam C ha» 
betad I>. 

Hoc demonftratur vt in 23 prio» 
rfs mcdiodi . Fol. ij^. 

PRO- 



PROP. 11. TshllkA.36. JEqui. 
Jes quantrtates A &JB ad eaodem C, 
habenc eandem pr<Miem ; & eadem 
ad aequaies • 

Sit DqKtaeiibetparces ipfius C fci* 
licet reprsfcntetinfimtaspropoftfQw 
nes commeniiiarabiles» Qgia A b B 
fuppemmtur «quaies,ergo quotief^ 
4ruq;eadem quantitas D Mualiseft 
ipii A erit quo^ue squtlis JB;8c fi D 
minor eft A crtt etiam minor qua B» 
8c qnotiei D mator cft A erit eadem 
i) maior qnam B. igxtur « A ad C a M.r# 
eandem propordonem habet quam 
B ad eandem C • 

Se^ndo fitqua^Iibet D commen* 
furi^iiis ipfi A > habebit ^ D ad »- 64x1.4 
quales A & fi qvamiibet eandenw 

fto-n^m commenfurabilem ; eftque 
> minor $ vel aDqualis aut maior ea- 
dem C > q^ reprtfentat piimam & 
tertiam , lcilicetduas antccedfiotcs. 
ergo r proportioC td A eadem eft <**»•»• 
quamCadB« Quod&c* 

PROP.IIIitSidmcij^uantitaresA 
B 3 CD quarum qnantitatum E 1 F 
fuednt^anetmilDplices veleasdem 
partes ipurum M & N : ervnt ▼ict£- 
£m AB ipia CD, & E ipfa F, & M ^ ^ 
ipfii N maioTcstaut vnaaDqnalcs, vel-' \^' 
vna mioores. 

DemooAratio erit eadem qua m 
prop. r. prior is metiiodi vfi {umus • 

fol. lOi^ 

PROP* IV* Itiae^ualium quanti- 
tarnm AB & C maior AB ad eaa» 

^ 2 dem 



UhfiTtftii. 

dem D maioremproporrionein ha- 
bet quam minor C • ht eadem D ad 
maiorem AB habet minorem pro- 
litm quam ad mjnorem C • 

Dcmonllratur vr in 2. prioris me» 
thocii . foJ. io6. 

PROP. V.xAdeandem quantx ta- 
tem C rationem habentium, A qixx 
maiorem pro-nem habet> maior erit 
quam fiyquae haber minore pro«tio* 
iiem ad eandem : Et A ad quam ea- 
dem C minorem proportionem ha« 
bet maior trit • 

Demonftratur vt in 5« prioris me« 
thodi. foi. III. 

PROP. VI. Si A ad C fit vt B ad 
eandem C • Dico A forc arqualem i(r 
& fi eadem C ad A atcjue ad B ha- 
^uerit eandem pmportionem » erunt 
A & B interfe siqoaies • 
. Demonftrmir ^iix^ pripris iiie« 
thodi. iio* 

PROP. VII. r-*. rlll. Fi^ !?• 

Si Aad B fiierit vt C ad D » & Pro- 

tio A ad B eft maior ratione F ad K • 

I>'ich C ad D maiorem quoque ra* 

tionem habere quam F ad K^ & ii^ 

-miRor rerit vtraque minor • 

) Qjiia A ad fi maiorem pro-ncm^ 

'^/•'« habet quam F ad K» ergo# pro»tio 

A ad B maior eft & pro-tio r ad K 

non msioreriteadem commenfiira* 

bih* pro-ne Ottam L faabetad B j & 

O ad K; & iaeo L minor erit quam 

A,& O non minor eritquam F. Sit*. 

'Cpie N eaedem parca ipiius l> ^cf^ 

par; 



parf e$ eft rpHus fi . fittc O if^fius K . . 
ergo N * minor eif ipfa C , ficuti L ^*'?»*» 
minor eft ipft iLqtiare pro»tio C ad 
D maior efti & pro-tio F ad K noo 
eft maior eadem commcnfurabili 
pro-ne qnam N habet ad D > ilue O 
ad K ; &ideor Cad D maiorcm-j ci/i/.i* 
pro*nem habet quam F habet ad K» 
Quod &c* 

PROP^ VIIL r.*. IIU r$i. 39^ 
Si proportiones A ad B>^ & C ad D 
exdem fiierint vni tcrtiae F ad K : 
erunt esedem interfe •. 

Sumantur quandtates L» N>0 ha- 
-rbentes quaflibet Ced eafdem pro*nes 
•comfflen/urabires ad confequcntcs 
-BiDjK* Et qnia pro^tio A ad B 
ponitur eadem ac P ad K» crgo 4^ aA*;.» 
dU8t L & O pro-Ics commcnfurabi- 
Ics coniequentibus erunt vna maio- 
rcs » vel vna aBqnales>ycl vna^ mino- 
res antecedentibus .. eadem ratione 
N & O erunt vna marore5> aut at- 
qnales > vel vna minores antecedea- 
tibus » i£imr L & N cnint vna ma- 
iores vcl vna stqualcs x aut vna mi- 
norts antccedentibus A &Q& erant 
L>NquasIibctcommenrurabircspra» u^^j^ 
portionalcsconfequcntxbus. ergo^ ^t^nm 
vtAadBitaeftCadO. Quod&c* 
PROP. IX. r4*. fllU 9k. 14. Si 
prima A ad fecundam B eandemjpro» 
ncm habucrit quam tertia C «td Quar- 
ram Q • Dico quod tnuit^it^ ad 
AeftvtOjidC. 

Ponaotur £ & H qualibet & e^- 
§ 5 dem 



, dem psrtes confequeiitiiitari B & D • 

ithulA, enint « E & H vna maiores > aut «- 

P*»"**» ^ualcs , vcl vna oitnores antccedcn. 

. tibus A & C . & inuersc ^ B ipfius 

b#xi.l £ gf D alterius H cnint eapdcm par- 

tcs • Intcltigantur poAea L ip£us A 

& N alteriiis C eflb eafdem partcs ac 

eft B ipfius E> vel D alccrius H : & 

€,h»u%4 € (iquidem E maior cft A crit B ma-^ 

ior L ; parirerque H ipfa C . & D 

iplz N mator^s erunt; non (ccus fi 

E & H minores fuerfnt qaam A & 

,C> erunt quoque B, D minores L 

& N, & fi \\\x xqualcs ha; quoquc^ 

aquales crnnt • Cumquc L , N imc 

quarlibet & espdem partes con/c* 

qnentium A & C & funt vna maio- 

res 3 i'quale$>vef vna minores antc» 

4 h»i, % cedentibus B 8^ D . fgitur i^ B ad A 

f4r,iM c"f vt D ad C. Qiiod &a 

PROP. X. Si qiiaeuor-quanrfea- 
.tum eiufaem gericris AB iptos R> 8c 
CD alrenus FaEque multrplkes fue» 
rint ,• C^ E ipfms P * vel folummqda 
AB ipfitt!fCD multiplex fupponatnrr 
crit vfcitflm reliq,ua aque multipkx 
alterius . 

I>cmonftratUT fn lo priorts me» 

tliodi pac. I !?• 

PFOP. XT, T«». JP. rtg. i6. Si 

fuantiras A ad B &erit vt C ad D • 
>ico viciffim A ipfa C , & B ipfa D 
vna a quales , vcf vna maior es , a«t 
* vna nrinorcs eflie • Et.£ pratcrea E 
ad tandem B iueric vt F ad candcoi 
J>-iJico A ipla ii/& C.i|f*iF vnama* 

lorcs 



Afptndix 
Lorcs, vcl aequaies, aut minorcs cflc • 
*Si primum vcruni non eft fit vna 
antcccdentium A maior C, & B non 
maior D . ctgo « A ad B maiorem ^ ^^.^ ^ 
pro-ncmliabce 4]uamC adcandem ^j^, 
B; poftea cadcm C ad B candcm aut 
maiorem proiAcm habcbit ad Dicuta 
B.ponatur non maior I>. igitur A ad 
B maiorem pro-ncm habet quam C 
ad D. quod eft contra hypothefim • 
non crgo A effc potcft maipr C & B 
non maior quam D • Simili modo 
oftendctur quod C non potcft eft^ 
maior A & D non maior B j quatc 
*quoticfcumquc A maior eft i^a C 
cnr quoquc B maior rcli^ua D ; & 
quoties A minor cft C ^ritB minor 
D^ & li aequaiis, ctiam aequalis crit • 

In fecnnda hypothefi cxiftentc A 
maiore quam E habcbit^ A ad can- hbnu$ 
dem Bmaiorem pro<nem quam E ad 
ipfammet B, eftq; P ad D vt E ad B« 
ergo cA ad B maiore pro-nem habet chmH 7 
quam F ad D, &crat C ad D vt A 
ad B • ieiturirf C ad D maiorem ra- ^^^^' 
tioncm habet quam F ad eandcm D • 
Et ideo 9 C maior quoq^ cft quamF, thwnS* 
codem progreftii exiftente A mino. 
re quam E^ oftendetur C minor F» 
Chiare &c. 

PROP. XII. r-iK /r. fijf. 4.Si A 
& C 2que multiplices fuerint ipla* 
tnm B & D . Dico A adC eandsm 
pro-tionem haberc quam B ad D • 

Sumantur £ & H qoaelibet exdem 
partes ipfarviu G & D^ qiiat um ccm* 

munes 



tihiTefti]. 

mtmes menfurx eaBdem fint R , S . 
Quia R^ S funt eadem pars ipfarum 

« S eadem pars elt ipuus R » qtum 
D pars eft alterius C . eadem ratio* 
4ie H ipfius £ eadem pars erit qnun 
S ipfmi R ^ £eu D ipfius C , vei B 
l> A«i.g ^pfins A . quare * A ad B erit vt R 
chHun ^ H ; & ideo ^ fi & H orunt vnai-» 
•maiores, aataEquales» vcl vna mi- 
nores antecedentibas A , & B ; & 
j , , funt quaelibet eaedein partes confe- 
*^"'** quentmm C, D • ergo dA ad C c- 
rit vt B ad D • Qupd &c. 

PROP. XIII. T^. ir. JP*. 4. Si 
A ad B fiierttVt C-adD eiufdera ge« 
neris cum priorihfis^ Dicop^rmu" 
umda A ad C) eandem pro-tioaenu^ 
habere quam B ad D • 

Somiutitr E & H quxlibet eaedem 
partes ipfanim C> D, quarum com- 
munes menfuraeeacdem fint R»S»erit . 
, Cad D vt pars R ad S.ftm!liter vt R 
aA#.i2 adSitaeritEadH/euCaaD.velA 
%kmat ad B • ergo ^ E & H erunt vna aequa^ 
hts, vel minores aut vna Inaiores an- 
tcccdentibus A & B; & erant E, H . 
exdem&quaenbet partes tonfcque- i 
e huLt dum • igitMx r A ad Ceil vt B ad D • 
Qupd &c. 

PROP. XIV. r^. ir. Fi^. 6. Si 

AB ad BC fuerit vt DE ad EF • 
Dico quod iA«ift^#9j/i> diJFcreQtia tcr* 
minoram AC ad eandcm con fcquen- 
tcmBGcft vtdiffe rentia DF adfiF. i 
Sumineur du;^ quautitatcs GB & 



•HE quat finc c^uxitbec c«dem partes 
confequentiuin CB & FE » quarum 
communes nienCurx e^ dem iinc K»N« 
quare • K, N a:que mecientur antc- •*/•* 
cedentes GB, HE, licc non confe- 

Juentes CB & kfE; & proindc ^ K & b.«fi*« 
i 24]ue metientiir earnndem dtfFe» 
stntias GC ^ H F . quapropter GC 
iplius CB exdem & quxlibet partes 
eric ^c HF partes eft ipfius EF • 8e 

Juia ex hvpotheii AB ad BC erat vc 
)£ ad El? ^ & rumpcae fuerunt GB 
ipiius BC> nec non H£ alterius EF 
eadem quxlibet partes * ereo « GB cM.i. 
ipfa A£f» atque HE ipfa DE vna^ 
minoTts » sauaies, aut vna maiores 
crunty&abiatis communibus CB^ 
& FE9 <juociefcumque GC minor eil 
Ipfa AC erit qiioque H F minor OFt 
& quoties GC maior eft quam AC 
ctit HF maiot DF.,aut vna aB^uales • 
Cumque fint quatuor quantttates> 
AC» CB> DF,lPE» & du2 alta: GCi 
H F finc qua;libec easdem parces con* 
fequencium CBi & FE quas fimc voa 
minores ^ a?qttaies 1 vel vna matores 
ancecedentibus AC j & DF. igicur tf AMOm 
ACadCBfehabavtDFadFE, 
Q^od&c* ' 

PROP. XV. T0h* ir. 9if. 6, Si A 
C ad CB ftieric vt DF ad FE • Dico 
quod 'p9mfomimd§ fumniac termino- 
nim ad eafdem confequentes pro«- 
portionales funt» fcilicet AB ad B 
CcritvtDEadEF. 
ZaceUigauur « ii£ ad EF habere M iifffj 

caa* 



aandeni proi^ionetti quam AB habef 

b h».i4 td BC • ci-SQ diuidendo » AC ad C 

B jerit vt HF ad FE ; & erat DP ad 

chMi.S EfivtACadCB.icitm-^HF&D 

t td candim EE hal>ent ^eandeirL» 

d huh^ pro^tiQnem > & proinde /HP asqua'^ 

lis eft DF j & addita communi FE 

e huu tot HE «qualis Dfi ;,• ideogac^ Dfi 

f ^ira. ad'EF erit vt HE ad EF» jeu f quatn 

AB td BC . Q{iod &c. 

PROP« XyJ«^4>i quantftaeam ag- 
gregata fuerint ioterre rt nblats 
porctones : erttnt refidus vt agr^i» 
ea. Etecouuerib. 

Demdftratur vt in i5»prioris me« 
rhodi • pag» la^ 

PROP. XVII. St quancitacer 
eittfdem generis pro-nales fiierinc : 
maxima<& minima reliquis duabus 
tnaioreserunt. 

Demoftratur vt in i^» pnoris me« 
thodi . pag. I2CW 

PROP. XVIII. Sicommcnfur». 
bilibus pro-tionibus (Imilibus adda« 
turaliaeiimiles pfo*nes cotmnenfii* 
rabiks : coraponent pro-nes com* 
menfiirabtles fimiies • 

Domofiilratur in tj. pag# 127« 

PROP. XIX. TiA. IV. Wiu 12. Si 
tuiftcitas A ad 8 fiierit vt C ad D j 
& B ad E eandem commenfurabi- 
lem pro-nem iubuerit quam D ad 
H. Dico ouod ojRi^>b4 pro^tipnes 
AadE&Cad Hesdemerunt. 

Ponantur N ipfius E&O ipfius-H 
% .4i**| eaedem & quxlibcc ^ arte.s ; & « in- 

uer- 



JtffpmSx 
uert«ndo cft E ipfius B» at^ue H al* 
terins D ead^m partes • crgo * N 5 ^^,,g 
ipfiiis B ea^dem paites erit ac O par- 
ces eft alcerius Di pofica atttetn JFuit 
A adBvtC adD. rginir#N&0 «^**»* 
vna maiores t autarquales, vel ;vna 
mtaores eruai antecedentibus A &: 
C; & fiierunt N, O quslibet ead^ni 
partesconrequeaeiiim E & H. ergo 

^^il^^^^*^CadH. Qupd&c. dt^dt 
PROP.XX.T-*.mife,3,i4. 

Si pro-tionibtt$ flmilibus A ad B ^ 

& C ad D addantur da^ alix finiiles 

pro-tiones B ad G vt D ad H • Dico 

2iiod cofnpo!fit£ ^TO^ortiones A zd 
r&CadH e«dem ftnt. qua? ex 
sf^i^i §rdmaii vocentur ^ - 

Ponatur K ipfius G,& N ipfius H 
exdem & quefibet partes ; & ideo « ^ «•xi.f 
G ipfius K & H alterius N eadeiii-» 

fartes erunt; eftmje B ad G vt D ad 
I .ergo^BadlBefitvt DadN, hhn.tQ 
8c inuertcndo * K ad g crit vt N ad c M.9 
I>; &€rat OBoque A ad B vt C ad 
D . igitur i K & N cjiint vna maio* d A««.it 
res^vBl «quales > aut vna minoiies ^^''•*' 
ipfis A & C ; erant aiitem K & N 

fuaelibct cf dem partes ipfarum G & 
I • ergo « A ad G eandem propor- fhtiuu 
rionem habet quam C ad H . 

Similiter fi eifilem compoifitis ff:- 
xnilibus pio-tionibus addantur eot 
dcrt or<bne fimilcs pro-nes G ad S 
vtHad R oftendcturqiiod primaLj 
ad tertiam S poft fecundam G erh 
yt CadR. Quod&c. 

PRO. 



LHriTenif. 

PROP. XXI, Si pro-tionibtts fi. 
milibus A ad B> Sc C ad D addantur 
pertuibato ordine aliiK pro-ncs fi. 
mik$BadE>&FadC, Dicoquod 
compofica; pro*tiones A ad E »& P 
ad D exdemfunt. 

Demonftratur vc inao.prioris me* 
thodi fol. X J2* 

PROP. XXri^ Si ex pro-nibus fi. 
milibus A ad Bi & C ad D tollanmr 
ordinatei vel perturbat^ alix jfimiles 
pro«tiones A ad E & C ad F • Dico 
refiduas pro-nes E ad fi & F ad D 
fimileseue* 

Demoaftratur vcin 21. prioiis me. 
thodi foi. I J4. 

PROP. XXIII. Si A ad B fucrit 
vt C ad D,- & P ad eandeih Biit vt H 
ad eandem D • Dico quod dua? an- 
tecedentes A^ F fimul firmpt^e ad e* 
andem B habent eandem proportio* ; 
ncm , quam C , H fimul fumptac ad 
eandemconfequentem D*. » 

Dcmonftratur vt in %%• prioris 
methodi foJ. 1 55« 

PROP. XXIV. Si fiierint qua- 
tuor quantitatcs AB,CjD,F & bin«* 
aliag H & O pro*tionaIes confequea» 
tibus Cj & P , fint Vna minores vel ' 
yna maiores antecedentibus AB > & 
^D eXcefliij vel defedlu a prima AB 
minori quolibet dato • Dico quod 
illx quatuor quantitates funt pro*Ies 

Demoftratur vt in i^prioris me- 
thodi foK I J7. & fic reliquae vfquc-/ 
2dpro-nem 27* ciurdemlibri iii* 



«45 
i L I B E R IV. ?.ycV 

De Spatijs proportionahbus , 

[ DEFINITIONES- 

Y KEClPKOZA tmnguU f vet paratleli» U 

grtmmm funt > titm dH§ Utera eircM 

OHgnlum vniusfuerint dfio extumai 

&dfi9UteraetrtMAngulumMlttriH9 

figurAfuerint duo mtdiatiuntuor fre* 

[ porth^aJium . Tabula IV • Fig. 16, 

[ Vt dtio triangula ABC , DEF , 

i vel duo paraileiogramma BG > EH 

[. crunt reciproca ,"fif foerit AB ad E 

[ Dj vt FE ad CB : Hac enim ratio- 

\ ne angulus B paraUelogrammi BG, 

f vel tfianguli ABC contincbitur a 

f prima ATB, & quarta GB ;& angu- 

j Itis E paraliclogrammi EH> vel tri- 

l anguH DEF continebitur a fecun* 

' da DE & tertia EF j quatuor pro- 

. portiorialium . 

rARAl^L^lXXSRJMO&yM recundum u^ 

^ "aiiquam reHam ^meam Hpflieutorum 

> ilUtd dificiri dieitur 5 Htod non cceum 

pat. tetam Uneam ; Bxeeden verV 

quando oecupat maiorem iinean r^« 

r ilam f qiiam fit,ea %^feeundum qU/m 

applicatur : 'Exteffitt ver^h ) vit defe* 

ifut diaturpars , vetproiuBio iiHfm 

' dim appUcati pAratlilogramms 9 (JHod 

fupit deft9mn ^ aut ixeejfum tim^ 

fHppofita difcriptum e/9. Tabuia-i 

•I V. Fii^ura 27. 

' • • " G Vt 
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Vt parallelogrammum AD ap- 
plicatum fuper reftam AB , dicitur 
deficiens , quando eius iatus AC 
nonoccupattotamlineam AB. Et 
dicitur cxcedens , quando AC ma- 
ius eft , quam AB • Diciturque de- 
fe(Jhi$ in , primo cafu , vel exce/Tas 
in fecundo , ipfum parallelogram- 
mura CH . 

Sl ab$odem pun^o dUmetri paralUl§m 
tlU grnmmi AfiS<fi fntrint du* feSA pnm 
mlUU iatifibus ipfius : fartsiUh* 
gramm^y ^^ ^ dUmetro btJfiCan^ 
tur y Viantuf etrca dtametrum eon* 
Rituta^i & du9 illa paraUilogrmm'' 
ms . qu^ d dtametre nen bsffesantur ; 
wtentuf faratlglogramma eompU» 
menti^ Tabula IV. Fig. 2S. 
Vt fi in parallelogrammo BD per 
punflum O, ineius diametro Ac 
afliimptum , ducantur duas reftas , 
HOG quidem parallela lateri DC , 
feu AB ; atque FOE parallela late- 
ri nCB , vel DA ; vocentur paral- 
' lelogramma BD , HF , atque EG 
circa diametrum conftituta ; atquc-^ 
duo parallelogramma DO , & BO , 
qu« a dianietro non biflecantur ; ap* 
pellentur parallelogramma comple- 
menti • 

f ^f • PROPOSITIO I. Tfiangula , * 

* faralMogrammM aque ai$a funt i«« 

tiffi^ vtbrfet. Er^ fi fuerint inter 

/f yt bafis 9 t^uttlii altitudinet kj^ 

hobunt 
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hhuntm JTab. IV. Fig. ^9% 3o. 
Sinc primd duo triaogula ABC » 
DEF «que altai feu mter eafdem-f 

faralfelas AK , BF . Dico triangu- 
um ABC ad triangulum DEF ha- 
bere eandem rationem > quam bafis 
BC ad bafun EF . Secetur j EF in tmf* 
quancumque multitudinem partium »••*'*#» 
arqualium > quarum vna lit EI t & xn 
Co fumatur SC > quae fit guaBlibct 
tnultiplex ipfius EI : erit h 5C ipfi« b Dtf. 
us Er ^uxlibet partes » & coniun- s*/f6* s 
ganturSAiID« Qnoniam c quoti- c*x>r« 
es bafis £1 mttimr bafim EF ^ toties iiMa 
rriangnlum EID metitur zque al- 
tum triangulum DEF^&quotieSi/ dixff* 
EI metitur CS , toties triangulum i%Ma 
DEl 9 metitur aeque altum tnangu- 
lum ASC • # Ergo triangulum AS tptf^ 
Cquxlibet & eaedem partes eft tri- '*^* !• 
x^nguli DEF9 quemadmodum SC 
eft partes altenus EF. Sunt ergo 

Jjuatuor magnitudines , prima BC 9 
ecunda EF, tertia trianeulum A 
BC ^ ^uarta trianffulum DEF 1 & 
duaz alia? , fcilicet bafis SC » & tri- 
angulum ASC fimt quslibet » & 
eaedempartes confeqnentium EF» 
& trianguli DEF > ideft^ ad eas ha- f j^^r g 
bent quamlibet , &'eanaem ratio- iib )•* 
nem commenfurabiIem;.&quoties . 
SC eft asqualis primas BC > g necei^ %ff' 
fario triangulum ASC aequale erit s2./i{.i 
tertiae > fciCcet triangulo ABC ; & 
quoties cumque SC maior eft> quam 

G a BC 
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h « «j. BC > toties h ASC maius eft , qu^ni 

i».a.i ABC , & cam SC minor tft/ qudm 

BC, fempcr ASC minus erit, quani 

ABC . Ergo • prima BC ad fccun- 

^hllU ^^^ EF eandem rationem haber, 

' ^^ quam tertia ABC trianguium^ ad 

quartam magnitudinem , triancrij, 

lum DEF . Quod erat oftendeii- 
dum . 

Secundo iint paralleloeramma^ 

Uhl , HK eiuldem altitudinis . Di- 

co.proportionaiia eflc baiibus . Du- 

, (kis dfametris AC , DF ,• crunt tri- 

angnia ABC , DEF aeque aita ,• & 

1 *x pfi idco / inter fe erunt , vt bafes BC 

^fr^P* trianguiuin DEF , ita dupiuni ad 
iT,iifi.3 dupium , idcft n paraiieiogramm-. 
^ITI' ^ ^^ ^^ pardiieiogrammum:.^ 

j.nLi " ^^ p^raJiciogrammum EK , erit 
vt bafis BC ad bafim EF . Vt erat 
probandum. 

Tertio fit trianguium ABC ad 

triangulum ,DEF, Xq\x parallclogra- 

mum BH ad paraIJclogramii«im-j 

EK , vt bafis BC ad bafim EF . Di- 

co-altitudines trianguiorum feu pa- 

: .^ j raliclogrammarum aquales effe . Si 

. : hoc veruin non eft > ipfi DEF ^equc 

altum fecctur fpatium MBC maius, 

prttf.ri aat minus, quam ABC ; Ereo t 

*'^i^r^. erit iVIBC ad DEF , vt bafis BC ad 

bafim EF ; Erat autein , vt BC ad 

n pr^. EF , ita ABC ad DEF . Ergo q M 

t ■ ^* BC 
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BC & ABC eandem rationem ha» 
bent ad idem fparium D£F ; ideo- 
que r MBC & ABC a qualia funt , \f'^M 

1>ars &tatum> c^ ;od eft impofilbi- ^^*' 
e . Non ergo alia altitudo , quam 
ipfius fpatij ABC aqualis eft altitu- 
Aim fpatij DEF . Vnde patet pro- 
pofitum . 

Facilt negotio ex hac propoiitio* 
ne deducuntur tres prima propofi- 
tiones % qu« in fecundo libro fatis 
prolixedemonftrauit Huci;des . 

Sic prinio icc^a linea A mfcdta, IVCL; 
& B(J. fe(Sa fit in D • Dico paral- «• '^» 
Jeiogrammum ret^tangulum lub A 
& BC comprehenfum , ( idtii cuius 
balis eil Bu > altitudo A circa an- 
gulum rectum ) aquale effe reftan- 

fulis paralleiogriimmis fub A & £» 
> , atque fiib A & DC contentis 1 
Qupniam haec omnia paralJelogram. 
mrre^angula funt a;que alta > cum 
habeant communem aititudinenr^ 
menfuratam a refta A « Ergo /erunt ^ 
inter ky vt bafc^; fed bafes BD, lZ'J;\ 
DC, iimul fuinptx> aquale^ funt ^^rof. 
bali BC . Ergo t re<aangula ex BD M-/iM 
r inA, &exDC inA, flmul fum- \<^*^*^ 
pta ^qualia funt reftangulo ex bafi J/J)^^ 
, jBC in altitildine A dudia . Quod 
erat probandum • 

Secundo fupponatur infefta A ae- pyrt 
qualis totae BC , erit cadem ratio- ^. ii.i 
.. ne ^ paralleJogrammum ex A in B uVop- 
C , reu ex BC in CB , idtft u qua- M ''i-* 

Q i dra* 
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dratum ipfius BC > aequale duobus 
rcftangulis ex A > feu BC in BD^ 
& ex BC in CD fimul fumotis • 
Tertid fupponatur 'infewa A 2« 

f^/ 9"^'^^ fegmento DC> eritrurfus/pa. 

'•' • rallelogrammum ex A , /ai I>C 
in CB aequale duobus redanguJjs 
cx A , fcu CD in BD , & ex DC 

% pM. ^ ^C * ^<^u ^ quadraco ipfius DC • 

EVCL» PROPOSITIO IT. RMMlmfspM^ 

z^yi* fMiU h^fi triangmti feest prpper/U* 

nalitir gfus UUfft • Bt riS4 , f$iim$ 

froportionMliiir iMiirm trismgfdi , fm* 

rMiU ifi iim kmfi. Tabula IV» 
Fig. 32. 

Sit triangulum ABC&DE rc- 
da parallela bafi BC kcttcius iate* 
ra in D & E . Dico BD ad D A eA 
fe in eadem ratione ^ ac CE ad E 
A . Coniungantur reftae DC 9 EB . 
Quoniam duo triangula DBE , EC 
D eandem bafim DE habent 9 & 
funt inter parallelas DE , BC • Er- 
go m sequalia inter fe iiint » & ideo h 
Wiib ^^ ^^^^ rrianguium ADE eandem 
hprop] rationem faabent ; fed c triangulum 
)• lib.\ BED ad criangulum DEA eand^tn 
cprofj rationem habet^ quambafis BD aci 
*"*'*'• bafim DA (eo quod perpendicula- 
ris i a punao E fuper reftam AB , 
%U^*t communis altitudo eft triangulorum 
' cVr«H DEB 3 DH A ) • Ergo d triangulum 
MMnku DCE ad triangulum DA£ eft. vc 

BD 
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BD ad DA • • Rurfus cum triangu- 
iitm CDE ad triangulum EDA fit 3 fftoff 
vt baiis C£ ad baAm EA» quia funt ^A. }. 
ciuHem altitudinis . Ergo,/vt B 
D ad D A, ita cft CE ad E A . Quod . 
crat primd oftendendum . 

Secundo iit BD ad DA , vt CE 
ad EA . Dico D£ parallelam eiTe , 
bafi BC . Si hoc verum non eft , «/^7^- 
iitgEHparallelabafi BC ; ErgOj Vi6. i. ' 
A vt CE ad EA ita erit BH ad H A : h expi 
erat autem , vt CE ad E A , ita BD >»*.f*'- 
ad DA ; Ergo , f vt BH ad H A , ^'>;j;/ 
ita eft BD acf D A • Et componcndo y. /Xj 
/ tvit B A ad A D » vt BA ad AH, iFrop. 
Qii,are AD & AH aequales erunt , J^ ^»M ^ 
pars ;, & totixm 9 gupd eft abfur- , ^j%*^ 
dum. NonergoEH^fcdipfa ED ofrjp, 
parallela eft bafi BC • Quod erat 4« Uy^ | 
probandiim • 

PROPOSITIO III. Keii4 k^ea , ^^^f-; 
fica»i Ufariam Mgulnm verticis 
tfianguli %Jtuhit kajim in tadem rsm 
titnt isfirum , ifs vt bimohgapnt 
€imnrminalin » Bi^fi hftfii fegmen* 
ta difeHafint in eadem ratione la^ 
ternm ^ irtt /eiins hifariam angulus 
vtrticis . Tabula IV* Fig« j. 

In triangulo ABC refta AD effi- 
ciat anguios D AB 9 DAC sequales 
inter fe * Dico BD ad DC eilc , vt 
B A ad AC?. Produfta CA , vt fiat a fr^p^ 
c E A «qualis BA 3 & iungatur EB • h '»''•« 

G 4 Quo- 
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hfHf. Quoniam t anguli E & ABE , op 
p.itb.x, pofiti lateribus seqiulibus BA , E/i 
c pr9P. ^""^ ^^^^^ ^^ jequales ; Ergo c exter- 
,j. '^ nus angulusCAB duplus,eft anguli 
ABE ; fed angnliis CAB 'dnplus eft 
etiam anguli DaB ; Ergo duo an. 
guii DAB &:EBA ( aiterni ) aqua., 
A prop. l^s Tunt ; & ideo d AD parallela eli 
ri.l/6.1 EB , bafi trianguh CEB . Quare i 
L^? BD ad DC eft , vt EA feu/ei aqua- 
ff»r»f.} ^^5 BA 9 ad AC . Vt erat proban 
//^. }• dum . 

Secundo fit BD ad DC j vt BA 
ad AC . Dico redam DA fecaro 
= brfariam angulum BAC • Si hoc ve- 
rum non) eft , alia refta HA fecet 
^prlmd angulumEACbifariam . Iam»^Yt 
far.M. BA ad .AC , ita erit BH ad HC: 
• erat autem ;, vt BA ad AC , ita BD 
j^ adDC-Ergoi^vtBHadHCita 

f . /i6 3. c^ BDad DC; & componendo $ B 
i prof. C adHC erit , vt BC ad CD ; ideo- 
^4M 3 quc / CH & CD xquales funt, pars 
)i?!T* & totum , qubd eft aofwf dum , Non 
ergo aliqua aiia redla pr^cer D A fe- 
cat bifariam angulum C AB • Quod 
erat oftendendum . 

^VCL, PROPOSITIO IV. TriMnguUfum 
^•^^♦i inttr ff A^uUnguUrtm fr^fprticnd^ 
Uf^Jknt Utera » qu4 eirtum aqustes 
Mngulcs • Ef h^mthg^ funt ^ qn^ «- 
qualihus angulis fubsenduntssr. r#* 
€entur aniem htsiufmtdi trioMuU S/* 

milia inter fc , lab. I Vt Kg. 34. 

In 
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- In.triangulis ABC, DEF fint 
duo anguli A & D aequales inter fe; 

Jiariterqueduo angiili B &E a.qua- 
es; vnde' a tertij anguli C &'FaE- ^ixpt. 
quarfes erunt , cum fint comple- lUi^*^ 
menta ad duos reilos in vtroquc-^ 
triangulo . Dico efle AB ad BC> vt 
DEadEF&BC ad CA,vtEF ad 
FD ^ atque CA ad AB , vt FD ad 
DE C hoc enim modo horaologa-j 
latera > ideft anrecedentia propor- 
tionalitatis, fubtendunt langulos ae- 

Iuales ) . Secentur ^ GB aequalis bprofr. 
)E & NC a^qualis DF ,• & ducan- iM*t* 
tur « GH quidtm paralleJa AC y c.CoroL 
atqueNKfaralJelaAB. Qupni.am W-,i'f 
eidem angulo A aequaJis eil D ex * ' * 
hypothefi ^ & BGH pjropter paral- 
lelas GH, AC^rf xqualis eft^ eidem dprop." 
A » Ergo anguli B6H & D a:qua- 15 •^»^'^ 
les ftmt » & erant seq^uales anguli B 
&E ^atquefubiacentialatera GB , .. * 
DE aequaiia erant • Ergo f BH ae- efr^** 
qualis eft EF • Eodem modo in tri- %Ui(f*r 
anguloNKC eritKC «quaJis EF. 
Poftea quia GH paraileJa cft AC • 
Erfo/AB ad BG erit, vt CB ad fjw^. 
BH : & permutando^ AB ad BC «w>** 
crit, vt GB ad BH ; fuocqiic GB, f/{?^^ 
BH aequales ipfis DE » EF . Ergo y 
h vt AB ad BC , ita eft DEad EF .. ^^{^^^ 
Rurfus ipropter paralJelas AB^NK i W.» 
erit ^&C ad CK , vt AC ad CN^ &. huims. 
pexmutando / BC ad CA erit, vt '^T/, 
KCad CNrfcu, m vtEFad FD '^Jnf. 

G 5- (cum }.f;;' - 
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( cum h« aquales fint illis ; \ chmaz 
AB ad BC Yit , vt DE ad ISF /& 
BCad CAfit^vtEFadFD, Er- 
nffaf. go , II ex compofitione ordinata-^ , 
'9 hb.i Int ' AB ad KC , vt D£ ad T>F . 
Quod erat probandumy^ 

BVCU PROPOSITIO V. Si im triMnz^ 
5. rui la iaitrs frof^tioHnlU ht^butnnt , 
tfniti AqumnguU $itt$r ft . Tabula 
V.Fig. 35. 

In triangulis ABC , DEF fit AB 
a^BC, vt DE ad EF & BC ad CA 
fit , vt EF ad FD > atque C A ad A 
B fit 1 vt FD ad DE • Dicofcriangu. , 
• prop. ia effe aequiangula • Fiat <» anguius 
24Mb.% HBC aequalis angulo E>& anguius 
HCB fiat aequalis angulo F : Effl- 
bexpr» cietur ft ergo tertius angulus H «- 
ttlib^i qualis angulo D • Quare in trfan- 
gulis aequiangulis BCH> EFD erit 
€proM ^ HB ad BC> vt DE adEF; fed AB 
5t!l • 3d BC erat , vt DE ad EF . rf Ergo 
/ir/'/ HB & AB ad BC eandem rationem 
tprof. habent ; ideoque e HB & AB aequa- 
4«/i>.j lesinterfe funt, Eadem ratione H 
C aqualis erit AC ; & eft BC bafis 
^pwp.^ communis . Brgo/anguli A & H 
*'^» '• acquales inter fe erunt ; erat auteuL-» 
anguIusD aeqnalis angulb H . Ergo 
duo anguli A & D a^quales inter fe 
fimt . Eadem ratione anguli ABC 
& E aequales inter fe ;erunt • Qiiare 
triangula ABC > DEF aequianguia 
' limt . Qupd erat oftendendum - 

PRO- 
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PROPOSITIO Vr. Si in9 tfian^ «^CL. 
guU mnum nngnlum vnt angnl^ 
aquaffm habuerint f &eircaaquales 
angul^s latirs fiterint pofertienaliMi 
trUn^U erunt fimiiia • Tabuia^ 

IV. rig* 3^* 

In triangulis ABC , DEF fint 
aneiiH A & D aequales , & , vt «A 
ad AC ^ ita fit DE ad DF. Dico 
triangulaefle (imilia. Sccetur aA n^op^ 
G prqualis DE. & AH fiat aequalis 3*'iM 
DF , &coniungatur GH ; cumque 
anguli A s D aequales fint > erunt h b fro». 
duS trianguia AGH^ DEF aequa. 4.^»^.i 
lia j sEquianguIa , & 2:quilatera in- 
ter fe ; Eft vero BA ad AC > vt ED 
ad DF>feurvtGAadAH.(propter ciw^r.j 
aquaIitatem).Ergo i permutando B ^'J; J- 
AadAG erit^vt CA ad AH idco- ,,1^1^ 
q; GH parallela erit ipfi BC:Vnde f e frop. 
angulus JB cqualis erit aneuIo;AGH ».Aw#.i 
fed eidem angulo AGH «qualis * '^JJI;^ 
crat angulus E • Ergo anguliB & E 
»quales inter fe erunt : Erant autem 
prius anguli A & D aequales . Ergo 
JtrianguIaABC> DEF inter f^ g';^'; 
sBquianguIa,.&itfimiIiafunt. Qaod hfropA 
eratoftendendum» Mm. 

PROPOSITIO VIL SiindtiifbueErcL^ 
frianpdis iue htera dueius lattrihut S** ^'- 
frofei tional iafuerint 9 ita vt kemem 
hga> jUt parailela ; & angfdi ah eis 
eempr4l)en/i fint eiufiem ffeciei l 
irunt triaagula JmiUa ^ & hafes fa- 
G 6 taU 
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ralleU % vel in dire8t§m fofiu» 'Ai^t 
fitritk Uiffra^ thbus latefibus fitrd" 
ieU fturmt finguU fi^uUs , erunt 
trUngHUfitntUit. Tab.IV.Fig.^y, 
In duobus triangulis ABC cc DE 
F iit pnrno B A ad AC , YtED ad 
DF , fintque B A & DE aBquidiiJan- 
tes > pariterque aquidiftent AC, D 
F ; & duo anculi A & EDF fint am- 
ho.acutij vel ambo obtufi « Dico 
triangula ABC & DEF finuliaeffej 
' ^ &,Bafes BC,.EFparalIeIas eff^, 
aut in direcihim pofitas • Qupniam 
; . duae itSix A P j D E fe mutuo fe- 
cant in G ; & duae reftae AC , DF 
tipm. ^""^ parallclaB ergo 4 angulus A eil 
tlMii> aequalis angulo AGF & ob paral- 
: . lelas AB 3 DE erit angulus EDF 
aequalis eidem angulo AGF & ideo 
anguli A > & EDF aequales ertint 
inter fe ( cura fint eiufdem fpeciei ) 
' & cir<;a nos angulos acquales iatera 
. funt proportionaiia, ergo fc trian-» 

VhTJsI g"Ia ABC , DERfunt aquianguia ; 
& er|int homologa iatera AB , DE 
parallela» igitiir c bafes BC 9 EF 
cfy«f. parallelae quoque funt , vei in dire- 
»5.'i^a*iJJumpofitae. . 

Secundo fint AB , DE a?^quidi- 

. ftantes , paiiterque AC , DF 'a?qui- 

. * diftenia nec non 5C & EF fint pa- 

rallela&,. 'Dico riirfiis triangula AB 

C i DEF efle Ijniilia*. nairi oftende- 

tiif vtprius quod bini quique angu-» 

Xi B & DEF a parallelis connrehen- 

- . fi 
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.fi sequales funt irtterfe, &: erantan- 
guli A , & EDF «quales . <tgo tri- 
angula ABC , DEF fimilia erunr, 
quod erat &c. 

PKOPOSITIO VIIT. Si in du$hus evcjl 
$r:s»gulfs dH9 Uttra dupbus Uttrir 7. yx. 

ku$ propotthisaliafuefiHt , f^ dut mS" . 
guli 9 bpmologis lateribur $pp§fiti 9 le* 
tlualetiut^rfi-yAtqueduoafjguiiiri" 
liquis homoiogis oppcfitt y flnt siufdir» 
fpecisi : etnnt trianguUfimUia inter 
fe . Tab. IV. Vi^ 5«. 
In triangulis ABC & DEF fit A 
B ad AC in eadem ratione , quam-» 
ED ad DF; & fint anguii B&E 
aquales^ qui nimirum opponuntur 
homoiogis AC^ DF , atqueduoan* 
guli C & F , oppofiti reliquis ho- 
mologis fint eiiifdem fpeciei j ideft 
anibo fint acuti , aut ambo obtufi : 
Dico triangula ABC & DEF fimi- 
lia efie . Fiat « angulus C AH apqua- 
lis angulo D ,• feccturque> AH a?- afwt# 
quaiis AB, lunganturque rc<2ac C f^-''V 
H & BH • Quoniara $ a^quales BA 3/^^^ 
& H A habent eandem rationem ad cproj» | 
eandem AC jeflqueED adDF>vt 'i^« 3* 
BA ad AC : Ergo AH ad i AC eft , 
vt ED ad DF; & funt anguli CA dpf»f.7 
H & D aequales ; Igitur t triangula Ub' a. 
ACH & EDF funtaquiangula >& tprofjf 
ideo anguli AHC & E aequales hnini . 
funt ; pariterque anguli A C H 
8c F fuat inter fe aquales ; Erant 

aii- 
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autem a ngtili A C B & F,eiufdem 
fpeciei:* Ergo quando angulus A 
CB eft acutus y erit quoque an- 
gulus ACH acutus ^ & quando il- 
leeftobtufus^ hic quoque obtufiis 
crit, & pTopterea duo artguli ACB^ 
& ACH ;i nmul fumpti^ mt mino^ 
res erunc y aut maiores duobus re- 
ftis; & ideo/duse reft^ BC & CH 
in diredum non erunt % & pxoinde 
A^ efflcietur trianguIumBCH ' Cuni- 
iiMA queduo angufi ABC & AHC ae. 
quales fint inter fe y chm fint asqua- 
les eidem angulo E ; g pariterque^ 
duo anguli ABH ; & AHB fint 2- 
quales \c\im latera AB & AH ae- 
f W* qualia tz&z fint ) » Ergo compofi* 
• •^^•* tt, vel differentiales anguli HBC 
& BHC aequales inter fe erunt ; & 

f^ropterea h reftae BC & HC aqua- 
es erunt : fed fafta fiierunt latera.^ 
* pnf, AB & AH aequalia > & AC eft com- 
ao.fc4,t mune» IgiturtangulusBACaEqua- 

lis eft angulo HAC ; /ed eidem-> . 

ijf^f.f anguloHAC asqualis erat angulus 

/1A.1. D - Ergo anguU BAC &D xqua- 

Its fimtintcr fe* Er pofiti fiierunt 

anguii ABC & £ dequales • Igitur t 

triangttla ABC & DEF fimiiia^ 

i^npf^ funt» Qupd erat ofteadendum •. 

PROPOSITIO IX. Fifpindicur^. 

Myi '' ^fl^^f» fiHBa > diuidU if/Um in^ 
du9 trinngHU fimlii^ ffi , & hfir 
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fi %& elt m$dU pfop0rfiomal$s intif 
kftjis fiimenta i & offiat vtrnnqfK^ 
fegmentum teftsumfroperticnMie to* 
tius h^^fit » & isttfh diifo fegmtnte 
eontetminabt « Tabia IV. Fignra 

In tiiangulo ABC fit angulus B 
AC redlus > &: ab A cadat perpen- 
dicularis AD ad bafim , fecans eam 
in D . Dico trianeula B AD, ACD 
& BC A fimiiia effe inter fe > & AD 
niediam proportionalem inter fcg- 
nienta BD & DC , atque CB ad 
BA e/Te > vt AB ad BD » pariterque 
tres BC , CA » DC cffe proportio* 
naies, Quoniam in triangulis BAC» 
BDA anguhis B eft communis> & 
anguli redii BAC 3 BDA sequales 
funt. Ergo M tertius angulus Cae- sLixprm 
qualis eft angulo BAD ; ideoque ^ i^JibA 
triangulaBAC , BDAiimilia Aint > ^rj^ 
& citca communcm angulum B Ja* 
, tera CB ad BA erunt in eadem ra- 
' tione » ^uam AB habec ^dBD • Si- 
miiiter in triangulis CAB^ CDA 
angulus C eft communis 9 & duo re- 
fti C AB > C D A funt «miales . Er- 
S:o c triangula C AB ^ CDAiimiiia eexpts 
Tunt inter fe > & BC ad C A eft > V( iJ^mfHi 
AC ad CD • Tandem in triangolis 
SAD j ACD duo anguli BAD » Sc 
C aequales oftenfi funt > & duo as* 
guli refti BDA, ADC aqualcs • 
funr * £rgo d uiaDguUBAD > AC ^J^; 

D fi- 
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D fimiliaquoque inter fc funt,-& 
latera circare(^tos angulos stmiales 
proportionalia funt ; Ergo BD ad 
DA eft y vt AD adCD • Sic enim 
homologa fubtendunt aagulos x- 
quales : & AD media eft trium con- 
tinue propojtionalium &D, DA 
DC. Qaare patet ptopofitum . * 

IVCU PROPOSITIO X. maiui dntU 
^'•«J* . fi£bsUneU^t§ftiam\v€lmiiU{m^ 

fraptnhi^Mlim inmmrt > Tabula_i 

IV. Fig. 40. 

Sint datae duae vedx AB & C,. ijs 

primp reperiri debet tertta. propor- 

tionalis ... Sufjx^r maiori AB de- 

Icribatur fcmicirculus ADB , & 

a pr^p' in eo^ A accoinodetur BD «quaiis C 

'biroT min^n &a pimftoD cadatjper- 

at /X» pendicuIari&DE , fec^nsAB in E . 

^ Dico BE effe tertiam proportiona» 

lem qu-efitam.. Coniunfta refta A 

c pf^p* D , r erit angulus ADB- in femicir- 

20Mb.z calo redus ,. & ab angulo refto du- 

Citttr perppndicUiaris DE adbafim 

dprof. trianguli reftanguli ADB, Ergo i 

9Mh, vt AB ad BD , ita eft DB ,Xeu C ad 

BE; ideoque B£ eft tcrtia propor- 

tionalis quiisfita *. 

; Secundo inter AB-, & ,C leperi- 
/»1^1*^ ri rfebetmedia Proportionalis . Ex 
fpropl diametro AB»# recetur BE aequalis 
io.^i*.i C, &iEeleuetur perpendicularis E 
f ''Zr ^ ' compleaturque^ triangulum rc* 

^ /j-;.//. " . us . 
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tts , tres AB, BD & BE > fev C , 
continuae proportionajes • Qua^t^ 
BD eft media quaffita . Vt exat ; fa- - ' 
ciendum • . • ^ ' 

PROPOSITIO XI. TrHus Ms EVCt. 

Itm in»$nire* TabuJa IV. Fig.^Jf» 
Datis tribus reftis AB , BC & A 
D , debet reperiri quarta , ad quam 
AD eandemrationem)iabeat,quam 
AB habct aii BC • Cpntinuentur jn 
direftum AB, BC.& DA efflciat 
quemlibet angulum cnm C A » & 
iungatur reda^^D , atque ii CE fiac ^ ^ 
paralJeia ipii BD j & fecet reftam fro^.t^ 
AD > extenfam in E , Dico DE cfle »»w ^ 
GuaBitam .. Quoniam in triangulo C 
AE dufla eft BD parallela bafi C 
E -^Ergo» b vt.AB ad BC » ita eft hfrc^ 
A(D ad X)£ • & hpc erat faciendum • .if^f^ff 

PROPOSITIO XII. DatAm n^ ^ycu 
ffsm Unemfetari. f^undum rati^- lo, VI# 
netdi^tas : Tabuia IV, Fig. 42. 
Data refta iinea GE fecari debet ' 
fecundwni proportiones A6 ad BC 
&BCadCD. Conftituantur in^ 
diredum reftae linea; AB , BC i CD 
■s ponaturqueipfa AD parailelare- ^, . 
ax GB j & a punftis A , D ad ter- ^^.^/o 
mfaos G & E coniungantur reftae 
lineag AG & DE • Quas primo fint 
parallei» jinter fe ; & ducantur k re- . . 
ax BF , CH parallete ipfis AG , r^''*/; 

vel lil^ mm 
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vclDE, fecantes GE in F & H. 
c #Kfr. Patet € xt&zm GE fef^am efle a pa* 
a.Ainw ralielis in Gt Fi H^ E in eifdcinuj 
proponionibus^ ficuti ADfecatur. 
Secundo AG & DE concurrant 
in K , ducanturque a punftis B > C 
ad K rettae lineaE BK| CK, kcsLntcs 
^ GE in F & H . Et quia GF paral- 

^^hutl: lelaeftbafiAB. Ergorftriancula-3 
^*^" AKB, &GKF fimilia funt, ideo- 
flue vt BK ad FKita eft AB ad GF. 
Eadein ratipne^ vt eadem BK ad 
candem FK , ita eft BC ad FH ; & 
ita etiam oftendetur CD ad HE . 
t #w# 'Quare # permutando, vt AB ad BC» 
uM.| ita erit GF ad FH & vt BC ad C 
I) , ita erit FH ad HE * Quare pa- 
tetpropofitum. . 

BVCL. VROVOSITIO \m.SidH9trisn- 

tuifimt vnum angulum vni anptU 
^quuUm 9 huhihunt rutitnBm ttm» 
f^fitum BX ratiombus luterum > qua 
it&os unguhs somfttbtndunt • Tab* 

IV.Fig.45- 

Sint duo (riangula % vel parallelo. 

gramma ABC & DEF quorum an« 

S[li B & E aequales fint inter fe-^. 
ico figuram ABC ad figuram DE 
F ( comparando femper eas , gu2 
eiufdem fpeciei funt> fcilicet trian* 
^ula inter fe , aut parallelogramma 
inter fe^ habere proportionenu» 
compofitam ex ratione lateris EC 

ad 
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ad EF > & ex ratione laeeris AB ad 
lacQs pE » Fiat a EF ad K « vt AB a ppfg 
ad DE 9 & in l»ccrt ttemtQJDESc^^Mjhm. 
cetur ^ EJN^ sequalis lateri eleuato b prof^i 
AB aiterius figur» , & compleatur 'i^t u 
trian^uium^ vel paralleio^rammum 
H£I<^« Quoniam fi concipiantur a 
verticibus A & H cadere duas pex- 
pendicujares AI » HO fiiper bafes 
BCj EF, efficient duo triangula re- 
ilangula aiquilatcra interre » cum-» 
anguIiB, E fint aequales, & latera ^f^* 
AB^ HE fubtendentia angulos re- ^^***^ 
£ios aquales ^ fint quoque acqualiai 
quare triangulorum , vei oarailelo- 

Srammorum ABC& HEF altitu- 
ines AI > HO sequales erunt • Er-^ 
fo 4 figura ABC adeiuraemfpeciei a^*ffc 
guram HEF eandem rationem 6a« i./^i*ija 
bet^ quam bafis BC ad bafim EF» 
Rurfus # figura FHE ad eiufdearL^ ej»9»M 

geciei figuram FDE eft vt HE ad ^wt 
E 3 cum perpendiculans ab F ad 
HE dudia communis altitudo fitfi* 
c;urarum ; eft verp HE . feu/ei «- fpm.t 
qualis AB Sid DE , vt EF ad K . Er- /»^. u 
go^figura HEFad figuram DEF ^P^-f 
eft , vt EF ad K . Quare b cx com- HrJ;. 
pofitione ordinata , vt prima figura i^Hib,]; 
ABC ad tertiam eiufdem fpeciei D 
EF > ita eft prima re&a BC ad ter- 
tiam K • Sed BC ad K habet pro-- 
portioneai compofitam ex ration^ 
j5C ad EF , & ex ratione ipfius EF 
ad K; eftque EFad K^ vt AB ad 

DE, 
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DE. ErgoJproportiofigurx ABC 

i pfpf, ad cmfdetn fpeciei figuram DEF ex 

i9Jii.| ij fHem proportionibus laterum BC 

ad EF j atoue AB ad DE componi- 

tur • Qijpd erat oftendendum . 

IVCU PROPOSITIO XIV. Sidf^triam. 

VU n^num Mgulum vn$ 4ngu\$ ^unl $mi 

Mfqui tifca ttHot snguUs hAbuefint 
Utera fmfreei pfop0rti$ntkliu > irunt 
MquniU interft . Et pfuerint aquif 
ita^ h^hebnnt Inter^ ctrea diBos an^ 
gui^s reeipfoci pftpmhnalim Tab, 
V. Fig, I. 

Sint primo duo trian^ula vcl dua 

parallelogramma ABu .& DBFj 

quor um anguli ad B^ aq uales fiat in, 

ter fe^pofitis in diredium ABD & vt 

latus AB ad BD , k^ Gt FB ad CBi 

*^'/'» (fic enim^ figurx ABC &DBF 

»i»w. ^^^^^ reciprocae, ciim ABC conti- 

ncatur a prima AB & quarta CB , 

atque DBF contineatur a fecunda^ 

DB 9 & tertia BF quatuor reftarum 

proportionalfiim ) . Dico triangiila 

ABC & DBF inter fe . vel paral^ 

Iclogramma aequalia efle • Com- 

pleatur triangulum , & paralleio- 

hthh S^^^^^^CBD. kiuu h triangu- 

^ • • lum CAB ad xque altiim triangiN 

lum CBD eft vt bafis AB ad bafim 

BD . pariterque trianguj^m DFB 

ad triangulum DBC fe habet vt ba- 

fis FB ad bafim BC i & pofita fiiic 

AB 
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AB ad BD , ficut cft FB ad BC . er- 
jo t duo tiianguia CAB & DBF c \ji^^ 
sandem proportionem habent ad 3. 
dem tiiangulum CBD ; & idco tri- . ' ., 
mguIaCBA &DBF aoualia {\xt\t \^'^'^' 
;nter/e . Et eorum # dupla paralle- 
o^ramma BE & BG «qualia <:ix<^^i * "'•^ 
nterfe erunt • 

Secundo iint triangula ABC > F 
SD interfe vel parallelogramma^ 
Erqualia circa angulos aquales Dico 
\B ad BD effe vt FB ad BC . Si 
loc verum non cft fiat HB ad BD 
Tt FB 2A BC.&compJeanturfigura 
JHC & BI» tnti exptima part<-> 
Luius ^ trianguium CHB a^q[ualc^ 
riangulo DBF , feu ei aequali CBA* 
otUOT parti quod eft impoffibilc-^ * 
Zrgo nulla alia preter AB ad BD fe 
labet vt FB ad BC • Quare &c. 

CorollArium 1- Patet , fi quatuor gycL. 
•e(ft2E Jine« proportionaies fucrint > ^^. y{^ 
;ffe paralieiogTammum re<^angu- 
iini> fub extremis contentumjae- 
luaie ei j quod fub mcdijs contin^- -j 

:ur • £t fi duo paralleiogramma re* 
Slangula aequalia fuerint^ erit vnum 
:ontentum ab extremis y altemm^ 
ireio a medijs quatuor re^larum pro- 
portionalium. Nam duo parallciti- 
gramma redanguia , quorum vnum 
continetur a orima^ & quarta ; alte- 
rum vero a (ecunda, & tercia quja-- 
tuor re^arum proportionaliutn » ha- 

• benc 
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bent circa angulos re^os xauales 

latcra reciproce proportionalia-j . 

imp* E^&^/^""^ aequalia inter fc . Etfi 

i^TL, fiierint «qualia » habebunt g latera 

g pf^^ circa reftos anculos reciproce pro- 

ti^ki!$ portionalias ideoque vnum conti-. 

netur a prima > & quarta ^ alterum 

vero a fecunda ^ & tertia quatuor 

redtarum proportioaalium • 

SVCL. 0#U«riWII* Et > ii tres re Aas li- 
*TfVlt nex proportionales fuerint^ re^^an- 
guJum » fub extremis contentunL^ j 
aequale erit quadrato j a media de- 
lcripto • Et ii quadratum sequaic^ 
fiierit redanguio > erit iatus quadra« 
ti medium proportionaie inter dud 
latera re^^angulum continentiau^ . 
Nam tres re^ae proportionaies pof 
funtefBci quatuor proportionales, 
bis poiita media proportionali ^ 
xdeoque ( vt in praecedenti 'CoroIIa- 
rio aiOtxm eft ) rediangulum > fub 
extremis contentum > x^uale erit eij 
quod fub duabus medijs asquaiibus 
iifHB. continetUr , ideft b quadrato mediae 
^Ljbm proportionaiis « Similiter exiftente 
quadrato aequale redlangulo > conti* 
Dcbitur quadratum a duabus medijs 
aeqttalibus > ideft ab vna media tri- 
um proportionalium • 

IVCl. PROPOSITIO XV. ^imaia ifhm- 

fum hfmthifrtfm • Tabuia V. Fi« 
gura ft* Siae 
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Sintduo triangula ABC & DEF 
inter fe fimilu > quorutn anguli B SC 
E iint squales j & latera homologa 
AB& DE, velBC &EF. Dico 
triangulum ABC ad triangulum D 
EFj cffc in dupiicata proportionc^ 
cuiuilibet lateris fiC ad eius homo- 
iogum EF • Fiat 4i EF ad G 9 vt A , p^^ 
B ad DE . Qiipmam propter fimi- iiTIK 
litudinem triangulorum ABC & D 

EFeft^ABadX>E.vtBCadEF; bmp.4 

fed vt AB ad DE , ita fafta eft EF <Cf ! 

ad G . Igitur , €. vt BC ad EF , ita ^^^ - 

cft EF acfG . Quare 4 BC ad G du^ \^{] 

plicatam propoitionem habet tm% \ ^ ft^f* 

quam habetBC adiEF, feu AB ad '^*'*^ « 

DE . Eft vero # proportio triangu. e fvofm 

li ABC ad ei se^uiangulum DEF, vt *3* i^«« 
BC ad G ( vt pote compofita ex ra- 

tionifaus iaterum BC ad EF & EF - 
ad G , feuAB ad DE) . Igitur/ 1?'^^ 

trianeulum A B C ad ei fimile ,ta« ' ^' 
janguium DEF duplicatam propor- 
tionem haber rationis cuiuflibet la- 
teris homoiogi BC ad homologum 
£F • Qnod erat oftendendum • 

PROPOSITIO XVI. Sufir dats ^y^j^ 
fi^a hnea itftfibeve V^lfgonum dsfp ||, ^^ 
felygon^ ^eqmangulum , ^ habemg 
€if.m angulos aquaUs Ureru frpferm^ 
tionaitm Uteftbms illms , itm vt datm 
fe&akomtohga (int dste Utori tflfgt 
«f • Vecentur huiufmedi folfgon» Sf« 
tnil$0 tntirfe ^ fjt ft^t^r dmtst rt^nt 
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'- tomohg4i fimHittr diffmft^ • Tab! 
'^' V. Fig. 5^ • 

Sit data quaelibet figura polygonia 
CDG 1 debet fupcr data redU AB 
dcfcribi figura , cuius angnli finguli 
sequales fint fingulis angulis figurae 
datae, & circa angulos «quales iate- 
ra fint proportionalia , ita vt Al 
homologa fit dato lateri DC . Ab 
anguIoG adfingulos oppofitos an- 

fulos figur» ducantur reftae CE & 
;F , diuidentes figuram in triangu- 
laCDE,CEF&.CFG;poftea fiat 
4 angulus BAH aqualis DCE & H 
•j[2?\ AK sequalisfiat angulo ECF , atquc 
^*^ • angulus KAM fiat aequalis angulo F 
C(j & fic vlterius > fi plures extite- 
* rintj^ eritque totus angulus BAM 
K HUAM «qualis angulo DCG . Deinde i I 
VJw, vt DC ai CE itafiat B A ad AH , a 
vt EC ad CF , ita fiat H A ad AKj 
atque vt FC ad CG > ita fiat KA ad 
AM> & fic vlterius^ fi opus eft . Pa- 
c *rd*- tet € ex compofitione ordinata , eifc 
t^./rf.| BA ad AM . vt DC ad CG . Con- 
iungantur tandem re<^^2B BH, HK 
&KM. Dico figuram ABM eff^. 
.; ", quaefitam» Quoniam circa aaguios 
. «quale^ D.CE & 8 AH 'iatera DC 
ad CH &^BA ad AH in eade funt ra- 
Afff. A^^' ergoiitriangulaDCE&BA 
6.hmHs H fimilia Tunt,- pariterque triangula 
ECF j & H AK fimilia enmt , & fic 
etiam trjangula FCG , KAM erunt 
.^y^^^ firailia. C^arc # ang^i.CED , A 
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HB xm%ks funr , & vt DE ad EC > 

iea eft BM ad HA ; pariterque an- 

fuJi D , & B aequaJes funt ♦ ^ vt C 
> ad DE , ita elt AB ad BH . Rur- 
iiis/propter fimilitudinem trianm- fpr9M 
lorum ECF, & HAK anguli CETb bmfu • 
AHK ajguales funt, & vt CE ad E 
F» ita eft AH ad HK ,- ^rat autem 

frius , vt DE ad EC , ita BH ad 
lA. Ergo ^ ex compofitione or* ^pf^' 
dinata , vt DE ad EF , ita crit BH »^*M 
ad HK 5 & funt anguli DEC, BH 
A «quales, pariterque anguli CEF, 
AHK squaies fiint oftenff • Ergo 
^otu$ ingulus DEF a?qiiali& eft toti 
mgaloBHKt Eadem 4 ratione an- i^p^^ 
yuais G asqualis erit angulo M , & AMtds 
PG ad GC erit, vt KM ad MA, & 
rrit angulus AKM seq^alis an^ulo 
::FG, & AK ad KM erit, vtXF 
d FG ; at ^ propter fimilitudlnenv i pr&p^ 
riangulorum cirCa angulos «qiwies **m^»- 
tFC , HKA, latera EFad FC & 
iKad KA funt proportioaalia->. 
Wgo i ex compoftti<me ordinata H 1 ^; 
: ad KM erft vt EF ad FG ; funtque »^i»M 
3ti anguli HKM & EFG xqu^les^ ' 
iter fe ( nempe ex ajquaiibuVcftm^ • * 
^oiiti ) & fic de casceris , & |>hire$: , 
iXtitetinfc • Quaye omnes ahj^aii fi- 
[ur^ ABM a,qiiales funt omnibu$ 
;ngulis figurx CDG fingull fingu-^ 
is $ & circa angulos aequales iatera 
unt proportion^Iia » quorum homo- 
oga func dat« re£);a: Uneae AB & C > 

H D. 
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D • Qaapropter taftum eft ^ quod 
fuerat propofitum. Vocentur auten 
huiufmodi: polygona ABM & CE 
G fimilia inter fe , fif fuper homoio^ 
ga latera AB & CD fimiliter def 
cripta. 

^^Vi ' ^^*'^^** FaciJe deducirtir , qiio 
ai. r/. guag eidem redilineo funt fimiliaja 
• . inter fe fimilia funt . 

Nam , fi.eidem r<?.(ftilipeo CDEf 

*"/i?^i fiant j» vel fupponantyr fimilia duc 

itf.^i*.] reailinea^^ABM&Ryiclea eideja 

aequiangiila i & in eadeni iateru&u 

' ratione ; erunt quoque duo reitili- 

, nea ABM&Raequiangulainterfc, 

n^prfp» &» babentia circa angulos aequak 

7./i^3. latera ptoposrtionalia * EtproptercJ 

fimilia eruot inter fe • 

^ycu PROPOSITIO XVII. SimUUPh 

Tfi^yik \jfg§nfi in dupiicats fMkmf$§ni Is- 

, \tkrMm .; k»ml9g9tHfn . Tabuia V« 

JFig.4- 

.'\ : f ; Sinjt.pojygona fimilia R & S^quo* 

t ' ^ ^ • ' • rum hamologa latera fint AB » r G 9 

a f w. vel BC , GH , &c. Et quia , * vt A 

*^' ^*- Bad BC , ita eft FG ad GH% Er- 

. - go. * perniutando > vt AB ad FG 1 

ia?/i^;} iti efl BC ad GH • Eadcm ratiow 

CD-ad eius homoiogum HK erit, 

vt BC ad GH ; & fic reli^ua iate- 

ra homologa proportionaiia erunt * 

c frip. Vnde € eorum dupiicatae proportiO' 

*9^i»fl neseasdcmerunt* Dico figuram S 

ad 
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ad liguram S habere rarionem dupU- 
catam lateris AB ad eius homo- 
logum FG ' Ab angulis sequa- 
Jibus BAE &GFM ad angulos «- 
quales oppofitos coniungantuf reftse * 

lincx ACy AD, FH, FK, diuiden- 
tts figuras R & S in aecju^e multa-^ 
triangula , eo <juod d figurae fimiles j .^ 
a<iue mulxa latera habent . Er quo* |/, ^j! 
niam circa angulos aequales B & G 

latera AB ad BC & FQ ad GH in 

cadem funt i atione • 4. Ergo trian- ^ 

eula ABC & FGH fimilia funt 5 l^J;l 
ideoque aaguli BCA , OHF «qua- 
lesfunt, &Aqad C^cft^vt fH 
ad HG ; Tandem / triani&ulum AB . 
C adei iimil? trianguluAi FGH \^;^ 
habet duplicatam ' pro^pdmonfeni:* ^* 
eius 1 quam habet latus AB ) ad eius 
homologum FG« Ead^tt! ifacloft«l> 

5[uia circa sequales^ aneulos E ^ M 
atera funt proportronaiia'j tik ^n* ,X) .' i 
angixlum AEO ad ci flrnLte FMfi in .^ -.u 
duplicata- pfdportidif e. lateris BE 
ad cios h6moIogum Iata$KM;'feu 
ditplrcata iaterisAB ad FG.Po- 
fteaquia anguli B CD ,' GHK !ae- 
qpiailft^^At, & aWatlBCA &GH 
F aequales oftenfi funt ; Ergo refidui 
anguHACli 8e:FHK aequalciiunt,- 
& erat AC ad CB , n FH ard MG 
& BC ad CD cft| vt GH ad HK . 
( propter fimilitudinem polygono- 
rum ) • -Ergo^ ex compofitibne or- g pr^* 
dihata erit AC ad CD 2 vt FH ad ^9*ii^*' 

H i HK,- 
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hpmd ^^> ^ compi^hendunt angnios 

hHifii. a^uales ACD & FHK,- Igiturfi 

tnangulum ACD fimile eft trian- 

i f f4^« gulo FHK 3 # & ad eun) habet pro- 

4i»w* poreionem dimlicatam eimy guan] 

habec latus CD ad qius homoia- 

gum HK j fcu dw^licsLtRm la^teris A 

Sad FG * Eadem ratione relicjua ^ 

triangula :» ( fi plura extitexint ) e. 

runt inter fe in duplicata ratione-^ 

j/jJJ* bteris AB ad FG : ideoque / om- 

•^ nia triangula antecedentia , fimul 

fumpta » ad omnia confequentia^ 

triangula fimul ^ ideft figura R ad S 

in eade jfztiqne erit, veluti eft vnum 

triangulum ABC ad vnum FCHj 

feu habebit eandem duplicatam pro« 
portionem cuiuflibet iateris BC ad 
cins homologum GH . Qupd erat 
ofteadendup;. '^, 

BVCL, PROPOSITIO XVIII. Si Uurs 
^h^i* hmcl0g4 quamf fig^MfUm fimii' 
; mm prcf^ihmsiisf^grimt : nhilmia 
■ fffr imer fi fr^pfrthnMm fwqmjL^ * 

trunt* £9fir$B$lm€afitml$afi$irimi 

fr$f0rtifinali4i/ efunt e$rum iMira 
" bm$l0g4 frofmionaiia qurqtK^ t 

Tabula V. Fig, 5- 

Sint duae figuras R & S fimiles in" 
ter fe pariterque ctoae figurse Xt Y fi- 
miles inter fe ; & fit primd A B ia« 
tus homologum^figur-e R ad CDj • 
latus homologum figuras S » in ea- 
dem ratione ^ quam ^F ^ latus iio« 



mologiim figur« X '^ habct ad latti$ 
hbmologum G H figur» Y . Dtto 
iiguram R ad S eandem i aeionem-f 
Jiabere^uam X adfiguram Y. Quo- 
ntam 4 hgura R ad ci fimilem S du- |,;.;/; 
plicatam proportiohemhabct cius , 

wam habet latus AB ad eius homo- 
^gum CD y paricerquc proportio 
fieurc X ad ei fimilem Y duplicata 
eft eius , quam latusE F habet ad b#xfr« 
homologum GH . Sunt h vero {mto- %$. I. j.' 
portiones duplicatae xqualium , vel 
carundem proportlonum AB ad C 
D 5 atqueEF ad GHexdem quo- 
mie , vcl «guales . Ergo t, propor^ . 

«o figur« K ad S «tadcm eft , quac lYn 
figuf ^ X ad Y . Quod erat primum. 
Sit fecundo figura R aa ei fimi- 
Jem S , vt X ad ei fimilem figuram 
Y,fintqueABfCD,EF,& GH 
latcra homologa ? Dico AB ad C 
X) effc:, vt EF ad GH . QuonianLj 
proportioncs figurarum R ad ei fi- 
milcm Sj & X ad ci fimilem Y funt 
^sdem ^ feu ;EquaIes ^ &funti<du« dft^^f 
-plicatae proportionum homoloso- *»««'• 

' rum laterum . Ergo « earum fub- « «* l^* 
duplicat», fcilicet rationes laterum *'• '*' 
AB^d CD > atque EF ad GH cae- 

. dem quoqne funt . Qujire patct pro» 

poficum • 



1. 1 



PROPOSITIO XTX. rarMth^iycti 

* H J ^.o^ 



i84 EucHdhHeftimi 

€$wfiimtA9 Utersmdtniiumb^in^^i 
tsa^ irunt inUf f$ fimihik^ ^^fifM^ 
rUtt fimiliamt$r fe% & habtant l^ 
tifs bimtUgsin dheBpmftfira^^^ 
anfiflent eirca, tommuntm diam»» 
trnm • Aique dui p4rulMi£f4mmi 
. nmfleminti 4qudia erunt inttrfit 
Tab.V. Fig.^. 7* , 
Duo paralellogramiha,/^ &£? 
coflfiituta £nr ciica communem dia- 
me^rqm D£G»circaanguiosaqua- 
Its ABC £i: ££f > atoue habeant 
latera homologa AB j£E indire- 
£ium pofita» panter<}ue iatera CB^ 
EF in direftum . Dico primum pa-* 
• ' ralielosratiima AC & EE £miliar^ 
eflcr QuQniam reAa'£G par^Iek 
ipfi DAbafi trianguli DBAyfecat 
a ex ff. <Iuo eius latera : j gitur m triaQgu- 
^.^*. . him ABP fimite cft firMnguIo EB 
G : & propterea latera homologa.^ 
ABadfiE atque.DA.adEG^ nec 
non D6 ad BG in eadem fatione^ 
erunt • $imili modo quia FG pa* 
rallela eft DC,bafi trianguli CDBt 
erunt triangula CDB, GBF fimi- 
lia inter fe » & vt prius iatera ho- 
mologa CB ad BF » atque DC ad 
GF tn eademratione.eruac eiufdem 
^.t\^* BD ad eandem BG , Ideoque b A 
'^*- ^- B ad BE , AD ad EG . DG ad GF, 
atque C]^d BF in eadem rationc^ 

\HlXl ^^^ • Qiy ^^ permatando t AB ad 

BC euc vt EB ad B? circa angulos 

< ^uales ABCi £B£ »^ paficerqcKL^ 

rfcir- 



< t* 
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i eif ca angulos aequales alternos ^ d ff%9* 
aut cxternum f& intfirnum A & £1 ■^•'•*- 
erit BA ad AD j vt BE ad EG >& 
fic reliqua omnia latera oppofita^ • 
Quapropter # parallelogramma AC « f «^ 
& Er jfimilia mter fc erunt* ^^*^*» 

Secundo fin^ paraIIeIogramma~» 
ACi £F fimilia , & habeatnt; Jat^^ 
bomologa AB> B£ in direAum^ 
pofita » & ficlatera CB & BF in^ 
di re£lum y & duicantiir diametAi D 
B & BG . Pico PBG y^Rm rdlam . ^ 
&ffe • QuQniam in duobus triangu*- 
lifi DCB, BEG paralleia funt la- 
•era DC & BE , cum AB.^E icu» 
diztdum iintpofita?^ ScfABfi^sd- £^^ i 
bela fit oppofico lateri PC m f^ ^i^Tu 
rallelQgrammo CA • Eadem ratio- 
ne paraUela funt latera CB & EGj 
funtque^ anguli DCB & BEG «- ^m^ 
|uales > propter fimilitudintm fi- 17.^* 
^urarum» Ergo. fc bafes DB ^ BG hprop. 
ptarallel* funt inter fe ^ & i fc tan^ ?• *»• 
gunt ia B . Ergo in dircdum funt * 'J,^*]; 
pofit£e • 

Tertio Dico parallelogrammau* 
connplfim^nti NB & BO agualia^ 
effe inter ife:- Qnpniam / circa an- j cor pf 

Pulos aiquales ad verticem EBC & $Alb,tx 
BA latera fiint reciproce propor^ 
tionalia : Nam vt AB ad BE > ita«^ -«* 
©ftenf? cft CB ad BF . Ergo m pa- „, p^o», 
rallelogramma NB & BO aequaiiius 14. bin 
funt« Q|aB erant; oilendenda.* 

K 4 PRO. 
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fiVCl. PROPOSITIO XX. Ad dMant^ 

gr^mmum aquah reBilint^ datf % fo 

d^to angnh . Tab. V. Fig, 8« 

Sit figura reftilinea RS ^ & qu2- 

libet re^(6^a data AB ^ anguius datus 

C • Debet ad reftam AB appiicari 

parallelogrammum. xquale redtiii- 

neo RS in angulo C ^ Diftribuatur 

rediilineum in trianguh R & S j & 

a^B« fiat 4» paraUelogrammum DEF as* 

3l«l/^.t quale triangulo R in ^ulo E ae- 

!|uali ipfi C , pariterqne fikt paral- 
elogrammitm GL squale triangu- 
lo S > cuius angulus H «cqualis iir| 




& compleatur parallelogrammum-j 

AN : fimiliter fiar, vt NM ad GH, 

ita LH ad MK I & compleatur pa- 

rallelogrammum MO . Quoniani-> 

4 •f.i4 d duo parallelogramma AN ^ & D 

Miif. P circa angulos «quales A & E lia- 

bentlatera reciprocd proportiona- 

lia ; igitur «qualia funt inter jfe-» > 

cft vero triangulum R faftum «qua- 

le parallelogrammo DP . Igitur pa- 

ralleiogrammum AN aquale cft 

«i»^*f* trianguIoR. Rurfus^quiaproptcr 

15.W.1 ^araUcIas AB> MN eft angulus ex- 

tcrnus KMN aequalis interno^& og 

poiito anguio Aj eftque angulus H 

xqualis angulo C » fiue A • Igitur 

duo aoguU H & KM N Muale^ 

tunt 
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filnt \tittr fe j funtquc circa hos an« . , - 
gulos jequales latera recimoce pra- 
portionalia . Igitur/parailelogram- $9^,1^^ 
mum GL, feu ei^quaic trfangulun\ ibiw># . 
S ?rit sequale parallelogranimo M 
O , Et propterea duo paralleio- 
gramma A N & M O , iatik paral- 
^logr atnntum K- A B O aBguale^^erft 
duobu$ triangulis R & S, mie refti- 
lin^o dato : eftque appjicatum ad 
redK^m AB tn angulo aquaii ipfi da- * 
to C • Fadlum eft ergo Probienfia • 

PROPosiTio xxr. vaHs iuo^ fl^c 

his pofygcnis t$rtiism dffcnhae^^ttoi <jr 14» * 
fimitefitvnii(jt4iqu0hrMUilu9 sia^ ^^ 

t9fum . Tab. V» rig» 9. ^ 

5int datae duae RmiTx reftflincx 
RScS\ Dcbctconflmifigura^qiiae 
arquaiif iit figurae S , at fimtlis fit S- 

fxrx R • '^Super quoiibet iatere AB 
guras R fiat # parallelogranimttm a f r»i» 
A D a:QuaIe fpatio R^in ^uolibet fmiusf 
angulo B AG ,* & producf^a AB in^ 
E iupcr BD fn ^gilfo EJSD » qoi *. b jrr.iy 
aqua/is crit mterno & oppofito B ^*»**'* 
AC % fiat ip ji^ranelogrammniki B F c ^ r. ao 
aquate fpafio S. Patet paraiielo* MJIb. 
gramma AD & BF ciTe jnter eaf- 
dem paraifeias A£ CF • Poflea.» 
inter dnas rcdas AB & BE 4 fiat dfr.io^ 
media ^roponioaa&s GH> fu^r bmus» 
qnam Mzx 9 figHra X fimiiis ipfrR^ 
itavt GH fit latus honK>logunLj %Pf9f^ 
iffiAB. Quomani R &X iwntfi* t$M^ 

H 5 gurx 
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fpr. ly. gur« fimiies . / habebit R a4X 4nr 
*"*«*<• Dlicatam rationem eius, quam habet 
latus AB ad eius homologum GH : 

f*ryf* ^^"^^ ABadBE duplicatam i;auV 
nem habet eius j quam habet AB ad 
mediam proportionalem GH . Er- 
ii pr. 7. IpJ A vt AB ad BE i ita eft figMra^ 
/i^' i. R ad figuram, X ; Ted i paralleio- 
ifzilt'* Sfa»inium A D ad paralleiograni-. 

• mum BF eft , vt bafis AB ad tafim 
j py^p 5 "^^ (^H"^ ^n^ ^n^^^* eafdem parallel- 
/i. j. ^3s ) 5^go / figura R ad figuram X 

efti vt parallelogrammum AD ad 
paralielo^rammum BF; cft ycro 

• paralielogrammum jAD a:quale fi- 
^ 1 !giirW Rj & parailelpgrammum BF 

W* aequaJc ipatio, S . m Ergo figura R 
•^'*-^- ad. figuram X eft, vt figura R ad fi. 

gura X fanili^. ipfi R. Qiipd erat 
. . . , tapi^n^utm, . ' 



m 
3 






• : /*/iM«i » c$mpr6hgHfim fiii 'ftgmen^ 
Jis ifntusi. tequati irit gi , quod fkk 
figmin^ii Mifiriui antines^ri reHMm* 

' gil^* ttfireitanguUfidtfiimentii 
M^rum ri&Ai^m fe fee^ntium^ ^ 
ajMatliafu^inniiu/dimiirtttliftri^ 

• fhiri^pir quntuor terminos ilUrum 

♦ trnnfiHu Tab.V*Fig.io,ii.i2.ij. 

* Jn circolo ABC duae rcfta» lint^ 
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^duft» AEB & DEC fc ftcent io-* 
E ( fi»€ arpb^ .feccnt circuli peri- 
pheriam in duobus punflis , vt iru^ 
prima & fecunda iigura sfiue var^ 
A£B earn fecet in duobus pun&is A 
»€^B,,aiteraverd reSa DEC tan- 
eateandeai periphcriam in vno pff* 
cto a fienis D & C exprciTo » vt iQ 
tertia ngur^ 1 fiue ambae circuluiJiL-> 
tanganta vt m ^juarta figura ^ ) Di- 
co paraUelogrammum redangulum 
eontentum fub vnius fegmentis AE * 
Sc EB j aequale efle rcttangulo ^fiib , , . 
• aiterius fegmentis DE & EC ocsn^ 
tcnto • Coninngantur re&k AC , 
DB. Quoniam duoanguJi EDB & 
E AC»«quaIcs fiint^ quia aat'#» funt ^ W* 
in eodem fegmentaCADB > vt in '** • 
prima^& fecunda figurax. aufi^ an- b fr.af» 
teulus £ D B c&itinetur a tangentct ^'^* *• 
. EDs & (ecante BD > reliquu^ vero 
fatigulus EAC.in alterna fegmento 
BEC exiftit j^ v t in tertia figura 3 aut 
♦,amboanguliat«igeotjbur,&oa^ c(rr,i4. ■ 
4emr&catite concend> squaiesfimt iMr.2^ 
ei ^ ^ui in alterno iegmemo B F C 
efficj pMe& > vt kt qiuiita figunu» ; 
iuntque anguli iAEC &DEB «- acor»/* 

3uales ad v^rticejwj ycI yau9^<3c w» 5« 
em i « Ergo duo triangula AEC ''J;^'.^^ ] 
r^& DEB fimilia funt ; & ideo» v^ AE j^jjmH^ 
adECj itaellDEadEB^ Qi^. fexpr, 
ptoprer fparallelogrammum re^-i* «^^***^ 
gulunbiub prtma & quarta proDor-i 
ttouiilium contfintum > idQH reaan- 

H ^ gulii 11 
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gulum AEBj <equale crit reftangu- 
-gulo DEC j quod a fccunda & cer- 
tia concinetur • 

Secundo duae rcftaB AEB & DE 
,C k fecantes in E » efficiant redran- 
^iiia AEB & DEC a-qualia inter rcj 

t,/il»7 ^ circuli peripberia . Dico eam^ 

tranfire pcr pundum D • Si enim.-j 

hoc vemm non eft , tranfeat per H 

l^, . citra,vei vltra punSumD. Ergo 

»4 P4r- * ^'caangulum HEC aequale erit re- 

^•hii», flangulo AEB; fed erat reftangii- 

lum DEC xquale eidem reftangu- 

16 AEB . Ouare redianguia HEC 

& DEC aequalia funt inter fc^ parsj 

& totum ; quod eft impoffibi.lc.^ . 

* Non ergo cuculi periph.eria ACB 
^ tranfit per punfium n . Quapro- 

pter ^er punfta Aj B,.C, D tranii- 
Dit ► 'Vt erat propofitumt 

PKOPOSITIO XXIIT- i^Mth 
dmAburr${Ht imh % in ait^fa 0Mrum* 
puniiUf» intrs^MUtixtra fefirirgy ^ 
«pud efiiittt duo fggmentat inter qtts 

' ftU^H^fitineiiA fr^foftiinnlit • 0« 
fortet nutm tneiiemtem ftfid tofj» 
inSra f^nm fnnOmn fcgnufi Met > 
mn mncremejfo tetifns « Tab» y« 

I Fig«-t4' 

§int du^ reftac ineae AB &C 

* debec reperiri piindum intra refti 
lineam AB , vt in primo cafu ,- vcl 
extra eam ia dircCtum vt m feiaia- . 

do ' 
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do '> ita vc re£ia linea C fit media«f 
proportionalis inter fafla fcgmen- 
ta ; fed in primo cafu oportct > vc 
femiffe ipfius AB non minor fit » 
quam C • Super diametro A B 
nat circUlus AEBi cuius ceutruRL^ 
G ; & « a eefmino B ducatur BD b pnf. 




t refta linea DE parallela ipfi AB, ^ ^^^ 
quae non cadet ^xtra circulum , eo JTfi^ 
guod femiflls ipfius AB,id eft radius 
leu altitudo femicircuii AEB fup* 
ponftur ££quaiis , aut maior ^uanuj ^ 
Cy^tvL qudm perpendicujaris BD; 
&piopterea D£ tangec ^ aut feca- 
bit circulum in £ : at in fecundo 
cafu coniungatur re<5ta t) G ad cen^ 
crum circuli » fecans peripherianuj 

. eius in £• Deinde^tffecetur re£ia dfr.i^ 
BH aqualis ipfi DE,coniungantur« lA^%x 
que recbe EH 9 DH • Quoniam^ 
in duobus trianguJis EDH & BH 

9 D f at^a iint ikio Jateni £H dc DE . 
acqualfa y atque latus HD eil com- 
tnune , & anguli conmrehenfi fiD 
H & BHD sequales l&nt intcr fc-» 

t ( eo quod in prinfio cafii # fiiat al^ ^^^ 
terni in paralteiis DB & SA ; in-/ is.iiSht 
fecundo vef 6 cafif / iunil zd l>afiou# f^^ . 
trianguli ifofcclij DGH ; woptt- ^**^* 
rea quodradijs asqualibi|s XSBi Ofi 
adduntur 2q4al^s:BH> M D*) Igitttr 
xbafis£Ha£qttaii$fftBD^feiiC; tf^f 
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pariterque angulus OEH aEqualis eft 

* ^^* angulo DBIT re<fto ; ideoque A HE 

tz.M.t p^rpendicularis cft ad DE ,• & pro- 

pterea in priniQ cafu # EH fecat per- 

lexpr. BA «qiudiftanteipipfi DE ; at in fe^ 

ai.4&,t ^ cpqdo cafq i HE contingit circu- 

T^^pw. Inm la punfto E * Igiturm paralle* 

"•.^fi- logfammum reQangulam AHB a^ 

• * ^ quak eft guadrato reGae line*: HE i 

jiT^Kl ^ ^ *d^^ » "E * feu ei a^cjualis C me- 

dia proportionalis . ent inter feg- 

mema AH & HB ; Vt propofitum 

fiierat» 

EVCL. mOIfO$mO XXjy^ Ad daum 

:. 4qf$0lt pSfnlkl^Yammum t^ff/icsrdt 

.gfmnm^qutdfimilefit alufi dato t 
^ ofttttfMHUm ^UiUfdtfafaUtlogrsmm 

.1 mHmdtfiiieni affUcdsdum tHidatum 
Sfatismmsius nau tjft faraUihgram* 
nm , fitforMmUiA defirifto % ^uod 
fimil^ ^slhiogrmm dsto ^ Ta.* 
buiU^AFigura i% 

Sit datttto.wodlibet fpatium re- 

tlilineum C & pajraJIelogrammum 

; . »1^* atque refla litte» AB i & fuper 

aiJtof. leuuL mediteaeit EB fiat # p^rallcto- 

s#.^< gBaatmumrEEdffmileipfiD». Debet 

•'^•'%idre«aam ;AB appUcafi oaralklo- 

frSWlrnaai ae^Ie. ipatiaC ^ fier cte^ 
ci>ns ( ittlprimfrcaftt) ^ aiitexce* 
' ' Jien^ ( iti fccHHda i^m) parallelci- . 



g jramroo > quod fitnile fit ipii.D ;. fed 
n cceffe eft x in piimo caui , vt /pa- 
tiiim C noQ fit maius paiallelogram- 
moEF. Fiat^ paraJIelograuunuin b^. 
.R fimiie ipfi EF j & aquale fpatio ai. in. 
C^ fitque IS eius latus homalogum 
j^fi Wa : Et quia in primo cafii , po* 
nitxxx fpatium C , feu ei aquale p4- ... 
rallelogrammum K non ma^is pa- . 
rallelogrammo EF . c Ergp latus IS c tx pn 
aeqiiiale > aut minus erit latere ei ho- "7. A». 
mologo EB y fcilicjBt medietate ipfi- 
iis AB. QuarereftaABrffecsirijjci- dcrfr» 
rcil in.H j fictiti in fecundo cat^» ^^^fn^ 
prodiici potcft j;Vt IS medi^ pro- ^»*P«» 

at jf fiiper Hfi parallelograiqiim tl \h^ 
Ofimile&fimiiiterpowumipatip iM«< 
Ji fiue EF ; & complcatur parallelo.. 
grammum N A . Et quia fpatium H 
P ad fpatium R ei fimile nabet^u^ 
plicatam rationem lateri? HB'.^ J5 
iciXictt fpatium HO ad R^ feu ad C gf^i^f- 
fe Mbi^t vt,? H ad H A > feu >& iv^pp? '^ *;;% 
iiaiklogramnpkum.HO^d JW^«4'o- ,ii5S; 
grammum.NA % Exgq4 IpatiwmrC i w*4 
«rquale ^ft paraUflogramisc^rN^ ; '*^- !• 
quod app/i^atum eft ad AB atqu^ 
deficii ii^ primo tcafti i &;exc«aitin 
jfecundo ia f^ufa HO x quas fimiiis 
eft ipfi EF , Tcu l paraUelogtanxmo i m:^^ 
dato D >> C^od erac facicndiim • i^. ir». 

ROPOSITIQ XKV^ fff^^tAnL^ evcx. 
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tn 4m ftgmtnta y qmrunt vnum fnii^ 
Mtinp fraj>orhionah fit innr mam ^ 
fjp rtlifuum fegmentum • Toeetnr 
anttf» riaayJtcfi^4yfitiin4nnLj 
ixtremam , <J» medtmn raiiMem dim 
uifi» . Tabiila V. Fig.' i6. ^ 
: Data re<5la AB ftcari debet, vt 
zpof* froponitur* /iproducatur re<Sa AB 
H* ^ 1» C 3 vt ipfa AB fit mediar propor- 
tiooaKs iater prodnftarn AC ,i eiuf* 
que produ^ionem BC ; feGetiirque 
i f »(>• * BD aequal is BC ; erit C A ad AB 
^**«it vt. AR aa BC » feu « ad ei seqtialem 
cPry» BD . g^ diuidendo d CB , ilu t ei 

.is*/i£| DB,*& proSf^cered- ftgtnentum RD 
«JW-? erit medium^ppopartionare inter to- 
UtB^ii tam ABreliqumnquc eius fegmeq;- 
tumt AD V Qrod erat fidiendam^» » 
Vocetur re<aa ABhacrattone (e<aa 
in'D, diui^ fecund^im xnediant & 
extj?fen^am rationem: •. 

P^l WlOPOSmO XXVI. SHkarmm 

» , ' «w dit*ifiifiM^> vn^fitfiHit ex$rem^ 

' miUter fiih erit : £r j^ ^^r rwSB ^ 

fitit^af*AeJuerfy904tttremih & mr 

Ma r0ti§ne im9^ei§ eiplem^rueietti^ 

kutfeau ertenti Tabia V^Fig» 17. 

Sit AB- fcdla in E^ a^xtrema r & 

^ «ediaratione^cuiusmaiusfegmen- 

t^im AE/ & vt SA dd AE , ita iit 

CG adCF . ©ico CI>ii^F feSam 

qua- 
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quoque cffe extrctna , & mcdia ra- 
aone . Quoniam B A ad AE cft j vt 
PC ad CF : Ergo diuidendoA BE ,pn»; 
ad EA . eft vt DF ad FC ; & mucr- «,./ii^ 
tendo * erit AE ad EB • vt CF ad F bpnf-> 
D . Et quia AB feaa eft m E cxtr^ "*'• !• 
ma, & media ratione -' Ergp f AE cpr^^ 
ad EB eft , vt BA ad AE ; fed vt B »5.1«* 
A ad AE , ita erat DC ad CF . 4 ^^^ 
Ergo DC ad CF. cft , vt AE ad E y.^i^&tii 
B ; fuit autem » vt A£ ad EB y ita^ 
CF ad FD : Ergo , t vt DC ad CF, e pnpi 
ita eft CF , ad FD . ideoquc CD y-***»»^' 
in F fecatur cxtrema 1 & mcdia-^ 

ratione • <, « 

Sccundo fint ftiix dux rcdte AB 
& CD amb« cxtrema j &mcdia-* 
yatione in E & F . Dico eas fecari 
proporttonaliter . Si hoc verum-» 
non eft , fit CG ( maior , vet mi- 
nor > quam DC) ad CF , vt B A ad 
AE . trgo, vtdi£him/eftj ficuti f^n-^; 
AB in E » ita erit GC in F fcaacx- f^r. hB. 
trema > & media rationc ; ideoque 
g reilangulum FGC «quaJe crit g^xfr^ 
quadrato medi« Droportionalis CF;. «♦• "^ 
ted ex hypothau CF erat media^ 
proportionalis intcr FD,& CD • . ^^ 
Ergoi& parailelogrammum rcctan* ,2:1%' 
guuim FDC aBquaie eft quadrato 
eiufdem CF • Qaare parallcrogramt 
ma rcdtangula FGC & FDC aequa- 
lia inter (e erunt , pars , & totura , 
quodeftimi>oflibile, Nonergoali*» 
qua GC maior a vel minor , quam 

DC 



19^ Suetidis Refihuti 
VC habixe fote&^d CF eandeau 
rationcm,qaamBA adAE, idco- 
. . qiie ipiitnet DC ad CF erit , vt BA 

»., ^ Str« §I?S^f"c': 'af /l^ei^n 

»r/* doAEad EBerit.;tCFi3"FS 
Quare patet propofitum . 

iJtllU,. C*rttlarium Exhis duabus propo. 

fejjnibus deducitur , qudd , iTalicui 
i, I«eai fecundupi extremara , 
& mediam r ationem diuif» , adda-. 
tttr jeaa SEqualis maiori feemento • 
compofita ]»nea fecundum extre- 
mam , & mediam rationem fecacur . 
&ma,us fegmentum eft . q«B i pri„. 
CTpio reda Jmea . nam in propofi- 

iM,'&medtaratione,&addita BC 

. AD ad DB ; jnde tam AB in D / 
• • • . ^uam C A la fi /n eadem rationc fe^ 

cawnr ,• & ptopterea ex hac a5, pro- 
. $f fi''on« *e^a CA in B extrema . 

&mediaration«fecabitHr, ficutiA 

B «1 © cxtrema, & mcdia «ition* 

Kua erat . 

■ 1 

• * ' 

♦ • ■ . 

, Pinis Ubri quarti , 
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L I B E R V. «vcii 

P E F I. ^:i T I O N E S. S*^' 

riCVMA rt£HMt4 ttfiriii m <*««/« ^ 
AekMr , ihtiffinfftli tmntpi/i tt^- ^ 

*"'!f/'"7*'' tfftb»ri/uit,M$tkfm- 
ftrM ittttur tirtuk , timfit^la^ 

fywt, iMtt(t.tmi»a$ titttUi fH' 

B ftinrMtirtHlmta^rHidi^HtiitLu;, „ 

fartHiliBtm^iimtirtiilitvitktTim "* 

**»l**m>^ iMtrs^M i Et eir- 
4tmftriUjifitiiT^,f^^j^^f,^, 



-^: 



L, .0r^,slH0imi{iirml^^,4Mummr*m 4^r 
r0^»Un§^tviPmHrvfnies9xtfmet'' fyUiBrt 
: €ui0m f & t0u: $Kifs itSwnmfit^t . 

ZelfimtU m»i9 4nMmt,vm9 ^ ^um • . 

' ^mmt p^r^pik^ ^tmfftktnfiL^ j 
fitmnSitvtriftiUliM mintr tfit 
e^dtm ptriplftria, fi^ tmrun . Ta* 
bula V, Fig. 19. , 

Sit eaimcircuii periphcria AE Ci 
Uibcenfa verd rcOa AC, & curua A 
«C,atq; du« re6t« tangentes circu^* 
lum AD 1 GD , concurrentes in © 
gc ^xtra curuam cadentes . ManU 
( feftum 



tf9 Euefidis ReftUuti 

fcfium ^rtQimJiCi minoreih ef- 
feperipheria AEC» nec non curoa 
AbC » ciun red:a fit omnium breuif- 
fima.' & AEC minorem eife quiin 
ABC & ABC minorem eilie quam 
ADC • eo quod AEC mintis rece* 
dit a reaitudine $ quam ABC^ ft 
tec minus i quam ADC . 



li 



PR0P0SIT70 T; Adiaumr$am 

Umm % mqm mdiiui funfium , m* 

Jidkiw Uifiritire , iftfi f wft/« /Mn 

jEr ^4/«^r nOirum • T. V\ F« a<^ 

Ad datam reftam AB y atque ad 

eius punauejHS aoguhis efficidebetj 

quJL j\t qwjlnta^ pars qnamof refio' 

MfHpl runi* SeceturW re^a^ linea AB eil 

^sMm4 trema » & mcdia ratione in C , .c* 

ius maiusTegmentumiit AC; &cer 

. tro A 9 interuaiio AB circulus Bl 

ii^pHf. defcnbatur , in cfad ap}>licetur , 

f>4»M -^rrarB^ aeqiialis nuMri^ fesmeiito 

' AC » Dico anguium ABD effu 

.quae£tum« lungantur re^ AD S 

cpr#^ CD • Qepniam r tres redlx BA « A 

a5./i^4 C & CB proportionales fmt,8c e& 

..BD aequalia AC 9 atque radkis AD 

aefltt^is , AB • Ergo in triaiigulis A 

«if^i '^^ ^ DBC circa i a^quoles angu- 
^Jib.^. los ADB & B rubrenfos a radijs se- 
dualibus > eft AB ^ feu ei aequalis A 
e p»«ii. D ad DB ,^ vt Dii& ad EC . Quaru 
tf . 4i^.4.« f angulus CDB squalise/l angulo 
f p^<>p.| A ; & eft AC ad CB , vt BA ad ^ 
'»fr. 4. ,C > feu vt AD ad DB ; .Ergo/«i 

gultts 



golus ADB > feu ei aeauaUs fi , du* 

plus efi^^ii CDB 9 feu anguli A » 

' lErgo quaiicim partium angulus A 

eft vca , erit B duae partes , & D 

£aritcr dujc . Quare anguli A, B & 
> , ^mul 'fiunpti j ( qui g «quafcs W/- 
fmtdaohxis an^lis reflis ) a<jualey *'■*'••* 
erunt qmnaue angulis , quorum qui- 
libet aEqualis eft ipfi' A ; ideoqu^ 
angulus A quinta parserit duorum* 
redtorum, Sed quam proportionem 
duplam habetangulus Bad angulum 
A > eandem habent quatuor re^i ad 
disos xe&os : Et permucando b 'm^ ^^^ / 
guJus B adcuatuor reftos erif, vt xzM.i 
iangulus A aa duos reAos^*^ fedmm 
guTus A Quinta pars^il duorum te^ 
«orum, Brgoiangulus Bquima^ ,^ -.. 
pars eft quatuor xeitonmi » Vt crat i^ j. 
lu^opofitum. 

k - • 

e^$Umhm Hincpatet> qua ratio- BVCL« 
ae triangulum Ifofcelium conftitui <^ J^^t 
debeat 3 in quo quilibet angulojrum 
ad baitmduplus ik anguli verticalis f 

PROPOSITIO II. ^UiffiUm rsp$n 

fin^fuifitfmlifiMliimspsrt fui^ 

tutrftOartimi^ Tabula Y. Fig* ai« 

^ci debec angulus , qui m vaa 

pars^ earum » qualium quatiioir redi 

m quindecim partes sequales diui-^ 

duntur • Fiat m angulus ABC da^ *<^. 

plus vnius anguli trianguH aauila* **^'**** 

teri t £t quia ^ vc duo re^ ad qua- 

tuor 



loo BuflidisRfmtati 

b »»w, fttbdapla! ; & permutando , b vtdul 
•».W.J refti ad ynum angukm trianguii i' 

aaltis trianguli «qmiateri tertia bla 
auonun reetorum ; Ergo angulisl 

rum . tiat rurius angnlus CBD ter- 
dfrt». tia par$ quatHor reaorum ideftJ 
Mji.. «qualisipfiABC:Et™«ia*Ant. 

• - «juwSuoiB Muaies funtquatuot 

«ais ^funtqae daoangali ABC, C 

«t» dnae temaei partes «oataor re^ 

t.T . • '«»«» «««o ' «liquur. anguJus ABD 

; c«»u;^ar« «looque erle qoamor re^ 

Mw. iiBb, l-BG, GBH quifinffuliT 

> •'.^ ^^m^°l^'^°'* Pa«iq«a4>r re- 
«aOTmir;>ent^ vtantea; qui^tus ao» 
guUtsHBA tt^ualis prioribus , & 
quima' pars! iquatudr *edtoi>um . Et 

^S>o??"'"' -^BF squalis eft 
aiWKittAJ*^, cum vwrique aequalis 

fifcdpab« q«oti8.yum6t wflioruni; 
^uotaae duo anguii A«C & ABD 

- .. - ^'.r*^ auferuhtur «quales 
»^ ' ABE& FBG ; Ergt* reiduS 
angolos EBG «qiialis Ao^ms re- 

fiduis 






£dm att£^li$ CBF & G B O ; futic 

vcro o&nfi anguii CBF & GBD 
sequalesinter fe • Ergo anguius £B 
C dupius eft anguii CBF; & coms 
anguiusEBF cnplus eft anguli CB 
F • Badem racione cam anguius A 
BE > quam ABH , quflm HBG ,^ ft: 

Juim FBG aEqUalis eft cripio anguli 
2:BF • Qgare omnes anguli FBE , 
EBA,ABHiHBG,GBF,fimul 
fumpci^ quinquies fumniam crium^ 
^ingulorumaequalium vniCBFi ideft 
Hecies 8^ quinquies angolum CBF 
conciitebunc*. Ecpropcerea angulus 
CBFy d€Ci€S'& oumquies fump^- 
ms » sequacur aiiguiis omnibus circa 
punftUmlB 9 4d€/r t quacnor reftis . ^^ 
Qspd erac faciendnm • is,/i«i 

PROPOSITIO III. tntrm dsmm ^vcL, 
girculHm umnptlmm dsito trldngui* >i6.%%^ 

urum% & mfuinnptlnm ttmm^ ^ '^* 
qtMtucTy fumjve 1 & fuindifm U* » 

tefum 3 & qnodlH$t nUnd ^ quod ix _ i 

gototini^n dnpUtntiont latgrnm f#* 
rundimf9ifg$n9fnm€tnfurgit^ tuftri'^ 
btr§ • V9€§ntuf mittm ifuinfm^difi* ^ 

figufdt Regulares . Tab« V*vFig^ 

Incirculo BCD^cuius radius A 
B inrcribendac fixnt figuras impera. 
ta?» £t primo criangiuttm , quod £c 
«quiangulum daco criangulo ZXY • 

Abfcin* 
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^VY* Abfcindatur 4 circuli fegmentunu 

*•• '»*• BCD, capiens angulum aequalemui 

ipfi angulo y,& iungamr re<fta BC, 

It&A ^ ^^ oppofita parte abfcindatur i 
* ^ fegmentum BCDjCapiens angulum 
acqualem anguio X. & coniungan- 
tur re&ae BD & CD . Patet anga« 
lum D aequaiem ejQfe angulo V , Qi 
angulum C aequalem efie ipfi X; 

c^pt ideoauer triangulum ]tnfcriptunu» 

4*^4* circuio BCD equiangulum erit tri^ 
angulo dato ZX Y . 

Secundo pro trian^ulo asquilate* 
ro, & aequiangulo diuidentur^ ( vt 
in praecedenti faftum eft ) omncs 
anguli ad centrum s id eft quantot 
xccli s m tres angulos B ACk C AD^ 

* , & DAB qui finguli. fint asqualet 
tertias parti quatuor re<3;oruiiuj , 

.^^ ^ Proquadrato yero fiant d quatuor 

iffi anguli ad centrum BACCAD, 

D AE , & E A B , finguli aequales 

quartae parti quatuor reaorum » &u 

, re&i; atque pro pent^gono fiant 

IfbHL a^i»q«e anguh BAC^CAD^AE 
£AE»& FABjfinguIi aequiies qii^- 
tx parti quatuor reftorum ,*tandem 
pro quintidecagono ad centrunL.» 

{f*J»M fiaatquindecim/anguli B AC 3 CA 

^*w, D, DAE;EAF , &c. finguli acqua- 
ks decimasquintae partx quatuor re* 
^ftim • Manife^um eft in <}ualibec 
cx his diuifionibus angulos circa^ 
ceptrum diftribui in partes a^ua* 
hs . Atin omnibus producantur ra« 

dij\ 
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1 dij AB, ACi AD, &€• vfiiue ad 
circuli peripheritm in punftis B>Cf 
D , &c. & coniungancur reftae BC , 
Cp 9 DE 1 &c. quoufque comple- 
anturfigur». Oilendendum eft om* 
nia prsedidla polygona effe xquila* 
tera > & xquianffufa . Qnoniam om- 
nes angttli BAC 3 C AD , &c. vcr- 
eicales ad centrum A aquales fz&i 
funt , & radij omnes funt pariter ae- 

Siuales. Ergo^omniatriangulaifo- 8W«4 
celia BAC, C AD, D AE, &c. funt *^* "• 
fimilitersqualia, sEquealta>& ^m 
quiangula inter le , & eorum bafes 
BC i CD , DE) &c. asquales erunt« 
Quare figcira BCDEF &c. sequila- 
tera erit • £t quia an^ili omnes ad 
bafes ifofcelium » vt uint BC A , A 
CD , CD A , ADE t &c, «quales 
pAt^nG, funt: Ergo bini binis ^qu<iles 

fiunt; ideoque anjgulus B.CD aequa- 
is erit aneuio CDEi & fic reliqui 
ouines • Ouare quxlibet figura BC 
DE &c. circulo inkxipt^ , acquian- 
gula eft > & 2ii^nil3LtCYZ . 

Poftea patet , quod fi in qualibet 
exdi(^is nguris diuidantur omnes h iifM|.l 
anguli ad centrum bifariam y & rur* i^i^ 1. 
fiis bifariam , & fic vlterius , atque 
pn peripheria circuli rette, fubten- 
dentes sequales angulos ad centitim^ 
ducantur quoufque figurae comple- 
antur , defcriptas erunt alia: fieuras 
sequilateras ^ & aquiangula; & fic in 
tnangulo asquilatero ex bibaitita^ 

I diur 



:to4 Eucttdh Reftituti 
diuifionc trium angulomm BAC i 
CAD, DABconfurget figura hc 
' xagona, fecundo figura duodecim 
laterum, tertio figura viginti qua- 
tiior lateruni , & fic vlterius. In--f 
quadrato vero -^x bipartita diuifionc 
angulorum ad centrum confurgit fi- 
gUraofto laterum, poftea fexde- 
cim, poftea duorum &trigmta-jy 
6rc. At in pentagono confurgit pri-l 
mo figura decem iaterum , poftea-i 
viginti ^ poftea quadragmta laterumj 
&c. Tandem in qmntidecagono c6-| 
furgit figura triginta laterum, po. 
ftea iexaginta^ &c. quae omncs , vt' 
prius oitendentur «quilaterae , & 
aquiangulaj, vt eft imperatunL-j . 
Vocentur autem huiufmodi figurac 
aquilaterae > & 3tquiangul« , a*^ 
Itirts figuf<M , quas notam defcriptio- 
nem habent • 

iVCL* PROPOSITIO IVi CiuuU 4at$ 

^"•I^ tTMngulum 4410 iriM nguh squtMniU^ 

lum , 6 ^u^dlihetfolygonum rgguU^ 

r$ notA deftriptionn arCunfcrikere • 

Tabnla V. Fig, 17-2^^. 

Sit datus circulus ABC , cums 

ccntrumF.debet circa ipfum dcf- 

cribi triangulum aequiangulumdato 

triangulo ZXY , & quodlibet poly- 

gonum regulare nota: defcnpaoms . 

^ff^M Infcribatur^ triangulum ABC «- 

hmiMf. quiangulum ipfi tnangulo ZXY , 

aut» polygonum tot laterum , quof 

'^ petua - 



^ettmtur; & a centro F docantur i hpftfi 
perpeodicnlares FOt FR > FS ^ &c. « «•''^•« 
fuper latera AB » BC, &c« quae fe- 
. c^nt peripheriam in pun<Stis O, K% S, 
&c« &per ha^c pundla ducantur r tixm 
circjiium tangentes HG « GKj &c« xulikt 
^uofiAjue compleantur figurx cir* 
cunfcripcae ; cumque eifdem tangen* 
tibus d perpendiculares iinc ijdeniL^ ^ p^^ 
xadi} ^ • er^o AB &GH parallete %%m\ 
erunt^ panterque BC,HK, &fic «<»»;«{• 
reliqiiaB aquidiftabunt : ideoque / \ J^ 
efficienc angulum GHK aequalenu. ^ulil^ 
angulo ABC . Et fimilicer angulus 
(7 oAendetur 2^Q\xaiis angulo A t & 
SLngulus K xquaiis o/lendetur angu* 
lo C &ik: religui . Quare triangu- 
Jum , circuiifcripcum circuio G H Ki 
spquiangulum eft trian^ulo daco Z 
X Y« & figura circanfcnpca GHKN 
a^quiangula eft j cCim eius angulix* 
quales nnt angulis figurae regulaxis 
infcrijptae ABCE, 

Poftea m poJyjjonis > dudis rcAis 
FG &cFAj quia in criangulis GOJF 
& VGF daojp lacera GO & G V «- , 
qualiaiutit^ciim finciacera aEiquali- 2i.lS,i 
wm quadracorum ex tangcncibus , ab 
eodem punfto du<Slis , & radi j FO , 
F V 9 inter fe xquales » atque btus 
FG conunwne ; Ergo i anguli OG F h *^^^ 
& VGF fuBcincer fe aquales; Sed 7.//-6 1. 
i refta FA diuidic quoqne bifariam ifr*^5 
figurae infcripcx angulum BAE > & *«»w« 
cft anguius BAE asqualis oftenfus 

I a angu- 



to6 Euclidis Refiltuti 
angulo HGN : Ergo eorutn femir« 
fes , fcilicet aneuii HGF & B AF 
aequales func^eft^ue HGparallela 
I ijt pr. ipfi B A ; Ergo / GF parallela eft ip^ 
f. //6.4 ii AF , & conue»iuntin F ; jw Erg^o 
TropiT. ^^^ » ^ eadem refta iinea eft F A Gi 
S?fif * cx centro per angulos vtriu/que fi- 
gurae tranfiens . iBaciem ratione re- 
ax lineae erunt FBH , FCK , FD 
M & FEN i quae a centro per angu- 
los vtriufijue figurae extenduntur • 
Deinde quia B A parallela eft HG ^ 
fkexpf» bafitrianeuliHFG; ErgonABad 
^.hh.4. GHeft, vtBF ad FH. Eadem.. 
ratione BC ad HK eft> vt eadem^ 
-j^y- BF ad eandem FH ; ideoque , vr 
U:l: B A ad HG , ita eft BC ad HK .• & 
funt antecedentes B A & BC jequa- 
les in polygono infcripto regulari . 
p ex pr. ^''So f & confequentes HG & HK 
UdiLs spquales funt inter fe . Eadenni ra- 
tione reliqua latera KM > MN, NG 
aBquaiiaeruntincerfe, &ipfisGH. 
HK. Quare figura GHKN aqui- 
latera eft; fcd prius erat sequiangu* 
la • Ergo ^ figura circunfcripta G 
tSSli ^KN regulariseft. Qupd cratfa- 
ciendum» 

C$r$ll»rmm Patet ^ quod » ii om* 
nes an^uli ad centrum circuli , vel 
eius peripheria diftributa fiierit ioui 
quotiibet partes asquales ternario 
piuresj ScTe£tx piinAa diuifionum 
coniungentes , iatra circuium du- 

can- 
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canturf nec non reAae circttluiTLj 
tangences, parallelse redis coniun* 
Gt\s producancur : defcripca erunt 
duo poiygona regularia parium la- 
terum finulia incer fe j alceruni cir- 
cun/criptum ^ alceruni vero circulo 
in/criptum • Ericque circunfcrip* 
tum ad infcripcum j vc quadracunu^ 
radij vnius ad quadratum radij alce- 
rius \ & vc quadratum redae lineac 
ex cencro , vfque ad angulum cir- 
cunfcripcae fi^urae ad quadratum ra* 
dij circuli. DuAae enim fuerunc in 
hac propoficione cangences GH > H 
K s &c. paraiielas iaceribus AB, BC 
&c, &oftenfa fuic figura GHM a?- 
quiangula figuras ABCD , & iacera 
circa angulos asqualesin eadem pro» 

Eorcione a^qualitatis ; & rurfus latus 
[G ad AB fiiit 9 vt GF ad circuli 
radium F A > vel vt radius OF ad ra* 
dium FP . Ec propcerea r fuper fiis r^wf* 
lateribus proporcionaiibus erunt fi- »^/#^«4 
gurae fimiles , & fimiliccr poficii G 
HKM ad ABCD, m eadem ratio- 
ne t quam Jiahec quadracum ex FG 
ad quadratum radij FA > vel vt i^ua- 
dratum ex OF ad quadracum ex F 
P . Vocentur autcm huiufmodi fi- 
gurac (breuicacis gracia ) Qirtuh 
adfiriftd • 

PROPOSITIO V. Ctfca quodUbit EVC^ 
fotfgentim regutsrt eireulum de/erim ^''^*^ 
hrt • Jabula V. Fig» aj» 

I i Sit 
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Sic «jnodiibet polvgonnm regula- 

re ABD* Debet ciica ipfiim dc« 

fcrfbi circuliis • Dufta redia AC , 

circa trianguliim ABC de/crifaatur 

afx fo- « circuJus, cnms centrum O; & con- 

»r*<J?. iuneatur reiSra linea BD . Et qma— » 

^r^fi'' in 4uobus triansuIis^ABC, & DC 

*"''*• B duo latera AB , & DC a^qiialia^ 

funt> ciim fint latera regularis ifigu- 

rae , & latus BC eft commune , at- 

que anguli ABC & DCB aquaJes 

hpra^* funt inter lc : Ergo^anguii BAC 

4.li^.i. &c DBa^quales funt inter fc-^, 

& infilhmt niper eadem rt&z BC> 

ad cafHem partes conftituti : Er-» 

c f>w». go t circunferentia circuli , cu- 

t^AiLx ixis centrum O, per tria pundia-j 

A , B & C du<Sa , tTznmit qu<>« 

3ue per quartum ptin<^um D .. Ea- 
em ratione peripheria circulf , 
cuius centrum O , quse tranfit per 
, - tria punfla B, C & D, tranfibit quo- 

zMHi queperpun(ftumE,&ficperreli- 

3ua . Quare d circuius , radio OA 
efcripttts , circunferiptws erit po* 
Evri • ^ygono ABCDE . Qupd erat &• 
A « 1» ciendum ^ 

XV. • PROPOSITIO Vl.UtfMt¥UiHgu^ 

btm > c^ mtrs ^^dliBef f^lfg^num 

r^ular* tktttiHm inferibtn • Xa- 

bula V. Fi^. 30. 31» 

Sit quodlibet triangulum j. aut 

polygonum regulare ABG' / Dtbef 

afwf. ^^fcnbi circnfiis in his figuris.^^Et 

■ '»^.1 primo in tciangulo ieceiktur « angu^ 

U 



LiberV. ao^ 
11 A & B bifariam a redis AD U 
BD 9 qu£ concurrent intra triangu* - 
lum i vt in D > I a quo cadant pcr- ^ ^^^; 
pendiculares D£ t DF & DG Aiper u./Xt 
trianguli latera . Quoniam in trian- 
guiii DBF & D££ duo anguli ad B 
a^guales ladi funt> &duo anguli ad 
C & F funt redi acquales quoquc^ 9 
atque latus DB eft commune ,& op* 
poiitum redlis an£;ulis ; Ergo $ DF cprof» 
si^qualis eil: ipii DE • Eadem ratio» ^iM^t 
ne in triangulis DEA & DG A , c- 
runt latera DG & D£ sequalia inter 
re . Quare srguales tvixnt tres pcr- 
pcndicuJarcs t>¥ y DE & DG inter 
{e j ^use funt diftantia; pun^i D i 
latenbus trianguli • 
" Secunddinpolygonoregularicir. 
cunfcribatur icirculus > cuius cen- a^^^ 
ftrum D . Et quia in circulo ABN 5.fc»%* 
^re^tae lineae applicatae AB , BC , C 
Isf , &c. funt inter fc aequales ; ergo 
g xqualitcr diftant a ccntro D; ideo* 
que duftae pcrpendiculares DG , D \lntl% 
E t DF j &c. aequales erunt inter fe % 
vt squales erant in triangulo . Et 
centro D radio DE % defcipto cir- 
CUlo EFG 9 tranfibit neceffario per • 
punaa F , G , &c. & contingct/ ^ffff' 
latera figura & in punftis E, F, G, *5*'*^** 
&c. co quod radij JDE , DF ^ DG , 
&c. pcrpendiculares (unt ad iacera 
AB , BC 1 &c. Quare^ circulus E „ r,,F^ 
FG infcriptus efl figurx ABC • UiJ,* 
Quod erat facictidum • 

I 4 PRO- 



tto EucUdis Reftitutl 
IjPai PROPOSITIO VII. JnfiHtmg^ni 
nguUri dun r#^« Iw^e fubtendenfg 
MnguUsfig^r<itf0 mmu9ft€Mt ixtrf 
ma , & mfdtm titUone | ^ mmvro^ 
iliarum ffgmenta ^qmtltn ifunt fcw 
tugpnt Uteri . Tab. W'¥i^. s^z. 
Sit penugonuin reguJare ABI> , 
icdvLx reftx lineae AC , BE fubten- 
dant angiilos figurae ABC& BAE> 
& le fecent in H . Dico tam C A f 
quani EB fecari in H extrema , & 
media ratione » & earum maiora^ 
fegrhenta CH & EH a^cualia efle 
cuilibet lateri pentagoni dA • De- 
V^Sn^ ftribatur n circulus ABD circaL-i 
bfi-oi. pentagonum . Quoniam b in <jua- 
%%m.t drilatero BEDC circulo infcripto 
duo oppofiti anguli CBE & D > £;- 
mul mmpti , xquales fiint duobus 
tpnp I YtGtis : eftque c angulus BCD aqua- 
' • lis angulo D in re^ulari pentagono . 
Ergo duo anguli EBC & BCD , fr 
mul fumpti 9 aquales funt duobus 
^t^of.^ re<^is ,• ideoque rf duae redtae BE & 
i6.iib.t CD funt inter fe parallela; . Eadcm 
ratione CA & D J^ parallela; fant^ 
efwt. Quare § CHED^parallelogram* 
z6Mlhi' ^nxm erit y m quo latera oppofitaL^ 
CH & DE asqualia erunt , & fic H 
£ ipfi CD ^ vei cuilibet BA aquale 
erit. Poftea quia anguli BAC & 
r ^-.^ AEB infiftunt peripherijs sequalibus 
Uj^\ BC & AB; ergo/aneuli BAC & 
g ^rof. AEB xquales iunt ; eltque angulus 
^.4« AB£ c^mmunis ; &rgo 1 crianguia 

EBA 
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CBA 8r ABH limilia funt,* ideoque 
Efi ad BA erit » vt AB ad BH : Aiic 
autem oftenfa HE xquaiis ipfi B A • 
Ereo b cota BE ad HE cft , vt HE ^^^^*. 
ad JHB ; ideoque'* BE fefta cft in^ ytr7» 
H extremat & media rationc , cuius Ub, )• 
imiusfegmentum HE afqiialceft ip- ^^^^^ 
iiBA lateri penta^oni. idem con- '^•''**^ 
<:ludetur de lubtenfa C A . Quarc^ 
patet propofitum . 

PROPOSITIO VIII.Si)%«r^w rvcl. 

rum Uttn biXMgifni ad dtktnt ^ W 
toUatut y Utu$ decagom: §fictetuf 
fg&ii linea ixfremap ^mid^t^ ratio* 
m fiBm , ma$ufqui nmpi/ftA feg^ 
fmntum erit bexagem Utm > ^ ma^ 
fUt fegmgntum diminut^t erit laius 
Aiiageni . Tab, V. Fig, 55* 
In circulo ABF fit re^a lineSL-*^ 
AB latus flecagoni reguJaris , & ei 
in diredum Mdatixr dE 4 seqHaiis ^txt^ 
BF iateri fiexagoni rcgHlaris cideni 1**^ ^' 
circtiio inknpti . Dico- redam-> **'* 
AE /ecari in B extrema 9 & media-j 
ratione, ciiius maius fegmentumu» 
erit EB; Dncantur redas excentro 
BA, DB , DF & DE , Qaoniam 
latiK h^xagoni BF eft hsi&s triango* 
li ifbfcclij BDF cuius angulus ad * 

centrum BDF fexta pars eftquatuor ^^ - 
b rectorum , fe» tertia pars /ittonim ffi*. 
re<ttonim . Ergo linguli anguli «- cpr.io, 
qiralcs ad bafim B & F ^ tertxa pa/r ''^- *' 

I 5 tnint 



iit Buclidis Uijiituti 

ttvLXii duomm refiorum; & idea 

trianguium DBFa?^ui7acerum erit* 

quarelatus harjcagom BF^ f^u BE :e* 

quafe crit radio circuli D B . Et 

angulus ad ccntrum ADB , cui fu£>- 

tenditur AB latus dccagoni regula- 

n*5j decimaparseft quatuor re^o- 

rum > fiue quinta pars duorum redlo» 

^ rum ; fimtque c tres anguli trianguli 

1I./X1 ifofcelij ADB aequales duobus re- 

(ii%i Ergo quilibet angulus DBA 

ad bafim aBqualis efl duobus quintis 

duorum redorum ; & propterea an* 

gulus DBA duplus elt angult AD 

B • fed angulus ABD externus in 

triangulo DBE aBoualis eft duobiis 

internis ^ & pppofitis angulis ^DE 

ft ^rtf^ & £ (qui i funt xquales^ cum fub* 

6.W.U tenfa lateraEB» DBarqualia fint ^ 

fadta enim fuit EB aequalisradiocir- 

culi > . Ergo angulus ABD duplus 

eft anguli E » vti pvius duplus erat 

anguli ADB & propterea anguli E 

& BD A sequales inter fe fiint > & eft 

e^wfr, angulus A communis; rErgo duo 

^Mh^ triangula ED A & DBA fimilisu* 

fimt ^. ideoque E A ad ADeft> vt 

DA ad AB ,-eftgue EBscqualisra- 

dioDA : Ergo ucut prius AD > ita 

nunc EB media proportionalis erit 

'«p^ mterEA& B A ; proptereaque/E 

»1*^1^.4 A le<fta erit itt B extrema , & media 

ratione » cuiiis ntaius fegmeatunL.» 

erit EB latus hexagoni , & B A mi- 

nws fegraentum latus decagoni re* 



^,5ula- 
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gttlarifi in eode circulo infcriptoru. 
Secundo ex latere liexagoni EB , 
£ue ex radio circuli auferatur reda 
BH aqualis ipfi B A lateri decagoni 
emVitm circuix . Dico EB fecari in- 
H extrema j & media ratione j cu- 
fus maius fegmentum ericBH latus 
decagoni . Nam ex EB maiori feg* 
mento ipfius E A , feftae extrcma^ > 
tc mediati-atione , toUitur BH fcg- 
mento minori B A aequalis . Ergo 
ipfa BE fecatur quoque ^ extrema , g#xf»n 
&: media ratione > cuius iegmentum *5«^4» 
maiuscritBHs Quod crat often- 
dendum « 

PROPOSITIO IX. CtrcuU iau ^''^^^ 
Md/mbin du4sfiiuras regtthris ia^ Widi 
titft fimiUt ^ ha vt tiftunferipta y s^h^r. 
ntetinfcrifta dtfenniia a eirculo mi-- ^ ''f*'* 
nwrfit quacunqui nti^^miudini Pripi*^ -'^ 
/M.Tabnla.V^Fig.34^ 
Sit datus circnlus ABC » & qu^-^ 
libet fuperficies X cuiu/cunquepar- 
uitatis. Debent circulo adfcribi im- ^^^ 
pcratx figura? . Circunfcribatur s \Miis 
circute ABC quailratum EH >& ad 
contadu A coniungatur radius DA hpv^p^ 
8c vt k fpatiii X vna cum quadrato E »i./iM 
H eftadqwadratiiEH^itarffatqua^- ^^^ 
dratum radij AD adquadratnmre- iJ^S 
ftae Ime« DG > & Aieatur d 3 pun^ , 
aQ G reila GN perpendicularis ad Vittt 
djametrum ^ fecans pcripheriam in 
N> feceturqye.ir fcmicircMii pcn- «'f?''» 

16 plfe- '^•'^^•' 
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pheria ACB bifariam j & riirfus bi- 

fariam> & £c femper ^ quoufque^ 

%9^r% /arcus AF minor fic, quam AN ; 

gexfr. ^f fccetur/ arcus AO aequalis AF » 

t6.if^.2 coniungamrque re(5la FO» qux b 

h i,roo. fccabicur a radio AD m K bifariam, 

i9Mba & •pcjnpendiculariter # Ec quia tres 

reftae »A, FK, NG perpcndiculare^ 

\ ^l!i\ ^""^ ^^ radium D A • erund $ inter ft 

'^* ' * parallelae ; cadic vero punftum F in- 

cer extremas parallclas AS j GN » 

eo quod arcus N A maior eft i quam 

FA : Ergo punilum K cadit inter 

pundta A & G ,- & propterea redta 

DKmaiorerit, quam DG. &ficut 

AF metitur femiperipheria AFB>ita 

jh^/fx.i / OF duplum ipiiws AFmetietur to- 

iib.i» tam circuli peripheriam . Diilri- 

buatur iam tota circuli peripheria-» ' 

m partes CF,FO, OP, PQi&c. in- 

ter fe aequales ,• & coniungantur re- 

&x linex CF, FO, OP PQ»^&c. ac- 

m Cor, que m ijs parallelae^ ducantur tangen» 
tf^,i6 te5 SR , ^j^ XI^^ 8^^^ quoufquc^ 

ni^Kpf. compleantur figura? n regulares fi- 
j^Miiti niiles > circunfcripta SKTV 9 i^ 
fcripca vero CFOPB . Patet figu- 
ram SRTV ad figuram CFOPB ef- ' 
fc 3 vt quadracum radij illius DA ad y 
o^fftf' ^uadratum radij DK huius; fedt 
s,lilfih idem quadracum ex D A ad quadra- j 

, : tum ex maiori DK minorem ratio- 
; / ' nem habet 9 quam ad quadratum ex J 
minori DG^ &vt quadratumcxD • 
A ad quadratum e^ DG ^ ita fiiit 

fiim- ♦ 



LiberV". ai? 
iiimma fpatij X , & quadrati EH ad 
quadratum £H .* Ergof figura SR ppwpg 
T V ad figuram CFOPP minorem ^•^**'*^ 

f>roportionem habet , quam fumma 
patij X & quadrati EH ad quadra- 
tum EH; Et diuidendo f differen- q>x»r. 
tia figurarum SRTV &CFOB , ad «♦•''^•J 
figuvam CFOB minorem propor- 
tionem habet , quam fpatium X ha- 
bet ad quadratum EH ; habetr vero f fr^p» , 
idem fpatium X ad infcriptam figu- *M*\i 
ram CFOB maiorem proportio- 
nem^ quam ad circunfcriptum qua- 
dratum EH , ( cum hoc maius fit 
illo ) ; Ergo dirferentia figurarunL.» 
SRTV & CFOB ad figuram CFO 
B minorem proportionem habet, 
g^uam fpatium X ad eandem figuram 
infcriptam CFOB; & propterea/ ffj^»M 
differentia figurarum SRTV & CF ''^* J« 
QB minor erit fpatio X . Cumque 
t circulus ABC maior fit figura iii- '\^^'9 
fcripta CFOB , & minor figura cir- ^*'*^^^ 
cunfcripta SRTV : erit exceffus fi- 
gur« circunfcripta; fupra circulum , 
vei defeiSus figur^ infcriptae ab eo- 
dtm circulo, minor, quam fitdii- 
ferentia figurae circunfcriptae SRT 
V y & infcriptae CFOB , Sed ditfe- 
rentia harum figurarum adfcript^- 
rum minor oftenfa-^ll magnitudine 
X- Igitur differentia circunfcriptas 
iigura SRTVi vel infcuipt* CFO 
B ab eodem circulo ABC , minor 
fft quacunquc magmtudine prO" 

ro- 



2 1 6 BucHMs Reftituti 
po£ta X • Qtipd erat hcienduinL^^ 

EVCL. PROPOSITIO X. §iu^ m eircuti 

1 XlU foUgontt pmiliO. , Jlug eir(H»fiript^sL^ 

inter fe %Jsite inferipu inttr fe fun 

in dupliitktA rt^tipne radierum • T^- 

bub V. Fig., 15* 5^* 
Sinc duo polygona fiihilia ABX3 
& FGK infcripta ^ fiue circuDfcrip- 
ta circulis^ quonim centra R & ^ • 
Dico infcripta inter fe ^ fiiie cir^* 
cunfcripta inter ft habere ipropor- 
tionem duplicatam radiorum eoriin» 
dem circulorum» Et primoin in^ 
fcriptis ducaotur re^jK AC ^l HF 
lubcendentes angulos aquales B & 
G > & coniungantur radij R A> KB% 
SF & SG ^ Quoniam circa anjulos 
ae^juales B & G latera AB ad BC & 
FG ad GH liint proportionalia^ 
( propter fimilitudinem figurarum ) 
aijrdp.6 Ergo^triangula ABC& FGH Gr 
i^* 4« milia fiint > ideoqac anguli ACB & 
MiMh!t FHG sequales funt ,► fed ^ angulf arf 
' . centnim R 8d: S dupli fiint anijuio- 
rum ad peripbcriam ACR & FHG .• 
Ergo anguli R & S aquales fiint,.& 
circa eos latera ,, feu radij circuli 
funt in eadem ratione a.'qualitatis» 
tfroff.S Ergo rtriangula ABR & FGS ftmi- 
5^'^ lia funt ; proptcre^que , 4 vt ABaJ 

t^u' ^P > *" ^"^ ^^^^"^ AR ad FS : & t 
e«x0r» eorum duplicata; proporciones e^- 
t9'lil'% dem quoque erunt; habet/vero 
tn^* polygonum ABD ad polygoaunur 



LiberV* ai7 

FGK duplicatam racionem later^s 
AR ad eius homolo^ura FG» Eigo 
l^ proporeio polvgont ABD ad poly- - p^^^. 
goniim FGK duplicata efl: propor- 7./i^.|t 
tionis radij ARad radium FS • 

Secundo in fieuris circunfcriptis 
ab anguiis xquaubus A & F > atque 
ab a^qualibns B & G ad centra^ 
iungantur x^&at AR, FS* BR, GS , 
& ad contadlus N > O , X , Z radij 
coniungantur NR> OS, XR , ZS . 
Qupniam duo radij NR, XR a;qua- 
les^at^; RB eil communis oppoiitus 
an^lis N > X reftis «qualibuS : Er- 
go b iti duobus triangiiiis BNR & B ^ Py 
XR funt duo anguii RBN & RBX •^•'•'* 
a quales , ideoque anmlus RBN 
feminis eritanguli ABC < Eadcia-* 
ratione in rehqua figura angulus S 
G O femiffis eft anguii polygoni 
FGH; Etquoniamduo anguliRB 
N & SGO 3BquaIesfunt, cum-f 
fint femiffes anguiorum ajqualium 
C A B & FG H &ffuntduoan. |.^,. ; 
guli refii ad N & O sequales Ergo aj. /. % 
i duo triangula BNR & GOS iimi- 1« jpr..* 
lia funt > icfeoque BN ad EO erit , 4'»^**'«^ 
vt NR ad OS . Eadem ratione duo 
triangula ANR & FOS fimilia e- 
runt 9 ideoque AN ad FQ erit » vc 
cadem NR ad candem OS : Qua-. 
propter m duae AN & NB fimulad a,*ro»* 
duas FO & OG j ideft latus AB ad tyuZi), 
FG ; erit vt radius NR ad radiuro , 

OS ) » ^ eorum duplicata: proporr „ expu 

fic- i?'^ 1» 
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tiones exdem quoque erunt • QtUN- 
tt , vt prius 1 polirgonum ADB 9,d 
pofygonum FGKhabebit propor* 
tionem duplicatam cim, quann ha^ 
bec radius NR ad radium OS • 
Qttod erat propofitum » 

« 

EVCL, pROPOSITIO XI. J« 9i^iem, wi 

JJ.VIt gqiMlibiH ikeuUi anguH ad tt» ttum , 

fiiH ad periphtrUs > 6* feBvrgs WM' 

dem fMonim habefkt cstm peripbe* 

f$js , qmbus imfiHunt^ • Tabula V* 

Fig. 37- 

To eodem , vel in cfrculis aeqtia** 

iibus iint primo duo anguli ad cen- 

trum ABC & EBG y tnfiftentes pe- 

ripherijs AC & EG . Dico eandem 

rationem habere arcum AC ad EG^ 

quam habet angiilus ABC ad aneu- 

f.f*'^' lumEBG. Secetar ^arcusEGbi- 

*^*^ fariam, & ruffiis bifamm, & fic 

fucce^iue fubdiuidantur arcus in- 

iiv*f» tercepti b quouftjue perueniatur ad 

aicum EM> quiminor fit quocun» 

t^ll^it mie arcu affignabili ; Et c m arcu C 

* * * A fumatur arcus CS multiplex ipfi-^ 

u$ EM y ita vt i:i\is «xceffus , vel de- 

fc^BS SA ab ipfa AC fit asqualisi 

aut minor > quam EM , & ideo mi* 

nor quacunque data magnitudine ; 

E!t coniungantur i:adij BM » BS • 

«I n Quoniam itfquoties arcus £M meri*' 

r^Aj. tor arcum £G > toties angulUs £BM 

-**- ^ menfurat angulijm EBG ; pariter* 

que 



qtie qnoties arcus EM inenfurat iv^ 
cum CS 9 coties angulus EBM men-^ 
furat angulum SBC ; Igirurearctis ^^^^^ 
SC eaedem partcs crit arcus EG > la,^ |. 
qaemadmodum angulus SBC eft 

gartcs anguliEBG. Et/quoniam> 
arcus SC xoualis eft ipfi AC , ne- J'f/f^ 
celTarid angulus SBC a^qualis eft 
angulo ABC ( Et runc patet propo- 
fitum ) • At fi j arcus SC maior eft > gtxtU 
qudm AC» neceiTarid angulus SBC> 
maiori peripherix infiftens , erit ma» 
ior quam anguiusABC;Et fi arcus S 
C minor fuerit^ quam AC > erit an- 
gulus SBC minor angnlo ABC • 
Qnare funt quatuor magnitudines 
arcus AC prima » at fecunda eft ar- 
cusEG; angulus ABC efttertiai 
& angulus EBG eft quarta ; & infu- 
per duds alix magnitudines > icilicet 
arcus SC 1 & angulus SBC funt eas» 
dem partes confequendum, ideft ad 
eas habent eandem proportionem^ 
&: funt vna maiorcs > aut vna mino- 
rcs antecedentibus 9 ita vtexceflus i 
aut dchHvLS a priina minor flt qua* 
cunquea/Hgnabiliquanritate- Ergo 
h arcusJAC ad arcum EG eft> vt an- 
gulus ABC ad angulum EBG; quod f^pf^^ 
erat oftendendum • 24« ^i 

Secundo fint ad peripheriam duo 
anguli ADC & EDG infiftentes 
peripherijs AC & EG eiufdem , vel 
aiqualium circulorum • Dico angu^ 
lum ADC ad anguium EDG efle ^ 

vt 
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yt arcus ACeStzd arcum EG • Fi* 

ancanguii ad centrum ABC & E& 

iffp* 0. C^iai anguiusADC femifliS 

f S M» eft anguii ad centrum ABC & an- 

euius EDG femifSs cA anmli £B 

itriff ^ • ^^S^ *^ ^^ angnius A B C ad 

I&' |/ angulum EBG, ita eft anguius AD , 

C ad an^ulum EDG ; fed 9 vt an« 

gulus ABC ad angulum EBG , ita 

eflperipheria ACad periplieriam 

£G ( ex prima parte huius.) Ergo^ 

infr.T* ^ ^^ angulus ADC adanguIuoL^ 

W. i« EDG, ita eftpcripheria AC a4 pe- 

ripheriaxn £G ^ quod erat fecun* 

dum • 

Tertio in eodem , vel sequaljbus 

circuiis dico fedorem ABC ad fe<> 

^torem EBG habere eandem ratio* 

nem» quam arcus ACj quae eft bafis 

illius 9 ad arcum £G , qux eft bails 

alterius fcAoris ^ hCtz fuperiori 

conftruAione ^ea omnia> qux difta 

funt de ansulis ad centrum intelli» 

gantur didta de ie<S:oribus • Qua- 

n Dtf, propter m fe<6^or SBC erit esedenL-j 

«./ifcj» partes ietftoris EBG • quemadmo- 

dum anQiiius SBC partes eft anguli 

EfiG» (eu arcus SC eft partesarcus 

e IX EG* Infuperi» arcns SC arcu ACi 

r/r»?- atque feftor SBC fedtore ABC vni 

'*• *• maiorcs » aut vna minores erunt . 

Quare funt quatuor magnitudines 

arcus AC> arcus EG » feftor ABC 

& fedtor EBG» atque dus aliae fci- 

licet arcus SC 9 « ^«^o^ SBC funt 



esKdem partcs confequcntium, fciK- .-* * 
cct ipfius arcos EG, & leftoris EB * 

G^ ^ua; denominancur a numcro cx 
cxintiniia btpaititionc coniequcnti* 
Tjm orto>& fnnt vna cxcedcntcs, 
vel vna deficicntcs a prima &ter- ^ 

tia j /cilicet ab arcu AC, &d feao- 
re ABC . Eftque exceflus ipfius S * 

C a prima AC > vcl defedus minor 
ijuonbec d^to . Ergo f arcus AC p »/.14,* 
ad arcum EG candem rationem ha- <ii. 3% 
jbet 9 quam fe<^or ABC^||^(^orem 
^BG • Quod ciat poilKxo loco 
^ftendendum. 

PROPOSTIO XII. CiriuU mtir a^S 
fi fum m ii$flic0t4 utUn$ radiptum^ 
TabuJa V. Figuifa'38. 
Sint duo circiTli R & S , eorun»^ 
iq^ue radi> AE & FK » quorum tcr* 
pcius proportionalis fit X . Dicoeir* 
Ipulnm R ad circttlumS kal)crrdu«' 
Ijplicatam proportioncm eiuS/ dUant 
Jiabct radius AE adradium FK^feu 
eandem,quam AE habet ad X# Ad- 
fcribantur^circiiloR duo pofygo^ *mii 
na rcgularia Umili^ ABC1> & MN ^* w . 
OP'i ita vt cxccffus figurae MNOP 
circumfcriptsB fupra circulum > St 
defe<au$ figur» . ABCD infCriptaB 
ab eodem circulo R miiioi- fit qua- 
^unquc magnitudine propofita-j; 
poftca k adfcribahtur arculo S dii» . • v* 
iiguraB FGHI & QpVT fimiJcs ip^ ZZ!^ 
fis figuris ABCD & MNOP; erunt ^ 
^ • ^fi^ 



t%t BueRJfs Heftitutl 

<pft9» € fimiles figura? circtmfcriptx MN 

6»#M/. OP & OOVT intcr fe, nec noa-j 

fimiles fiifurx infcriptae ABCD & 

FGHI jnter fe ii duplicata ratione 

^fft^f radij CA ad radium KF, fen d vt 

Ub. |. AE SidX. Et quoniam circulus S 

minor eft polygono T O V ei cir- 

•jf»' »• cunfcripto . firgo poiygonum t M 

li** J» NO ad circulum S maiorem pro* 

portionem habet , quam ad polygo- 

num TOV; habet vero polygohum 

MNO ^Upiygonum Q0V ean« 

dem proPKtionem j quam AE ad 

fw».^ X. Ergo/polygonumMNO,(id 

lh»l» ^^ quantitas excedens circulum^ 

R excefiii mf nore quocu nque 4ato) 

maiorem proportionem iiabet adi 

circulum S> quam AE ad X • Si- 

mihter quia circulus S maior eft 

polygono ei infcripto FGH ; Er- 

g tM* go g polygonum A oC ad circulum 

%*lm%* § minorem proportionem habet j 

«uam ad poJygonum FGH : ha- 
et autemj>oh^onum ABCadpo- 
lygonum FGli proportionemeaa« 
li^^ dem,quamAEadX. Etgo i» po- 
0»Uhk}* lygonum infcriptum ABC ( minor 
circulo R defectu minori quocun- 
quedato) minorem proportionem 
habet ad circulum S > quam AE ad 
isht ^* i<ieoque i circulus R ad circu- 
JL^tA lu^ S eandem duplicatam propor- 
lib. |. tionem habebit radi j AE ad radium 
FK • Qypd €rac oftendemlum • 



/ 
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PROPOSITIO XriT. Oi-r«/«/ ^. ^r^''iV 

ijmahs efi periptj^rit tirctitt * mlii' p,af.*if 
$Mii0 vero iejnaiis radie €ir€uls • Ta- 

Sit circulus X , cuius raiius XB, 
& crianguium HKM , cxums hzfis K 
Maqualtsfitintegrae pcripheriaeA 
£Dj &altitudo, feu perpcndicuJa» 
ris HK aEqualts fit radio circuli XB, 
I>ico circulum acgualem efle trian- 
,guIo HKM . Adfcribantur a circu- tfnp^ 
Xo X duo polygona rcgularia * & fi- *»»*' • 
milia EFG extra 9 & ABC intra-* 
Ij^fiim j ita \t ditFeret^u eorum d 
circttio minor fit quacungue ma- 
gnitudine propofta . Poftea i du- hpm^ 
^la XO perpendicuiari i cencro ad muL u 
latus figuras in fcriptae » coniun- 
' antur rccftse X F, X E & X A,& r c; w#. 
at KN aequalisjperimetro circun- J'«^»i 
criptipolygoni EFGI & KS aequa- 
is perimetro figurae ABCD & KK 
'a&qualis perpendicuiari XO, & con- 
iungantur refl:« HN i& RS . Quo- 
niam irfpolygonum regularc EFGI ^f^f^* 
diiiiditur m tot triangula ifofcelia ^*****^ 
aequalia inter {q, verticem in centro 
X habenda ^ quot funt eius latera : 
iunt vero di^ta triangula a?que altai 
quia eorum altitudmes funt radij 
«quales ipfi XL. fcuHK. Ergo* •]?'/• 
polygonum EFGI eft tam multi^ ^**'*'^ 
plex trianguli EXF 9 quam perime* 
ter eiufdem polygoni eft muJtipIex 

voius 
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vnivis latcris EF ; kd KN eft aequa- 

liJ perimetroEFGI di&i polygonu 

^ff' '• ErFo./vt KN ad EF , ita eft ooly 

itlp. gomim EFGI ad triangulum EXF;' 

itWtV ftd^ triangulum KHN ad trianfu- 

lum EFX ( cum faabeant a^uaies 

altitudines » fcilicet perpendicula- 

resXL&HK)€ft,vtbafisKNad 

h pnf. bafim BF . Ergo b polyconum Ef 

yM,iM Qi ^ 8c triangukm HKN candera 

ratioaem habent ad triangulum EX. 

fi'?*^ F, ideoqucf illa sequalia fcint inttx 

Ijix. fc • I>emdc / quia reflaB hnex in- 

W<»/# f^jelEL* extra circulum cadeo- 

te$ ^(maiores funt, quam arcus lAL* 

crgo |>erimi£^r figur» FGI maior 

«rit, quam tota peripheria circuiiX 

jcomgrehenfi; iied KN sequalis po- 

&a &it perimeitjx) EFGI & KM 

»qualis peripheri» circuli X * Er- 

SoKN^^^ «ft^^uam KM • Sed 

« est triangula HKN & flKM fiint «qtti 

f w/r. |. alta. Ergo m triangulum HKN raa- 

Ub%iiD ius crit triangulo HKM » ficuti po- 

ijfgonnm EFGI maius eft circuio 

> X. Sinsiiliter oftendctur polyuo- 

' num ABCD «quale iriangulo RK 

I fi?a S ^ » eo quod bafis K^ «qualis po- 

^ jgiieurpcrinaetro difti polygoni j & 

o ^» alt*udines RK & XO funt etiam-j 

fc,^/ «qiiaie$ ; eftgue perimeter poly- 

J^ joni ABCD infcripti, fcu ei sr^tta- 
is KS minor periieria circuli X 9 
feueiaeq»aliKMj&altitiido RK» 
feu XO minor altitudine HK » ieu 



ra* 
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radio XL . Ergo triangulum RKS 

minits cft trfanguio HKM , ficuti 

poiygonum ABCD minus eft cir« 

cuib X . lam cum poly^onum FEG 

aquaie iit trianguio HKNi &tri- 

anguium HKN maiusfittriangulo 

TrlKMm Ergo circunflripta figura 

F£Gj( quacjeft maior circuio X cx- 

ceiTu xninori quocunqne dato ) tHt 

;quoque maior triangulo HKM • 

Siinilitercumfigura ABD aqualis 

iit triangulo RKSj & triaocumojLj 

RKS minus fit triaagttlo H K M . 

£rgo infcripta figura ABD Cquae 

jniinor eft circuio X defedu minori 

jguocunque dato ) eft quoque mi^ 

iior trianguio HKM • Et propterca ' ' * 

HKM« Quod erat oftendendum • fro^M^ 

Cof •Ikrlum. Patet triangulmn^ ^ 
cuius bafis zqualis £t perimetro cu- 
i^flibet figurx reguiaris> & altitudo 
a^qualis fit perpendiculari' a cehtro 
iigurae ad ems laLtu^ d\x(ix xgualc^ u^ ' ^ 
efie cidem reguiari figurse • OiSjn^ * ' ' 
furn tnim fuit trianguium H JC N a 
habens didas conditiones ^ «qual^ 
polygono regulari EFGI • 

PROPOSITIO XIV* ^ffifhifM PM^ t 
inter fg $aniiem fAthnem h«i$m ^ i^?»»^?- 

Tab.YI.Figa* 

Sint circttii K & S» quorum radij . 

RA, 



n 
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RA, SC . Dico > vt radiutti R A ad 

radiutn SC t ita clle peripheriani-i 

ABAad peripheriam CDC.Intel- 

ligatur triangiiluni V, cuiusbafis 

FG aequalis fit peripheriaj ABA^ & 

altitudx) EF asqualis fit radio R A « 

Similitfer intelli|atur triangulun^^j 

X, cuius bafis KM aequalis fit peri- 

pheri» CDC , & altitudo HK «. 

hHh^P qualis fit radio SC . Patet « trian- 

' gulum V «qualem effe circulo R i 

I, atque triangulum X effe xqualc-^ 

$U^i circulo Sj ideoque J trianguIuoLj 

V ad triangulum X erit, vt circulus 

R ad circuIumS • Et quia circu' 

. lus # R ad circulum S duplicatamj 

MiK/. rationem habet eius ^ quam habet 

dff.f^ radius RAad radiuniSC: Ergoi< 

fi**J* triangulum V ad triangulum X du- 

plicatam rationem habet eius, quam 

« W* iabet RA ad SC » ^eu # duplicatam 

hM.u ^i-ationem eius quam habet altitudo 

EF a4 altitudinem HK ( cum RA , 

EF inter fe , & SC> HK inter fc^ 

fPHf$ asquales faflae fint ) cumque / pro. 

^i^ portio trianguli V ad rriangulum-j 

X £t compofita ex ratione iatcns 

£F ad latus HK^ & ex ratione ba- 

fis FG ad bafim KM > cum fint circa 

anguios re^os F^ K» asquales : Er- 

ffirttr« ho; proportio bafis FGad bafiniLj 

WM. UM cadem eft , quam EF habet ad 

Ii prop. HK, * ^eu quam R A habet ad SC. 

i-ii^.j, EiiqL\c FG aqualis f)ieripherix AB 

A| & KM a[:qualis periphcrias CD 

C. 
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C. ErgOfperipheria ABAadpe- »?«?• 
ripheriam CDC eandem rationem ^"''•* 
habet , quam radius RA ad radium 
SC . Vt crat propolitum . 

PROPOSITIO XV. Si iHorunLj pap^i 
fireulerum fegmintti cmpfehe^dsi^ U.*-v# 
Mgfdis ^qti^les , erunt fitis tirft^lh 

frofertlenaliai tr interfe raiienefn^ 
ahehHnt duflicMtam fuhtenfttfum^ 
wl fndierum j & eorum fitifhefi^ 
ffHntinterfey vtfuhtenfti velvt 
fHdijnV$centur mtem huiufmedi Se- 

fmenta fimilia* Tab. VI. Fig- *• 
int duo circulorum fegmenta^ 
ABC & FGH , in quibus anguli B 
& G (Tnt aquales • Duftis radijs 
EA, EC , OF & OH . Dico fec- 
mentumABC adcirculum ABCD 
eJflTe , vt feamentum FGH ad circu- 
lum FGHK, & fegmenta ABC i 
' & BGH elTe in duplicata ration^ 
radiorum EA & OF , vel fubtenfa- 
rum A C & F H ; & peripherias 
ABC , FGH effe > vt AC ad FH . 
Quoniam anguIi^B &'G ponuntur 
sequales ; Ergo « eorum dupli ad 
centrum E & O squaies erunt,ideo- 
que h quatuor recH.ad angulos ae- ^^^^^^ 
quales E & O eandem rationeia-» ij./ii.» 
habebunt ; fed , r vt quatuor reiti ^J^-l* 
ad angulum E , ita eft circulus BA ^^^^^ 
C ad ledorem AECA,atque etiam> n, ^ti. 
vt quacuor redi ad anq;ulum O 9 ita 
cft circulus GFH ad feiSorem FO 

K- HF. 



2 3 S BucHdis Re/thuti 
dfw^ HF^ Ergo,i^vtcircuIus BAC ad 
7A^.S# feftorcm AECA ita erit circulus 
GFH ad feaorem FOHF; & # per- 
« P^* mutando vt circulus ABD ad cir- 
i2./i^.r ^yium FGK , ita erit fedlor AECD 
ffwf. ad fedlorem FOHK; fed fcircnli 
tz^hm, funt inter fe in duplicata ratione ra- 

frVr* d^^^*"^ EA ad OF . Ergo^ fearorcs 

' * ^* in eadem duplicata ratione radi/ 6 

I, *- ^ A ad OF erunt . Sunt h vero trian- 

U%V gula AEC & FOH fimilia ( cum^ 

lint ifofcelia , & habeant verticales 

ifwfr. angulos E & O aeguales ) ; Ergo s 

i5«/iM triangulum EAC ad triangulum O 

"^ FH duplicatani rationemhabet eius 

quam habet radius EA ad OF> vel 
I *..** « lubtenfa AC ad FH • Quare , / vt 
K feftorEADCadfeaoremOFKH, 

ita eft triangulum E AC ad triangu- 
m pnp. lum OFH ; Vnde m refiduum leff- 
rj./id.| mentum ACD ad fegmentum FKn 

crit in eadem ratione fefiorum y vel 
np¥6f. circulorum; & propterea • reli- 
>i«wJ quum feementum ABC ad fegmen- 

tiini FGH erit quoque in eadem ra- 

tione circuli ABD ad circuium FG 
o pfnp*, H , tf feu in duplicata proportione^ 
7- /»*•! radij E A ad radium OF s vel fub- 

ten& AC ad fubtenfam FH • 
Tandem quoniam anguli ad ccQ- 

tra AEC & FOH «quales funt. 
p^rfrr. Erffo/» totacirculi peripheriaAB 
i^ htu C A en ad arcum ADC vt funt qua- 
«1 prop. tuor redi ad angulum AEC , fiue f 
ihuh ^i aqualem angulum FOH ; pari- 

tcr- 
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terquetota circuli peripheriaFGH 
F ad arcum FKH cft in eadem ra- 
tionc , ac funt quatuor xt&i ad an- , ^^^^ 
gulum FOH . f Ergo vt circuli pe- jM.% 
ripheria ABCA ad aicum ADC 
ita crit peripheria circuli FGHF ad 
adarcuFKH . Et/permutandocir- ^Wj ^ 
culi peripheriaABD ad circuli peri- "* ••** 
pheriam FGKcft,vt arcus ADC ad 
arcum FKH » r ideoque reiidua pe« 
ripheria ABC-ad refiduam FGH e- <I"W' 
rit^ vttota ad totam ; fed n tota pe- '^•"**» 
ripheria ABD ad totam peripheri- u ^r.M 
am FGK eft , vt radius EA ad radi- *«'« • 
lim OF , fiiie vt fubtenfa AC ad 
fubtenfam FH ( eo quod hxit AC 
ad FH , vt E A ad OF ) Ergo x pe- 
ripheria ABC ad periphenam FG f K*?' 
H eft.vt fubcenfa AC ad reaam-3 ^* / * 
fubtenfam FH , fiue vt radius AE ^.^^^ 
ad radium FO 3 y t fuit propofitum . %^i^* 
Vocentur autcm fegrtenta ABC & 
FGH capientia anguJos ^equales B 
8^ G inter fe Sim$bA - 

PROPOSITIO XVI. in fu^liht 

trioBguia maiof tm^ulms sd minorem p^^j^ 
bahit mmrtrn ratitm$m , gumm Uf jiim, 
lut mnim anguh ctptfitum adUtut '•>«f'^« 
cfpcfimm ttnguh miam . Xabuia 
- VI. Fig. ?. 

In triangulo ABC fit angulus C 
n^aior , & an^ulus A minor ., Dico 
aniguluni C habere maiorefn pro- 

K a por- 
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Eortionem ad an^ulum A , quanuj 
«.•,,., ^^u$ A? habet ad latus BC i» De- 
ii/i^«s« fcribatur circa triangulum circulus 
ABC j & fecetur arcus BC vtcun- 
b txpf. K\\\t 'm E ; £t ^ fiat arcus BD x^ua- 
■^/•»« Ji5 BE ; iunganturque rcd» Imeac 
c^jcM- CE> BE > AD , BD . Et quia* ar- 
ffrw . cus ADB , cui maior an^ulus C in- 
filHt > maior ert > quam BEC , & ar- 
cus BD , & BE funt jtquales ; Er- 
go refiduus arcus ADmaior erit 
i« w». refiduo arcu CE , & ideo <^ angulus 
\lM.% ABDmaioreritaneuIoCBE. Fiat 
e ^n^. t iam an^ulus ABO aqualis minoii 
a4''»it angulo EBC : Igicur angulus ABD 
maior erit angulo ABO , & ideo re- 
fta BO fecabit reftam AD in pun- 
dlo O , pofito inter A & D , & ideo 
punftum O erit intra circuli feg* 
itxbf. mentum ADB. Defcnbatur jf iam 
uhifAtn per tria pundla A, O &,B circuli 

}>eriphena AOB > cadet iCia intra-i 
egmentum ADB ; Et quoniam itu» 
e, tx pf* tnangulis AOB & CEB duo^; angu- 
«7.//^.» li OAB i ECB xquales funt Ccum 
peripherijs «qualibus BD &BEin- 
fiftant ) ," pariterque duo anguli OB 
h ex »r, A > EBC funt aBOuales : Ergo h re- 
i8./ilt liqui anguli AOB & CEB aequales 
i pr^- ^I^^l^ proptereaque • peripheria^ 
r5,^l. AOB ad penpheriam BEC ent , vt 
fubtenfa AB ad redtam lineani BC 
1 ^xh eft vero / arcus ADB maior , quara 
io.hu» arcus AOB,eo quod hic ab illo com- 
mprof, prehenditur. Igicur m arcus ADB 
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niaioreni rationem habet ad eundem 
arcum BC, guam arcus AOB; & 
ideo n arcus ADB ad arcum BEC JJ W 
maioremrationem habebit , guam-j ' ' *^* 
re<a^linea AB ad rcfta BC. Et eft ® W- 
angulus BCA ad angulum BAC, vt "'^** 
arcus ADB ad arcum BEC . Ergo ' 
/» Mgulus BCA maiorem rationer*- I^TL 
habet ad anaulum B AC , quam fub. ** 

tenla AB habeat ad reda Iineam fiib 
tenfam BC.Quod erat oftendendum • 

PROPOSITIO XVII. Utif dans 
: jtgurss^miles reguiares » vtl drculcs^ 
I 4$$st feSiousfimiUs , medium fropof 
ti$nale eff trss^guissm , eums aititsi* 
d» e,qUAlts eflradie vnius } bafis vtri 
^quaiis efi p$rmttr$ Altenus Tab: 
yi.Fig.4. 5. 

Sint duaB quselibet figur* regula-' 
resLfimiles inter fe 3 vel duo j(e<^ro« 
res fimiles , aut duo circuli R &: S , 
quorum radij RB & SE ,• iitquc tri- 
angulum re<aangulum GHM , cuius 
altitudo GH aquaiis iit radio SE 
vnius figurae S , & bafis HM a.qua. 
iis lit BAC perimetro figurae R • 
Dico trianguium GHM medium_j 
I>roportionalc elfc inter figuras R & 
jS . M Fiataltitudo NH sequalis ra- aprop. 
dio RB& bafis HO aequalis peri- rifb!^t, 
metro jEDF , & iungantur redla N- 
M&GO. Quoniam m fimilibus fi- 
guris regularibus vel in fe£ioribus bexpr. 
fimilibus aut circulis R & S ^ vt ra- M. *•*• 

K 3 ' diiis 
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dius RB ad raditim SE i ita eft peri- 
meter ABC ad perimetrum DEF 
eflque NH aequalisiRB&r GH s 
qualis SE ,* atque HM squaiis peri 
metro ABC nec non HO sequali 




M ad GHM ( ciim habeant eandem 
CM0» bafim HM ) ; & « vt bafis IVIH ad 
,./rf.V, bafim HO, feu/ vt NH ad GH, 
*^*/:y' ita eft triangulum GHM ad trian- 
7M.i. g^jium GHO . Ergo triangulum.* 
GHM medinm prooortionale cft 
inter duo triangula NHM , & GH 
gnfr^ 0;eft^ver6 trianculum rcdangu- 
I !• *»« Jum N H M sequale ngurx R > citnu 
contineatur a radto > & perimetro 
didas figuras R : pariterque triangn* 
lum GhO eft xquale figurac S ; Igi- 
L «• « tur b vt figura K ad tnangulum G 
fi.J, HN,itaefftrianguIumGHMadfi- 
gura Sf & propterea triangulu GH 
M mediu proportiooale eft inter fi- 
guras R & S.Quod erat oftendendu. 
EVCU PROPOSITIO XVIII. I/$ trm»' 
47'I •} I guUs riffanffiHt qMAliht fgurtt r$iti* 
^*' UmeM 9 vel tircuUtts fufir hyfithi^ 

nufs difiripta^UMlis iR dujfusfij/s* 
ris fufir lateribus nffum suiulum 
eoutiHeutHus deferipfis » fum UU 
fimilisfiut, & fimilitir fifita . Tah. 
VI.Figura6. 

Sit triangulum ABC rcftangulum 
in A 8cr fupcr uibus w^ iateribus 
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dtfcribantur qiialibet trcs llgurag Xj 
R & S inter fe iimiles » & fimilitcr 
I pofitTB , fiue fint circuli > fiue fefto« 
( res j ime fegmenta ^•fiue zonac > fiuc 
I figuras re^liBncae • Oftendendum eft 
\ figuram X fuper hypothenufam BC 
deicriptam aequalem efle duabus fi- 
guns R. & S illis fimilibus^ & Sr 
militer defcriptis fuper latcribus . ^^^^ 
BA «c AC . Ducatur « ab aneulo ^^/'f; 
redlo A perpendicularis ADluper 
B C • Manifeftum eft * C B ad JBD ^ ?f«f • 
duplicatam rationem haberceius' , ^2; f^* 
quam habei; CB adBA; parite'r- iflb.^ 
fque BC ad CD dupiicatam ratio- 
inedft hAbebitcius^ quamhabetfiC 
'^ad C A • Et quoniam ^ X ad R (cum . ^ ,^ 
lint figurae fimiles , & fimiiiter pofi- /X^; * 
tas ) duplicatam rationem habet la- 
^txis BC ad eius homologum BA : 
Ergoi<XadReft,vtCBadBD. ^ 
Eadem ratione figuraX ad fieura S tZT 
eandem proportionem babebit , qui 
BC ad CD ; Ereo # figura X ad du* « ^^p^ 
as figuras R & S eandcm rationem ai./iJ,j 
habcbit % quam BC ad duas BD & 
DC Cmul fumptas ,• fed BC Kqualis 
cftduabusBD&DC. Ergo/figu- ^^^ 
ra X aequalis cft- duabus figuris R u, /f/ 
& Sfimul fumpcis» Qiiod^crat o- 
ftcndendum • 

PROPOSITIO XIX. giuMit fU Jiai; 

fir fymwkm du^r$m t^dofim 4$r 
K 4 im^^ 
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fcripfa > ^qii^lh #^ duahusfigufis /ffi 
fimiiihtisy ^fsmiUttf pfitis fisftf 
eiss vnM €um/ufhfpntij m$di pf- 
fortieualis tntet iatdtm 4 Tdb. YI» 

' Figura?. . 

Siiper AB . BC & fiiper imhas in 

dirtttum pofitas defcripta? fint figu- 

ra; reftilineaB fimilcs & fimiliter po. 

fit» , fiue circuli , aut fe^ores > vef 

2onx R, S & M . Dico figuram M 

xqualem effe figuris R & S vna cum 

duplo fpatij medij proportionaJis 

. inter R & S . Super diametro AC 

defcribatur femicirculus in quo elc- 

uata perpendiculari BD &coniun- 

ais AD , DC fuper eas defcriban* 

tur figurae X, Y & Z fimiles & fimili- 

tei pofitse prioribus R> S> M • Qjm^' 

,V7: niam in triangulo ADC s reftangu- 

hirepV lo in D b qu^libet figura M , fuper 

18. J, bypothenufa AC delcripta, aequalis 

ell duabus figuris illi fimilibus X & 

Y fuper latenbus AD & DC fimili- 
c mp. f er defcripti^ ,• fed € in trianeulo AB 
Im. D redlangulo in B figura \ fuper 

hypothenufa AD defcripta «qualis 
eft duabus figuris R&'ZiIIi limili- 
bus , & fimilitcr pofitis fuper lateri- 
bus AB & DB ; pariterque m trian- 
gulo DBC reflangulo in B figura-» 

Y fuper DC defcripta a:qualis elt 
duabus figuris illi fimilibus S & Z, & 

. fimiliter pofitis fuper CB & pB. 
Ergo figura M «qualis eft figuns illi 
fimilibus^ & fimiliccr pofim R & S , 
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& duplo figurae Z • Eft<jue figiira-» 
Z media proportionalis inter K*& S 
€0 quod tres eorum radij vel iatera 
homologa AB, BD, BC funt conti- 
nuaEproportionaJia , Ergofigura M 
aequalis eft figuris R> S & duplo mc- 
dij proportionalis Z inter R j S . 
Quod erat &c. 

Cdr^llartHm Si duae figurae fiierint ivct. 
quadrata,erit auadratum ex aggre- 4,U. 
gato aquale duobus qiiadratis ex 
liatis redis » &duDio paraiielogram» 
mi redtanguli fub datis re<f^is con- 
tenti. Namrfquadratafuntfigunr dj)>y?p, 
limiies ^ cum &t reguJares ; viki^ i>l»mfts 
ex hac propofitione^ quadratunt M 
aequale erit duobus quadratis R & S 
vna cum duplo quadrati Z; fcd # t,xpr. 
quadratum Zsquale elt re(ftangulo t^^iM 
parallelogrammo ABC ( eo quod 
j^erpendicularis BD media propor» 
tionalis eil inter AB & BC ) • Ergo 
quadratum M ex aggregato a?qu5e 
eft duobus quadratis R &S exreiSis 
daris , vna cum dupio refl^anguJli A 
BC fufa reiilisxlatis contenti » 

PROPOSITIO XX. si fiipif Jus^ 
husrtatt bneisy &fupir earumdifi 
fir$»iia^ iUferibantur fi^ur^ eireul^ 
ris I v^l re&tUni^ ^m:li$i &fimiii^ 
tif fofiu ,• f ri/ J^«r4 ex dtffirentiA 
s^^mits differenttoR duarumfiiHrarutn 
sx tllis Ti^fiu d dupk ffatii mgdij 
K 5 fr9- 
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pr0p0f$UnMtisinnriafii$m% Tabu^ 
ia VI. ¥ig. 8- 

Sit rc&i AB niaior , & BC mi- 
noTj eartinque differentia AC > & 
in /emicirculo ADB delcripto fu- 
per AB y eleuata fit perpendicularis 
CD f & dudla DB , acque fuper A 
B > BC , AC ^ BD\> CD , defcripta; 
£nt auaslibet fieurae circulares > vei 
redlilineas fimifes & fimiliter pofit2 
vt in praecedenti propofitione fa« 
dlum eft erit ( ex 9- 1- 4- ) BD me- 
dia proportionalis inter AB & BC; 
& ideo ( ex i8. 1. 4. ) figura 2 erit 
media proportionalis inter figuras 
R&S* Dicofiguram M exdiflfe- 
rentia AC defcriptami dequalem-^ 
. efie excefifui quo duae figurse R & S 
fuperant duplum figuraeZ. QuoDi' 
*f ?^ am a figura R ex fumma ipfaruniLj 
i^.nH. ^c & CB sequalis eft fummx fign- 
rarum S, Mj & duplo figurx Y cx 
media proportionali inter AC & C 
B. £reo addfta communi figura S : 
erunt Hgurx R & S fimul fumpta; , 
aquales figurae M duplo figurae Y j^ 
duplo figurae S, fimul fumptis . Sed 
bfr.if.Njp if triangulo re(SanguIo BCDjdu^ 
bttm V piii figuraE; Z ex hvpothenufa aqualer 
eft duplo figuras S vna cum duplo fi-i 
gure Y • Igitur duae figurae R & Sj^ 
iimul fumptsB j aequales funt fignr 
M vna cum duplo BgiiixZ; &abla 
to communiccr dupio iigura; Z^r 
figura M ex difiercntia AC . aqui 

lis 
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lis exceffui duarum figurarum R 
& S fupra duplum jSgurae Z quae eft 
snedia propottionalis inter R & S • 
Qiiod erat oftendendum . 

CmUarium Manifeftom eft, fi di- ^j/cii^ 
dx Bgurx fuerint quadrata > eflfe-^ ^, IX^ 
quadratum , fuper dffferentia data- 
rum lineamm defcriptum , sequalt^ 
differentix incer diio quadrata fuper 
eifdem lineis defcripta > & duplum 

; parallelogrammi recianguli fuD da- 
tis recSisiineiscontcnti, 

Nam ex hac propofitione qua* 

idratum M aequale eft cxccRui diro* 
rum ei fimiUum quadratoru R & S 
fupraduplum quadratiZ; fed e qua- ^ e^r 
dratum Z aquaJe eft reftangulo A i4Jil.4 
BC ( eo qnod d DB media propor- 
tiotiaUs eft inter redtas AB & BC dpwfr» 
propter perpendicuJarem DC ) Er- 9 lUf,^ 
go qnadratum M asquale eft excef- 
fui quadratorum R & S fupra du- 
pJum re(flanguJi ABC . 

PROPOSITIO XXr. SifuperdHM^ 
hns feHis , &fufef sggre^au , c5» dijm 
firentSM tarmdem reBarum imeom 
rttm defcnbantf^r ftgurae etreularis r 
n)el fe0il;neje fimtles ^ & fimiltter 
fofitAy erttfigura exaggfegato aqtu^ 
hs figHTA ex dtffcrtnttei vnd euftt^ 
quaUruphjjattj med^j frofe^tionaih 
^arfiguras fuper tnoequaUs reBas 

K ^ . Sk . 
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Sit rurfus refta linea AB maior j 

& BC minor , & fit BD acqualis mi- 

nori BC ,' crit AC aggregatum » & 

differentia AD , fitque BE media-i 

proportionalis inter AB & BC , & 

liiper eas defcriptaR iint figura? cir- 

cuJares , Vel rewilineaf fimiies , & 

i?niiliter pofit^ R , S , M , N & Z . 

Dico figuram M ex aggregato as- . 

qualem effc figursB N ex differentia, 

vna cum quadruplo figurae Zquae elt 

media proportiona^lis inter figuras 

a |,yo|,. R & S . Qupniam n, figura M ex ag- 

%9}jH. gregato ipfarum AB & BC aequa- 

Its eft figuris R & S cum duplo ngu- 

h^Ynf. rae Z; atque ifr duae figuraB R & S ae- 

ao. bit% quaks funt figurae N ex differentia 

AD vna cum duplo figurae Z . Ergo 

figura M aqualis eft figuras N , & 

quadruplo figuras Z , fimul fumptis . 

Quod erat oflendendum • 

EVCL, CorolUriutn Manifeftum eft , quod ' 
ddU fi ditlx figura^ fuerint quadrata-» , 
erit quadratum ex aggregato a-qua- 
le quadrato ex diiFerentia datarum 
Jinearum defcripto^ vna cum qua-' 
druplo paralellogrammi redtanguli 
fub inaequalibus rec^tis dztis conteu* 
ti . Nam quadrata R, Sj Nj M & Z 
funtfigurae fimiles; & ideo ( ex hac . 

{>ropoffcione ) quadratum M aequa-' 
e erit quadrato N vna cum quadru. 
fJoquadrati Z niedia^ proportjona- 
is B£ iiiter ina^Quaks xtiiSLS ABiC 

BC , 



BC ,' eftque e parallelogrammum-i e *« 
redtangulum ABC aquale quadrato Jj^'"' '* 
Z . Ergo quadratum M scquale eft 
quadraro N vna cum quadruplo re^ 
dianguli ABC . 

PROPOSITIO XXTI.S//Ki;#r4#. 

as reilas UntMS inaquaUs ^ Mtqu§ fit' 
fer fnidta ffrctcrticnaU n$ter aggf§- 
gatum^ dfffenntiamqtii tarundim i 
defcribAttturfigufjecirtulares » velre* 
Mfuettjimtles , ^ fimUiter pofit^e S 
erit differentia figurarum ex in^qua- 
hhus re^it lineis defiriptarum i^qua* 
iis figurtL ex ilia media prcfettientii 
dejcripu • Tabula VI. Fig. lo. 
Sint duae re^ae AB maior, & 
eiusportioAC, &iiipfiAC adda- zyrtp*% 
tnx D A apqualis maiori AB » erit D ''^*'» 
C fumma , & CB differentia ipfa- 
rum AB & AC ; ponaturque b CE ^ P^f' 
in femicirculo BED perpendicula- *^* *** 
lis & media proportionaJis inter D 
C & CB ; dc fuper AB , AC > CE 
defcripta? fuppojiantur figura R » S 
&M circularesj vel reftilinese fimi.. 
les 3 & fimilitcr pofitae • Dico ex« 
cefium figurae R iupra figuram S xm 
qualem efle figurae M y coniungatur 
refta AE fuper quam defcribatur fi- 
gura O fimilis & fimiliter pofita ac 
funt R, S & M . Et quia f in trian- \eg^ 
^ulo AEC reiSanguJo in C figura 
D aequalis eft figuris S & M fimul 
fumpcis ; funcque radij circuli AB ^ 

AE 
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AE aequales > ergo figura R ae^ualis 
cft ei fimili figurse O ; & proindc^ 
figura R erit squaiis duabus figuris 

5 & M • Quare differentia figura- 
rum R & S aqualis erit figurae M 
cx media 9 propcrtioflaii inter DC 
fiinimam & Cfe differentiam dua- 
tvanin aqualium B A & AC . Qupd 
erat &c. 

5 tf Jl' CmlUfium Manifeftum eft diffe- 

^* * rentiam duorum quadratorum ae- 

qualem effe parallelogrammo re- 

«angulo contento fub differentia » 

6 aggregato iaterum . Nam qua^ 
drata fiint iiguras fimiles; & ideo > 
ex hac propofitione j, exceflus qua- 
drati R fupra quadratum S aqualis 
eft qnadrato M ex EC niedia pro^ 
portionaii inter a^^gregatnm DC 5 
& differentiam CB eorundem late- 
rum AB^ AC /defcripto,* fed qua- 

^ «X drato fl? M a qu^Ie eft parallelogram* 
J2^.* mum reaangulum DCB , ciim hoc 
*• •^ ab txtxtmis : ilJud vero ex media-» 
trinm proportionalium DC > CE > 
CB fa<!;ta fint, Ergo exceffus qua- 
drati R fupra quadratum S aequalis 
cftreftangulo fub CB differentia-i 
laterum x & fub DC aggregato to» 
Tundem BA & AC contento . 

£VCL. PROPOSITIO XXIIL Sifufer 

9. lo. dHabus uttii ItHih indqutihhus , & 

$urum 0££feg4f0, atjue diffenntia^ 

deC. 
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i$f€rift^fnirint q^Mit cirtulanti 
wl fiBiline^tfigufA intit fifimths % 
tt fimihtiT fefitd : irunt duA figur^e 
ex fi£irtgatc 9&ix dtffgnntia ^fimul 
fumpt€ y AqnaliSdtiph fi^ufMrum nh 
imqualibus Uneis datss dijcriptarun» 
Tabuia VI. Fig. ir. 
Super duabus redis iineis inX" 
qualiDUS AB & BC , & earum ag- 
gregato AC » earumque difFerentia 
AD fint defcriptae tjuaElibet circula- 
rts i aut recSilineae inter fe iimiles 
figurse , & iimiliter pofitae Ri S, M 
& N • Dico duas figuras M ex ag- 
gregato^ & N ex clifferentia data- 
rum y fimuJ fiimptas , aijquales cfl^<^ 
duplo figuras R vnd cum duplo figu- 
ras S ^ ex datis Xitiex^ defi:riptarum • 
Quoniam t^ figura M aequalis eft fi- ^ ^^ - 
gur« N vna cum quadrupio fpatij ^^Xm 
riiedij proportionalis inter R & S : 
Ei*go addita communiter figura N , 
erunt figurae M & N aquales fex 
fpatijs , iciVxQtt dxx^lo figurae N , & 
quadrupio medij proportionalis in* 
ter figuras R & S j funt ^ vero figu- b /»!•«?• 
rae R & S ex insequalibus redlis A *^'**^ 
B, BC defcriptae aequales figurae N 
ex differentia vna cum duplo medij 
proportionalis inter figifras R & S : 
JErgo duplum figurae R , vnd cum-.» 
duplo figursB S asquale eft ijfdem fex 
fpatijs , fciiicet duplo figurae N vna 
cum quadruplo medij proportiona- 
lis ixiter figuras R & S • Quare figu- 

lae 
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rae M & N ex aggregato J & diffc- 
rentia defcriptae «qiiaks funt diiplo 
figurx R vna cum duplo fignxx S , 
qui^ ex inaqualibus datis reftis AR 
& BC defcribuntur • Qiiod erat o- 
Aendenduni it 

£VCL. PROPOSITIO XXIV. Si fupif 

4.XIII9 tota ) & fufif f$gm§mti$ rtSje lims. 

tfxtrtfM , 4r mtdm ratiome dtutfat dt* 

feripufuerit figUfA circularest vel n» 

&iltne^ fimiU^ intirfi y fi^fimiliser 

fofiu , quA §x tota , ^ mineri feg^ 

menti vtr^quefimul tnfUfunt figU' 

f<eex ntMri fegmento defcrkfta . Bt 

lconuerfo. Tabula VI. Fig. ii.. 

Sit refta AB fe<3:a extrema, & 

media ratione in C > cuius fegmen» 

tum niaius AC : & defcriptie lint fu« 

per AB> AC & CB trcs circulares, 

aut redtilineaB figurae R> M & S inter 

fe fimiles , & jfimiliter pofit<g • Dico 

figuram R ex tota> vna cum figura 

S, cx minori fegmentoa tnpbs 

cfle figurae M ex niaiori fegmento 

defcriptae . Qupniam fuper duas re- 

ftas inxquales AB & BC > atque «a- 

rum difFerentiam AC defcriptae funt 

tres figurae R> S & M fimiles ^ & fi- 

aff.so militer pofitae: Ergo * dua^ figurse 

Mnu R & S fuper inaequalibus reftis AB> 

BC defcnptae aequales funt figuras M 

ex differentia AC % vna cum duplo 

b exff» fpatij medij proportionalis inter fi- 

•«. /.4, guras R 8c S ; Eftque b figura M me- 

dia 
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dia proportionalis inter figuras R & 

5 ei fimiles ; propterea quod tres 
reftaB AB , AC\ CB jproportionalcs 
funt ..Ergo figur* R& S aequaks 
funt triplo figursE M • 

Sceundo fint figur» R & S cX to- 
ta AB j & minori fegmento CB , fi- 
xml fumptx • triplae figurae M ilJis 
fimili j & fimiliter pofitse cx maion 
fesmento AC • Dico re^lam AB 
feclam effe in C extrcma , 8ermedia 
ratione. QupniamclduaB figur* R c^r.4o 

6 S aquales funt figurae M , ex dif- •»»»' ^ 
ferentia » vna cum duplo medij pro- 

' portionalis inter R & S ; erant au- 
tem du^ fignraE R & S aEquales ttx- 

SlofiguraB,M: Ergo triplum figurae 
\ «quale efl: figur« M , vna cum-» 
' duplo medij proportionalis inter fi- 
suras R & S ; & ablatacommuni fi- 
lura M 9 erit duplum figurae M ae* 
quale 'duplo medij proportionalis 
Jiter figuras R & S ,• idcoque figura 
M flequalis erit fpatio mediojpropor- 
tionali inter figuras ci fimiles K & 
S • Quare A figurarum Ri M, S tria f/*/;'- 
honidtogalatcra AB> AC & CB "*•'•*• 
proportionalia erunt; &e propte- 
rearcaa AB fefta erit in C extre^ ^J^* 
ma.&mediaratione. Vteratpro- 
pofitum. 

PROPOSITIO XXV. ^ifnfifMg. JJS; 
£rig4UMws & mif^rif figmtnti ^ 
ktquc/uf» mmrifeffMntt uSa tim 
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ff^4 €^$ftimM i 4C miedia >/tf i#M Jr* 
nif4 j dtftript^ fuirmt fipttA ^iratls» 
fes I v,tlf9&iUHe<itfimUes ^ fj^JtmHi- 
U9 fafit4 , qH^ €9t ^ggfigaf i^feT'Ai* 
turfyura qmMtufUeH $ius , quA iX 
msiori ftgmenti dtfefibitut. Et C# 
€enutrfi. Tabula VI« Fig» ij» 
Sie reAa iinea AB It&z excremai 
^media ratione ia. C^cuius fkgm 
fnentum minus CB ; producaturque 
BD aequalis minori legmento CB; 
atque mper AD aggregato duarum 
AB & BC 3 at^ue fiiper differentia 
earum » feu maiori fegmento; AC « 
faAas fint quselibet figurae cir^illi^ 
:res 3 vel redilinea: R & M ioter & 
£miles ^ & fimiliter pofitae • DtCQ 
figuram R quintuplam eife figuras 
M . Quoniam « figura R ex AD 
.aEL/ aggregato inaequahum reflarunj A 
B & BD» feu BC » aequalis eft figu« 
ras M ex AC illarum diiferentia vna 
cum auadrupfo ^atij medij propor* 
tionalisinter figurasfuper maequ^ 
les AB & BC > cpxg^ fimiles fint, U 
ilmiliter pofit« ipfis R & M • Eft- 
h exip. ^ue k figura M media proportiooa* 
^BJilti lis inter fi^uras ei fimlles liiper AB 
& BC fimiliter defcriptas* ( ciim re- 
dte AC media proporcionalis fit po« 
iita inter AB & BC ) • Ergo figura 
R ^uintupla efi; figura; M . 

Secundo fit figura R fi^er aggre« 
gato totius AB^ & feemenro CB de« 
fcripta f quiatupla figune M fimilis 

ipfi 
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ipfi R 5 ciix fuoer earum differentfa 
AC fimiliter oercribitur. Dico re- 
Aam AB feAam eflc extrema» & 
media ratione in C » cuius minus 
fegmentum erit CB . Quoniam#fi- ^^ 
gura R ex aggregato defcripta «- aili»; 
cjuaiiseft figurxMex differentia-f 
rna cum quadruplo ipatij medij 
propottionalis inter figuras fimiies 
cis » & fimiliter politas iiiper redlas 
AB & BC ; & ex hypothefi figura 
K aqualis eft quintuplo figurae^M : 
Ergo quintuplum figursc M squale 
eft fij^uras M vna cum quadruplo di- 
fli ^atij medi; proportionaJis; & 
ablata communi ngura M : erit qua* 
druplum figuras M sequale quadru* 
7I0 di^i fpatij medij proportiona- 
is ; ideoque figura M sequalis eric 
fpatio medio proportionali inter fi* 
guras ei fimiles iuper AB &BC ii« 
militer defcriptas; proptereaque-> 
d tres reftae BA , AC & CB pro- ^«^ «.; 
portionales erunt ; & # AB fefla-j 18« /I4. 
crir in C extrema , & media ratio- «.{'•»* 
nc« Quod erat oftendendum • '♦^•<« 

PROPOSITIO XXVI. Sifiipir EVCt; 
S£gr$£d9i0 miucrit f &femiffitmM^ SXIIIt 
fit , Atqu$ fupif ftmijfe mmofis feg* 
fnentorum eiufdim reSfA linu extre^ 
m» I it€ meiia rstnone dtHife 1 defcrim 
fta fnefint dtii eircnlaret ; aut re^ 
^ilined pgurit interfefifnilts^ & fi-- 
milifer pefitfk :^ qmt ex aggreg^te 

dejferim 



£ 
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ieftfihitur fig^f^ qt^mtufla iBeiust 
qUA eufimiJS^ mm^rit ftgmenti def 
ifikiMr» Bti c0nu$rfo. Tabula^ 
VI- Figura 14» 

Sit tota refta B A ad AC 9 vt AC 
adminus fegmentum CB; &fe<5ta 
£t AC bifariam in D; atque fuper 
BD aegregato fegmenti minoris B 
C & DC iemiffe maioris ; nec noa 
fuper DC femiffe maioris defcri- 
pt2B fupponantur quaelibet figurae R 
ci M circulares , vel refti hneae fi- 
milcs inter fe & fimiliter pofitae . 
DicofiguramR quintuplam effc-'* 
zm^.9 figuraeM • Secetur^ CB bitariam 
hbm I. in E • £t quia h DC ad CE eft > vt 
b pro/». AC diipium primse ad CB duplum 
^l:;\\ fecundae ,• & tit AB le<aa in C ex- 
A/M>// trema, & media ratione . Ergo t 
DE qnoque in C fecatur extrema , 
& mcdia ratione , cuius fegmentum 
minuseritCE • Cumque fint de- 
fcriptae duae figura: fimiles 9 & fimi- 
liter pofita? > K quidem fuper DB 
aggregato totius DE & EB, fcu E 
C minoris fegmenti ; atque figuVa * 
M fuper maiori fegmentoDC • Er- 
Apr^tS eo^figura R quintupla eft figurx 
hnmt sA. (Juod erat primum. 

SecundQ fit figura R , fuper DB 
aggregato fegmenti minoris CBj & 
DC defcripta 9 quintupla figurae M< 
illi fimiii fuper DC femifle maioris 
fegmenti AC iimiliter defcriptae . 
Dico re^am tot^ A6 feCtam effe 

in 
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in C extrema > & media ratiene^. 
Se<5la e CB bifariam in £ • Quia^ tpnp. 
figura R fuper aggregato totius D ^^*« '« 
JE , & minoxis fegmenti CE, £m E 
B defcrfpta , quintupla ponitur fi* 
gurap Mj fimih priori, fuper maio- 
ri /eemento DC fimiliter defcrip- £ ^- 
rar . Ergo / refta DE in C fticatur hmims! 
extrema 3 & media ratione ; i^d 1 g g pro/». 
Vt DC ad CE, ita eft AC dupla-5 "•^'^•S 
prim^ ad CB duplam fecundae • Er- 
%o h re<Sa AB quoque fecatur in C ^f^* 
cxtrema , & media rationc , cuius **• ''^* 
^gmentum minus eft CB • Qe^^ 
erat oftendendum • 

PROPOSITIO XXVII. Si fupif EVCL, 

nggregmofemijps tptius 1 iiufjHif^g" i^Wlis 
menti msioris stqui 1 ffifir i^dont^ 
Jinsijfi fiO^ Une^ dinijk ixtnma > «c 
midi^ raticne > deferiptA fint dudt 
' qHAlibet fgurtk eirculares 9 vel re^tli- 
t^s^fimilesintirfei&fimiliterPefi^ 
f^ ; qua ex Mggregate defiriUtur pgun 
fs , quintHfU eii eiut 3 qua ex fgm 
mije totius defcribitur^ pgura^ Bt 
€ €entra% Tab. VI. Fig. 15. 
Sit refta iinea AB fefta in C ex- 
:remao & media ratione ^ cuius feg« 
mentum maius AC ; & produdla^ 
Gt AD sequalis medietati totius AB; 
itque fuper D C aggregato fegmen- 
\i maioris AC & D A femifie t«tius 1 
oec non fuper D A femifle totius 
kfcjripu lupponantur dua; figur^ 

circu- 
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circularesi vel reailine» R & M ii* 

miles inter fe,& flrailitcr pofitf .Di« 

co figuram R ex aegregato guin: 

tuplam eflc figurae M ex femiff^ 

t p^^ totius defcriptac » Secetur ^ A C bi- 

VLV. f^ri^n» in E , & quia h D A ad AE 

iiW,i# eftj vtBA diiplum primae ad AC 

duplum fecunclx; eftque AB (efta^ 

iti C extrema » ac media ratione « 

e ^^* Ergo $ DE ^uoque in A extrema j 

atf. /• 4« ac media ratione fecatur » cuius feg« 

mentum minus eft AE ; Cumque^ 

duaff figurae fimiles * & fimiliter pofi- 

tas » K quidem defcripta eft jiuper 

aggregato totius DE > eiufque mi' 

noris legmenti EC % vel AE ; & £• 

gura M defcripta eft fuper eius m 

dpHf» lori fegmento D A • Ergoi^figoraj 

*5» Wf R quintupla eft figurae M • QboJ 

erat primum • 

Secundo figura R fuper DC ag- 

[regato ipfius DA femiflis totius A 

i 9 & fegmenti maioris AC defcrip^ 

ta^ quincupia fit figurx M ilii fimiii 

iiiper D A femiffc totius AB fimili- 

ter dcfcriptx . Dico totam rcQ:m^ 

lineam AB feftam efle in C extre- 

h mp. ma , & media ratione • Secetur e A 

f Wt u C bifariam in E • Et quoniam figu« 

ra R fuper DC aggregato totius D 

E^eiulque fegmenti minorisEC^ 

vel AE dcfcriptn , quintupla cft frl 

guras M ei fimili fuper diflerentia g 

V ci maiori legmento D A defcripta^ 

i^ Ergo/DE fecatur in A extrema, 8S 

*•*''• me- 



s 
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kcdiaiatione;fcd,^vtDA ad A Uf*^ 
, ita eit BA dupJaprim» ad AC "•'•»• 

tOa. ABfecaturinC extrema, & »tfV/«U 
lediaratione , cuius maius fcgmen- 
im ett AC . Quod erat oftendcn- 

koposiTioxxvrii.«/«^r 

m*^»efi^tr metb» prejvtUo»Mli hier 
Ueus tirtt AnfftlHm cbtufum , ««r. 
9tte frednffieuenf vf^ue adftrfenii- 
tMUrem ai effoflte nngule tadentem 
iefirtbntur figur* eirtulares , vel 
^•^i«u*fimilet,&fim,literpofiU'. 

*^*pV>i»ti^l*ttreehtufHm»nguhm 
^brtmAente aqmU, fumma Lura. 

TT, '? "**** '^'tribm, xnitum 
fufhfigurA e* iU» media trepertie. 
\al» deftriftte . Tabula VL Fi- 
rura i5, 

[n trianguio ABC /it znsalus C 
L obtufus , & 4 afa angulo C duita » pr^. 
L> perpendiculari fupra AB fecan- « «•■ ^. i* 
caminD. Patet « perpendicula- V^*"" 
n V.D cadere extra triangnlum_, ''' '• 
[partesacuti anguli CBD,- &fiat 
BT^ proportionalis inter AB 
f^i^J^P^'^ iateribus AC, BC. 
l> BE, AD, BD & CD defcripta 
t quaElibet figuras .circulares , vel 
ailine* X, S, R, Y, M, 2 & N in- 
;ie fimiles, & fimiliter pofits. 
ico figura X latere ex fubtenden- 
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te obtufum angulum defcriptam-» , 
sequalera effe duabus fia|uris R & kS 
ex fciteribus cofttinentibus angulum 
obtufum 9 vna cum duplo figurae Y 
exBE media proportionali^nter A 
B & BD . Quia in trianguio ADC 
Apfop. reftus eft anjulus D . Ergo rf figim 
tZM' X «qualis eftduabus figuris M & Nj 
fed fieurae M ex AD aggregato rc. 
ftarum AB &BD aqualis eftdua- 
biis figuris R & Z ex eiClem.rca^ 
defcnptis 1 vna cum duplo figurae Y: 
ex media proportionaU inter AB & 
BD . Ergo figura X «qualis cft fiw 
tis R> Z & N cum duplo figur« Y i 
f pms Scd/ figura S aequalis eft duabus fi 
i»ifc« curis Z & N ( propterea quod in. 
triangulo CBD reftus eft angulu 
D ) : Ergo figura X aequalis eft dua 
bus figurfs R & S vna cum duplo fi 
mtx Y ex media proportionali m 
ter latus AB j & produaionem ciu 
BD vfque ad perpendicularem t 
Di Quod erat oftendendum . 

tVCU Cof^llarium Manifeftum eft >, fi ii* 
* *• '^' fta figur^ fuerint quadrata effe qua* 
dratum ex latere fubtendente angu 
lum obtufum aequale duobus qua 
dratis ex lateribus didlum^ obtufum 
angulum ambientibus y vna cum du- 
plo parallelogrammi reftanguli fub 
vno latere circa obtufum angulumj 
& fub eius produftione vlque a( 
perpendicularem ab oppo/ito angiv 
lo cadentem • Nam 
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Nam g parallelogrammum rcdlan- % ^*^*^ 
gulum ABD aquale eft quadrato Y {[^f'^** 
ex BE media proportionaJi inter A 
B & BD> eftqiie quadratum X a:qua- 
le quadratis R & S duplo quacfrati 
Y (ex hac piopofitione, cnm qua- 
drata fint inter fe fimiJia ) ; Ergo 
guadratum X sequale eft quadratis K 
& S , & duplo rettanguli parallelo. 
gjrammi ABD • 

PROPOSITIO XXIX. Sifup$r '1t 

trihus Isterihtt euiusUhit trianguU ^ 
Atq9r$ft^p9r media fropoftionaliintsf 
lattis eire^ 4ngulum meutunti eittf- 
queftgmtntamvfqtteadperpendiett- 
Urem ab ofpejito anguU eadettttftL-j 9 * ' ^ 
4efcripteftterittt ^u^liketfigur^ tirtu* 
Isres j vei reBiltnejtfimiies iuttrfe , 
C&» fimiliter fefiti. ; erit figura ex lu/^ , . ^ 
tere atutum angulum fuiteudemtc^ 
ikquAlis exeefui du^rttm figureruni^ 
ex Uteribus euudem ucututts aux»'* 
ium etntiuttttibusfupr» duflum figts* 
fs ex tUs mtdiu prepertteuaU* Ta« 

bulaVI.Fig.i?. 

In trianguJo ABC fit angulus B 
acutus ; & fiiper a latus AB acutum « W« 
angulumirontinens cadatab opjpofi' *'•***• 
to an(>ulo C perpendicularis CD , hff^p; 
fecans b latus AB ad parces acuti an- ■•• '•»• 
guliin D &^ BE fit media propor- ]f^*V'^ 
tionalis intcr BA &BD , & fiiper A 
C, AB, BC, EB, AD >.DB & CD 
fianc figur« quaf Hbct X, R, S> M, Z, 

L Y& 
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Y & N circulares , vel.reftilfnex f|- 
miles > & finuliter pofit» . Dico fi- 
guram X ex latere fiifatendente an- 
giilum acutum B , sequalem efle ex- 
ceflui duarum iigurarum R & S ex 
lateribus acutu angulucontinentibiis 
-^ fupra duplu figuras Y ex media pro- 
d ifr.xZ. portionali EB . Quoniam din trian- 
»*w. guIoACD re<ftus eft angulus D. 
Ergo figura X sequalis eft figurfs M 
& N ; & figura X cum duplo figura 
Y>erit aequalis figuris M & N cuni-» 
duplo. figur* Y; fed figuris R,, Z x- 
quaf is eft fieura M ex differentia-* 
laterum ABj DB, cum duplo figurse 
Yexniediaproportionali. Ergofi- 
tjf.f» gura# Xj^na cum duplo figurae Y 
bHi^t • aequatur tribus figuris N, R & Z; efi 
f «r.,» vero/figura S ;»quaJis fimns N & 
hlius. ^ ( ^^^ i" triangulo CDB aagulus 
D redtus fit ) . Igitur figura X vna 
cum duplo figurae Y aequalis eftdua- 
bus figuns R &S, & ablato com- 
muniter duplo fisura Y : erit fignra 
X aequalis exceflui figurarum R & 
S fupra duplum figurae Y . Vt fuit 
propofitum« 

eVcL. ' dr^IUrsum Manifeftum. eft , fi di- 
i|. U. ' &x fiurae fiterint quadrata , effe qua- 
* dratum latais acutum angulum liib- 
tcndentis «quale exceffui duorunL-j 
quadratorum iaterum acutum an- 
gulum continentium fupra duplum 
paralielogrammire^anguli fub vno 

late- 
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latere circaangulum acutum » & fub 
eius fegmento ab eodem acuto an- 
gulo vfque ad perpendicularem ab 
oppofito angulo cadentem > conten- ^q^^^ 
ti . Nam^ parallelogrammum re- ^^p.' 
dtangulum ABD aequale eft quadra- i^lih^ 
to Y ex media proportionali inter 
ilB& BD* Ergojexhac propoC- 
tione c[uadratum X aequalx eft dif- 
ferentiae duorum quadratorum R & 

5 a duplo paraUelogrammi reftan- 
guIiABD- 

PROPOSITIO XXX. sifup^ik^ HVCL. 

. suUdiaimtro9&fiiferl4tiribustfim ^Jjj 

^mgnU^ quttArsfi & hex^om reguiM^ ' 

rium im $odem tiftnloinffriptorum^ 

dgfirihMntUf ^iuMetfi^ra tireftism 

resvol fe£fsUnetL fimilts & fimiUt$r 

fofita ; Bfit fgura ex diametro fex* 

jquiteftia figufje jBxUtore trianguli^ 

duflafiguft ex laeere quadrMi 9 quum 

drupUfigur^ MxUtere hexegoni i & 

figura §x latere tfianguU ertpU erit 

fgur^ ex latere hduageniifexquiahe^ 

ra figura gx lutere quadratii & hae 

dupls efitfigufaexlutefe hexagoni • 

Tab. VL Fig. i8. 

In circuio cuius diameter AE in- 

fcriptsB fint regulares figurae trfan- 

gulum cuius latus AB y quadratum 

cuius latus AI & haexagonum cuius 

latus BE seouale circuli radio DE ; 

6 fuper ca defcribantur guaflibet fi- 
gura? circulares vel re^ilineas fimi- 

L 2 les 
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lcs 8c iimiliter ]?oiita K, M, O & N. 
Dico primum figiirani K fexquitej- 
tiam cfle ^figurae M , dupiam figurac 
O i & quadruplam figurae N - C^ia 
fcmicircuii ABE > ACE «qiiarcs 
apwf.3 funt> pariterque arcus 4 AB , AC 
Mtf. fubtenfia leteribus triangurf aqui- 
hteri funt acqiiales ; ergo refidui ar- 
cus BE & EC funt aequales , & gui- 
libet fexta pars ti\ totius periphx- 
hfr.tp. rise circuli ,• & ideo reda BC ^ bifa- 
/i*. z, riam & perpendicularicer fecacur a 
^diametro AE in H . In fuper quia 
BE eft iatus hxxagoni circulo in-# 
fcripti cum fubtendat fextam circu- 
cpr. j^ II paitem , & r eft a;qualis.radijs D 
«wi»/. 3 ^ j^g cnt DBE triangulum xqui- 
iareruni cuius bafis Dc i pcrper- 
pendiculari BH bifariam fecabicur. 
XJuare diameter AE ad HE erit vt 
4 ad I , & AE ad AH erit vt ^ adj* 
^m^9 sed figura WK ad figuram ei fimUcm 
"^' '•*• M eft vt EA ad AH . Ergo figura 
K ad M eft vt 4 ad 3 j & figura K ad 
N eft vc AE ad EH feu vt 4 ad i . 
Poilea quia arcus AI quadrans eft 

J>eripherisB:eirculi totius crit angu- 
us ADI red:us . Ergo ficuti diamc- 
c ^* fr. ter# EA dupla eft radij D A ica figu- 

Vexw. "/K; ^"P^^ ^"^ figH^» O ei fimilis 
^&^ij dcfcriptaj fuper media proportiona- 
y/*. 4, ii I A incer illas . 

SetundoDico figuram M td^ 
fexquialteram ipfius O , & triplam 
figuroE; N « quia figura M ad K erat 

vt 



vt 3 ad 4 & K ad O oftenfa fuic vt 4 
dd a netnpe diipla ergo^ figura M ad g prof* 
ad O crit vt ? ad a & K ad N fuit vt i^. l- u 
[4 ad I . Igitur M ad N erit vt 5 ad i. 
! Tertio Digo figuram O duplam-» 
xfle figurae N . Quia O adK fuit vc 
z aii4& Kad N vt^adi.crgoiF ,^ 

O a<i N erit vt a. ad i. quoquc-/ |^/.j. t 

I PROPOSITio XXXI. StfufirU- ^ycL. 

[ tefibui ftntngoni > hex^gom ,■ & it' »o,llII 
g0g^i ngulnfium ah eodim arcuU 

\ $0mfrih§nf0fum fi/int qu^Ubit fyu'- 
r^ cirtuians , mtt r$iiiltn$a fimilit , . 
fjf^fimilitifpij:toe:ifitfigHrtnxUtf 
f§^fintitg9m^qu<iUtdmtbH$figurisfi' 
gmljumptii 0* liUeri hex^cni ^&ex 
hiin deeMgmi tiefirittie ^^ Tabula^ 

VI. Fig. 19- 

Incirculo ACB fit AB latus in- 

fcripH pentagoni j EA latus infcri- 

?m decaeoni rcgularium > & radius tLtxpr. 
)B erit latus iafcripti hexagoni , & !•**** 
fuper his lateribus^idefcriptje fint 

Su^Iibet circularcs 9 vel re^tilincae 
«urae fimiles , Sc fimiiiter pol!t» , 
M quidctii fuper AB , R fupcr DB , 
. & S fuper .EA . Dico figuram M x- 
qiialem effe duabus figuris R ^ & S 
fimul fumptis • . 

Secetur ^ arcu^ AE fubtenfus a hixpr. 
latcrc deqagoni bifarjam in H , fi- '^' *' *• 
cUti c arcus AB in E fedhis fuerat c tx fr» 
bifai:iam ^critque arcu* AH quar. a***^ 

L 3 ta " 
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n pars arcus AB > & tertia pars ar- 

cus BH > & iungatur radius DH fe- 

^f^fP* cans if bifariam^ &: perpendiculari- 

»^.li6. a jgj. j3f „5 <lecagon i in O & AB in K ; 

iunganturque £K , BH & diameter 
AC • Quoniam in trianguiis AOK 
&£OK circa anguios redos adua- 
le$ ad O funt duo latera AO & £0 
c#ro^, aiqualia & OK commune* Ergof 
fpiip' ^nculus KEO aqualis eft angulo K 
I 7mU AO &/ sequales quoque (unt angii/i 
EBA & £ AB . cuni infiftaAC peri« 
pherijs sequalibus £ A » B£ > erga 
anguli AEK j ABE aequales funt y 
eftque angulus BAE commumsio^ 
5 '* ^' triangulis BE A , EK A : Ergo g in* 
^'•^* terfe funt fimilia . QiiareBA,ad 
li expr* AE ^rit , yt EA ad AK^ ideo^ue b 
i7./i6.4 figura M ad ci fimilem » & fimiliter 
pofiram figuram S erit vt B A ad A 
* '« r- k . Rurfus quia , vt arcus E A i de- 
' ** cima pais eft totius peripheriac AB 
ipro»« CA 9 ita arcus / AH femiffis illius 
»o.W«j decimaparscft femiperipheria? AB 
C; & eit arcus BH triplus arcus A 
H • Ergo qualium partium arcus A 
BC eft decem erit BH tres » & BC 
(ex partes ; ideoque arcus fiC du« 
m *x pp pius crit ipftus arcus BH ;&cm an« . 
17. /.»• guius CDB duplus erit anguli BD 
H ; fed m angulus CDB ad centnim 
" '^•^* duplus eft anguli BAC ad periphe- 
•^''••- riam ; Ergo anguli BDH & DAB 
' a^quales inter fe funt; & angulus B 
^J eft communis • Ergo # duo criangu- 
* * * la 
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t« ABD& DBKlimilia lutic;pro- 
ptereaque ABad £D ent, vt DB 
ad BK . Vndc p figura M ad ei Cmi' ^^ 
lem > & £militer politain figuram R fy, /.^ 
erit , Tt AB ad BK ; erat autem figu- 
ra cadcm M ad figuram S » vt ca- 
dem re<3a AB ad AK . Ergo « figu- 
rtM ad ambas figuras R & S Cmul i"t,\, 
iiimptas etit, vt refia BA aJ retias 
BK & AK fimul Tumptas ; e%ue BA 
SE^ualis duabus BK » KA . £r^o r fi- 
guraM cxlatere pentagonia:qu?lis \"l*i, 
cftduabusfiguris Rexlatercnexa- ' 
eonij & S cx latere decag^niv fimul 
fiunpcis. Quodcratoileiidenduai. 

Finis UM quinli . 
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I: L I B E R VI- 

Df SoUdh , 
i) E F I N 1 1 1 N E S . 

j^ SMtsm fiu$ eorput » ^R > ^«1«^ hngUM' 
dmtmyiMtittidinim & frcfuniits t*m 
haiet^ tuiut ixtritnafunifitptrfieits • 
Siiiduf attgttlut tB comurfut plurium i 
*'' quimtiuirumungulirHmflanirutit, 
tton it$ eodim platti cinfiiiintimm Md, 
'vtmmfun^um • Tab. VI« Fig* 10« 
Vt fi fuerint plures » c[ttam duas 
re<fl« AD9BD, CD^ concurrcntes 
in D 9 & non in eodem plano iacen- 
tts , anguli piani AD&% BDC & 
CDAjnon iij ^odetn plano cxiften- 
res , & concun;entes in D , cfHctunt 
angulum f^lidum D • £t /iquideni 
anguli plani conftituentes iolidum 
angulum D fuednt tres vocabitur 
talis folidas angulus triangalaris 9 fi ^ 
quatu[or quadrangularis ^ & fic vl* 
terius • 
///. '^^^'^ nBilintn y quM ttqt^mi^M iitW 
fi funty& wm, hf^s cwcti mtsttm 
Ut filidis Aquatit propirtiiMUtt Ittr 
bent s vicintur Similia* 
IP^. SiUdn fyurn gtnita cx riM§lutim§ fi» 
micireuli cirta diamttfum oittt cptitf* 
anttm * quiufftte ndiat ad li€ttm t 
a ^ui mtuiri captrai itncitttr Spbe- 
ra » Btdiametir mmfiims^ wtetttt 

Axis 
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Axis rphxTx . nt €in$tum ffhar^ 
grsttdemfqu0if$mfthtftli i Diame- 
ttxffhirit $B quihbit nBs fir *•«• 
tf$imfphar£ixtihfa\ Ciritiins mz^ 
Xhnus fphATA ifi ilii i quipir au- 
tfmnffhirA tranfit : rtliqm ven w»i. 
ncfit, Hemilphatnum HMtm^M' 
' $uf dimidium ffharx diffe&ot i *l>- 
€hU m/tximo • 

P O S T V L A T A. 

j>$r quamiHet ftffsm Umm flanum > |. 

fetifufiffiiiimfianMf» dutert - 
» quodlihit flMtttm iitdefitttti fndu* /j, 

ierem 

AXIOMATA' 

IDtte flmd mm hfAiUt fBgmtntum tem» |. 

nttim* 
Vtt0 fiaua fiMmitfsuram ttntamfn^ xi$ 

hinduttt • 
jpUirutm piaiiir^m iimmttu$s/iffilhti4 ///^ 
4f§ • Et idtdem Uttist isstens tits sfi^ 
in Jttniut fufirfi^itkits difiiniht y ifiH 
tnrum ammunitfiSii 9 vitHnt^ 
Mut . 
^infdtm nffa Hnis 9 iuius duo fnnHn , j^p; 
nut fMfs iitst inant in fuhitBi ftam t bvCI.; 
fttfs niiqun in fuhiimt iffi non fifiif» h^ ^ 
jExigit enim tt natura planae &• ^ gygf^ 
perficiei ^ vt illi omnino > & vnde- 5, 4'4 
quaque congniat reda linea , quod 
tunc veriikatur X quando- omniaw* 

L 5 pi"i"^ 
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punfta lintx re^» contingiwt pla- 
uam fuperficiem • 

*,^-. ^* r*^iy# ft€Mnu$ i» vn» funi pUn» 

^ * • Sint cnim dux reQk lineap AB & 

CDfefecantesin £# patetipfarum 
vnam^ vt AB in vno pJano AH in- 
telligi poffe coUocatam ^ & fi cou- 
cipiatur planum AH circa reftam 
AB circunduci ^ neceflario in aU- 
guo loco reuolutionis ipfius incidet 
in reftam CD faltem in aliquo pun- 
fto eius D praeter puJidum E ; & 
tunc planpmipfum AH^uodper 
duo puaiSa D & E tranfit neceflario 
per re€las DE & AB tianfibit , 
quandoquidem r^dla linea ED non 
poteft planum ipfum contingere in 
duobus punftis D &E, & extra^ 
ipfum exiftere ► 

J5VCL. PRf^PpSITIO I. Sidu^ptana/c^ 
3 Xt * !»«/«« f^ctntt cfimmunis eorum fi^ 

ntoreaa limaefi^ Tabula Vl- Fi- 

gura »2. 

Dua plana ABCD & EFGft-r 
l»/»/^* ftcentji inlineaNO.. Dicolineani 
NO reftam eiFe » Sumantur duo 
^uxlibet pundia N & O ^ quae in li* 
nea communis fe<Sionis ex,ifiant j 
ideft iaceant in vtroque plano j & a 

JmnAo N ad O coniungatur reda«> 
^ _ inea • Quia h retta NO piano AC 
lib* I. congruif % ix\ quo punila N & O exi« 

ftunt 
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ftunt > a^ias i non vndequaque plano f *.* ' ♦• 
AC congrueret refta iinea • Pari- '"*'*'• 
ter refta NO plano FG congniit > 
in quo pariter pundla N & O exi- 
[ftunt . Ergorcdta NOin vtroqu^ 
plano AC &FQ lacet, eftque com- 
imunis {tOiio eorundem planoruin^ 
linea vnica ( alias d plana fe fecan- ^ ^'- •• 
tia haberent fegmentum commune j '' 
aut e folidam figuram comprehen- , 

fderent) ergo retta NO eft commu- f ^*' *• 
:nis fedio eorundem planorum-j » * 

; Quare ^ &c« 

TROVOSITIO IL S^ftffMlm^a^ evcu 

ittcidtms im ccmmmtm fidkneni^ ^\U 
dUAifHmriBsfmm Hm$mf$m ftrpem*^ 
iuuUfh fmtfii ad vtrmnque > illa^ 
pcfpwndisHlmis^ $fit ml omnet tfHnc 
iimtt^ M quthm ilUtOmgieur ^ qujeqmg 
implmn^ f$r dmms iltm^f^as limemg 
dm£f» , exiiiunt : V9c$tur idtii n&m 
I fublimfs^ Ercfta feu Perpindiemhfis 
md plmnum fuHeSmm •. Tabula. VI«^ 
Figura 2 J» 

J>ux icdx Iine« CD 9 FE in pla- 
no MN exiftentes fe fecent in pun- 
fto B^ & fiiblimis redla AB exBciac 
tam angulum ABC> quam angulum 
ABF reAum ; & ducatur a punito B 
in plano NM quaelibct reflia BK , 
cadens intra quemlibet angulorum 
CBF . Dico reftam AB effe quo- 
que;perpendicularem ad re^amB afrof- 
K , fecentur * G B & HB «quales S» ^^-'^ 
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intcr fe , iuiigaturmic HG 9 fecan 

bpwp. BK in K > atque ^ fiG fccetur bifa 

9* ^u fium in O > coniunganturque reftj 

OB,AG,AO,AK, AH. Quia ii 

triangulis BOG , BOH iatera GO 

OH funt zqnaiia » OB commune t 

c pnp,7 ^^^^^ ^^jf "Baciquaies ergo c angnj 

liO.t. ii ad O funt aquales & ideo BO 

perpendicularis erit ad GH . P<i- 

ftea in triangulis AG B , AHB late- 

ra GB , HB funt aqualia & AB Ja- 

lus conimune circa redos angulos 

ABG &ABH. Ergoi^bafes AG, 

d pw[r, ^n aeqnales funt > & ideo vt prius # 

eVrii! ^" triangulis , AOG > AOH iatus 

j*Uhlu commune AO perpendicularis erit 

ad GH bifariam fedam in O • Po- 

ftedquia in trianguio ABH re£lan- 

fpnp. §"^^ *** B/quadrato AH xqualia^ 

1*. /• 5. uint duo quadrata AB & BH ,• funt- 

gpr.aS que g quadrato BH sequalia duo 

»>• 1*5* quadrat^ BK, KH vna cum duplo 

rea^Qguii HKO . Ergo quadrato 

AH aeiqualia funt triaquadrata ipia- 

rum HK, KB & BA , cum dnplo 

reflanguii HKO» Simiiiter in tri-' 

h t^ angulo AK H eidem h quadrato AH 

aequalia funt duo quadrataHK > KA 

cuni duplo reftanguli HKO igitur 

t^ia quadrata HK > KB & BA curau» 

diiplo re&anguli HKO xi^ualia funt 

4duobus quadratis HK & K A cuxil> 

duplo re&anguli HKO » & ablatis 

. communiter quadrato HK & duplo 

rc<f{anguli HKO rcmancbunt auo 

qua- 
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quadrataKB & BA «qualia quadra- 
to K A ; & proptcrea k aneulus ABK i txft. 
re£lus crit igitur AB perpendicula- »^' »-5» 
ris eft ad quamlibec BK occurren- 
tem terniino redlae AB in plano M 
N • Quod erat &c. vocetur refta 
AB perpendicularis ad planum M 
N» quod per reftas CD i FE duci- 
tur • 

PROPOSITIO III. si f%BA i%M Evcu 
imttAtn% in t^mmuitem ftiiiontm^ yXU 
trtum rtBnrnm adfingHias ftrftndi-- 
guiaris fuirit z ilUtrisrtQA iintd tn 
*vn9 /unt fUm§ • Tabuia VI« Fi- 

fura 24, 
le^a linea AB incidat in B > & 
efficiat cum tribus BC^ BD^ B£, fe 
tangentibus in B , re^os ansuios • 
Dico tres reftas BC^ BD* BE in-» 
vno plano efle . Sienim BE non^ 
iacet in plano CH , duod per reftas 
CB & BD duci poteft , producatur 
j^ plamim HC quoufque fecet*pla- afoH.» 
numper reflas AB,BE extenfum ^^'* 
in reda BG . Quoniam AB poni. ^ J^ 
tur>perpendicuiaris ad duas. BC^ B *' 
DjtfErgo AB perpcndicularis eft «Pr^«* 
ad reftam BG pofitam jn eodcm^ *'*' * 

{»1^0 pcr reftas BC^ BD extenfo > . 
ed erat quoque AB perpqndicula* 
ris ad BE 3 & iacet £E in ^lano A . a 1 
BG . Ergo duo anguli aeai ABE 
& ABG a:quaks funt ixitoi^ fe > pars , 
^ totum ,• quod eft impQfllbiie-» t. 

>Jon 
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Nonergorefta BE extra planum-j 
CH iacet,- ideoque refiae ic., BI>3 
BE in vno funcpianoa C2uod erat 
oftendendum • 

EVCU PROPOSITIO IV. Sfin qu^Ubet 
X[ P^^* f'^ fe^atfn linism Mdfitkiedium 

fUnumfeffinditiidnrimextinfi^ r#« 
0M eidem ferpendteultkfi fsrallela^ 
dH&4fHefifl 9fii ilU feffendtc uligy 
fi$ queqne «il flanum {uhteSmm^ » 
Veeetuf tnutem fHblime pUnnm Ere» 
ifum 9 fift Beffendteulare ad pUnum. 
fuhieBum . Tabla VI, Fig. ^5. 
Sit re<Sa CD« perpendicularisad 
planumEG 1 & per CD duftuta^ 
fit quodiibet planum CDB ^ & in-> 
eo dudla fit AB parailela ip/i CD .. 
Dico rcdam AB ad idem planum^ 
JEG perpendicularem efTe • lunga.* 
tnr redta BD > & in plano EG duca« 
%ffep% tur refta n HB perpcndicularis. ad 
10.UU redlam BD > & cow!ingantur redlai 
HD, HC & BC . Quoniam redla 
CD perpendicularis eft ad planunn 
hffcpa EG ,• Ergo k CD efficiet reaos^ 2Ln^ 

kMiMt. g„i^5 ^y^ ^g^ij i^jjgjj pa^ Ha 

in codem plano extenfis ad termi- 

fjfiJ^f ^^^ ^ ** idcoque c in triangulo CH 

* * ' D redlangula in D erit quadratun» 

CH xquale duobus quadratis. CD 

^Pfp* St DH ; d fed quadrata DH aqua- 

«f45-iia funt duo quadrata HB & &D 

( propterea quod angulus HBD rc- 

ctus fadtus eft ) • Igtcur quaaratum 

HC 
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MC aequale eft tribus quadratis H 
B, BD &DC; eft vcro quadratmn 
£C sequalc duobus quadratis £D 
& DC ( eo quod angulus CDB rc- 
fbjLS eft); Ergo quadratum HCae— 
^uale eft duobus quadratis HB & B 
fc ; & propterea e in triangulo CB e ix pt. 
H angulus HBC reftus enti fed fa- *^'« ^ 
iilus fuit angulus HBD refiusrlgi- 
tur re^a HB perpendicularis eft ad 
duas BD & BC ; &:/reaae BC & iexUm 
BD iacentin eodem plano paralle- 4.fe*w 
iarum AB & CD » in quo pundli-» 
|£j C & D cxiftunt ; Ergo/ reflaH gP»^- 
^ perpendicularis quoque eft ad re- *•*'*»*' 
■^tam JB A ^ quae in eodem plano CB . 
B exiftit . Eft /b ctiain angulus AB f f;7i 
Djreftus, ciim reliquus internus C 
DB , & ad eafdem partes parallela- 
jum iit quoque redus : Ereo redia^ 
\AB perpendicularis cft ad duas re- 
^as £D & BH concurrentes in B ; 
Et propterea $ AB perpendicularis i f99f.% 
crit ad planiim EG > quod per rcftas **i«»'^ 
BP & BH ducitur . Quod erat o- 
ftendendu. Vocetur quodlibet pJa. 
num CDB dudlum per reftam CD 
pcrpendiculare ad fubiedlum pla- 
num , SuBum > feu Perpendicula- 
TC ad idem planum £C • 

C»rMMrium Refta linea duo pun- EVCli 
GlZ coniungens in duabus paxallelis 'S^^ 
fumpta in eodem plano parallela- 
lum iacet • Sumpta enim fuerunt 

pun*« 



% $6 Eui^Hiih RtflittHu 
pttnfta B>C in paj;ajlelis A B ,, CD , 
^oftenfa fuit xtCtz BCin plana^a-^ 
rallelarmn AB », CD iacere . 

^7iu PROPosiTia V. udu^ r,eta »k 

Yint^pi^rAlleUeru9fimiff9^* Tst 
bula VI. Figura a5. 
Sint duae rcCtz ftA &. DC P^F^ 
diculares ad planumEG. Dtco rcCTas 
BA & DC paraUelas eire imer fe - 
Si enim BA non eft parallela DG , 
itiM plano DCAj k puntSto A du- , 
16.K ^^^"^ AH parallel;^ ipff CD , & i^ | 
h'poh*t perreftas AH ife AB-^xtenrfatur 
itMtium. pJanum fccsLns fubie<iiumc planinn 
lPrt'i tG m vcaa NAK . Et qma DC 
'• perpendicularis^ eft'ad planum EO: 
d fiflop, Ergo 4 ti paraltela-H A perpendicn» 
^.Mmt |^j.J5 «juoque erif ad pJanum EG: 
« P»9fy% iffitur t angulus H AK. reftiis erir ,• 
huint. fed BA pei-pendiculariyquoqiie efi 
ad planum EG .^ Ergo angulus BA 
K re<ftu$ quoque eft ; & fiint anguli. 
BAK & HAK in eodiem pjano- BA 
K; igitur toms an^ilus BAKasqua- 
lis eftanraJo HAK fu« pati , c|txod 
cft abfiirdum . Non ergo aiia refta^ 
quam BA efle poteft , parallelaipft/ 
^ DC ^ Qaare patet propofitum . 

DV/*.-^*. Cffrellaritim Conftat ex his dnabus 
i^fffm propofitionibus ^ euod non pofliiiit 

n ' XI ^^^ ^'^^* ^^ ' ^^ ^^ mutno fe- 
*• • cantes perpcndicularkcr injGftcre/ 

fuper 



fuper ideni planum EG • Et in quo- 
libet plano B AC ad fubieaam pla- 
num EG eieiao omnes rectx lme« 9 
^ BA,DC qnae in co exiftentes per- 
[pendiculaiiter ad AC oommunem 
• nlanorum feaionemdiicuntur , funt 
' quoque perpendiculares ad fubic- 
aum planum • Et illa, qu» a pun- 
fto fublimi B eiufdcm plani ereCti 
ducitur perpendiculariter ad fubie- 
£him planum cadet in communem^ 
! pianorumfedtionem. 

tJvr'T 
i PKOPOSITIO VI. A iat$ tima$ *. ,»; 

fito ^ duem feBam linttim frpndi* 
euUnm sdfiAiiSum pUnum . Ta^ 
bula VI. Fig. a?. 28. 
Sitquodlibetplanum EG; Dc- 
bet a pundo A in ditlo jplano , aut 
in fublinai pofito duci feCta iinea-^ 1 
^qux perpendicularis fit ad fubie- 
; «um planum EG. Per punaum A 
^ducaturquodlibetplanumABDC» g^^i^ 
fecans b fubiednmplaiium EGiiw ^*r!jt 
re&a BC > atque e m plano ABCD |p#&/. 
a pundlo A ducatur AF perpcndi^ ^ £'•?• 
cularis ad reftam BC , & din plano l^"^ 
EG a pundo interfeaionis rcfta- ,5.^ 
' ram BC , AF ducatur HK perpeii- n. /.n 
dicularis ad eandemBC ; tandem-# . ^jy-^ 
in plano per reftas FA & HK# ex- ep«fl.» 
cen(b ducatur/ a pun£lo A redia AO hmiu • 
^ perpendicttlaris ad redam HK. Di- ^fj<f* 
' co AOpcrpcndicularem efle ad pla- JJ;*^" 

oum 
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num EG . Qizpniam refta BC pcr- 
pendicularis eft ad duas re^as FA 
& HKfe fecan tes primo in A , fe« 

s Pnt I ^""^^ ^^ ^ • Ergo ^ refta BC pcr- 

U^ pendicularis eft ad planum per re- 

fi fr9f. ^as FA & HK.dnaum ; atque b pla- 

4.^M4^ num £G txttnfiim per eandemper- 

pendicularem BC erit quoque ere- 

elum ad idem planum : ergo viciOiin 

planum per redtas FA > HK dudum 

perpendiculare erit ad planum EG ; 

& re£la AO exiilens in plano per F 

A ^ HK extenfo ducitur perpendi- 

culariter ad HK eorum communem 

i MMI& fedionem • Ergb $ re Aa AOperpen» 

vnf. $ . dicularis eft ad planum £G ; «piod 

****'• faciendum erat . 

PROPOSITIO VII, Sidut^ ua^ li^ 
2VCL ##« vni twttldt fmfMeUfmunt » wtn 
#* ^A i» $9iiim pl/ma BxiBtntu t im^r/k^ 

fmqu9 fMfklUU ifmu . Tab« Vlf 
'igura 29. 

Sint rcStx AB & CD parallelaB 

eidem reda; BF > & non fint omnes 

; in vno plaiio • Dico rcdas AB & C 

D inter fe parallelas^ efle • A quo« 

10'?!* **^^^ punao G reft» EF ducantur 

* . in plams afquidiftantium reaac line» 

GH & GK perpendiculares adean- 

dcm EF , qux fecent oppofitas pa- 

rallelas in H & K« & coniungattir 

rc&z HK • Quoniam eadem re^ 

b 0f^i linea EG perpendicularis eft ad du- 

w as reftas GH 1 GK $ ergo k EG per* 

pen« 



pcndicularis cftad planumGHK; 
eft vcro AH parallcla ipfi EG • Igi- c^Mf. 
tar c AH perpencjicularis quoqut^ 4.&w«/ 
eft ad pianum HGK . Eadem ratio- 
pe CD aequidiftans cidcm EG pcr- 
^endicuJaris quoque crit ad pla- 
Hum HGKjCumque dux reftse AH» ^^^^ 
B^ CK fint perpendicularcs ad pla- j,h0it$4 
uim HGK d erunt Ati & CK in« 
ier fc parallelx • Qgod erat oftcnd» 
pROPOSITIO VJII. Si iti0^Mmm ^y^^ 
\ fe mutuo feemntid fir tUtss fMrMllr- f^. XU 

ims dnQMfnermt^ $§(itnt temmtf 
\ nitmfeBtontm vfriqutiffsrttmdqni» 
, difi»nttmm Etjlnmhflansftrftnt 
, ditnlmM fiitrint ad ftihitBum fUt» 

ttnm i & tommunis torum feOit ni 
' fUnftmfitUeHHmperftnditMlarittm 

rit • Tahula VI. Fig. jo* 
•Primd per duas redias aquidiftan- 
es DC & FH du£la fint auo plana 
^C 9 BF fe fecantia in rcAa linea^ 
\B • Dico AB parallelam cfte vtri- 
{ue ipfarum D(J & FH : Si cnim^ 
soc vcrum non cft ^ !in duobus pla- 
>is AC > AH a m pundto communi *f»f-f «^ 
flLfeaionis AB ducantur AO^qui- '^•''** 
lem parallela ipfi DC & AK paral- 
ela ipfi FH • Et quoniam AO » F 
l parallelaB funt cidem DC h erunt ^t*^* 
ater fe parallelaB quoque ,• & fiiit A IpJl^/ 
[ eidem FH parallela . Ergo t AO ly, iT it 
t AK parallelaB funt inter le j & fe 
scant m A , 4 quod eft impofTibile • dexfr* 
f on ergo alia rcAa linea praeter A 14* ^ >• 

Bcom- 
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270 Baclidis Refiituti 
i comrnunis planorutn ltt\i<yti\s 3 •- 
cfic potell parallela vtrique aquidi- ' 
ftantium DC , FH . 

Secundoplana ACf AH perpen- 
dicularia ad fubie^um planum £G > 
idtpit Ctczntiz in BC, BH fe mu- 
tuo fecciit in re<fia AB . Dico AB 
perpendicularem efle ad planum £ 
l%.l!:il G . A ^uibnflibet 4 pundKs C &'H 
11« t n in planis eredis ducantur perpendi- 
f Ai* 4j Cnlitti CD , HF ad communes fe- 
\Tmn$ ftiotics BC , BH : erunt/ tam DC, 
quain HF perdendiculares ad p/a- 
•"•w». ™*^ fubie^um EG ; & propterci % 
^jmiits DC & HF parallelae erunt mtcr k \ 
id^oque h per eas dufta plana AC 1. 
hexffl BF eAicient communem fedlioneaf 
tiMfiif, ABparaUelam cuilibec ipfarum (j 
hmiHt . i> • fed erat DC perpendicularls adj 
planucn fubie<3um ; ergo AB plino-i 
iSlIr * rum # cfimmunis feilio perpendicu*] 
* '"^ laris quoque erit ad fubieaum pla- 
num £G » vt fiierat propofitum • 

J^vcL. PROPOSITIO IX. sUddupfimM 

f$i , «mivri r#^<« /1»«^ iflttr fi fmrml' 
hUfiSA abiUts duobmfUnis % •uwi 
^qmUis intsf ft • Vstsntuf UU in§ 

fUn»\ pAfSilleU interft • Tabula^ 

VI.Fig. Ji. 

Sint duo plana AB & DC, & vna 
tantum linea MO .perpendicularis 
fit ad vtrumque planum > 6c duai 
A]u»Eiibet rcclse line^ BF 1 GH .pa 

ralle^ 
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rallelac inter fe fecentur vtrinque.^ 
ab eifdcm planis in pundis E^ F> G 
H. Dicore^ftasEF&GHaequales ^p,^p, 
efle inter fe • A punftis E 8c G 4 ^Miui 
^ilcanturfe<aaeEK>GN perpendi^ 
^lares ad (eli^uum planum CDj&c 
cofliiingantttr re^tae KF> N H, KN, 
FH & EG •: QHoftiam i«£lae 1 MO 
& EKper^nidiculaires funt ad pia- 
pum CD : Ergo reftaB MO , EK pa- jj ^* ^ 
t-aliel^ fuHt intcr fe, & earitm vna-j *^ * 
DM perpendicularis eft ad planum 
HB : Ergbreliqira* KE perpendi- JjJJ;/; 
bularis qitoque tnt ad laempianum 
^B • Eadi^m ratione re&zCNtqux 
bei-peadicularis ponitur ad platium 
%ZT> eric quoqiie ad reliquum pla- 
num AB perpendicularis . id Quare ^T*** 
du«r«aaEK&GNperpendicula. *"'*" 
res '^uoque ecUntad reCtas coQt{« -■ ■ ■ ^ 
guas EG & KN: in eiiUem planis . 
fexiftcntes V. Eti,*©ropterea # fparium f.f*''»^ 
reiftangniimi^GNK paralleiogrd- ''**'' 
knum erit^ cuius oppofita iatera £lCi 
GN arqualifti & paraliela erunt; 
nec non duo lacera £G 9 KN parai- 
Jela ecunt^ & ae^ualia • lam cunL-> 
|)er duas paralieias EG & KN du- 
cantur duo plana EH & NF U ft- ^ . 
cantia m xefta FH ; erit/FH pa- ^^ 7 
^allela ipfi EG ; fedpofitar fuerant 
duas EF &,GH parallela? inter fe-^ : gp^^ 
Ergo g fpatium EGHF parallelo* li^Ji 
grammum eft > cuius oppofita latera • 

i£F & GH ^Lqitalia enmt • Eadem 

ratio^ 
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2J1 BucUdis Refiituti 

ratione reliquae otnnes reftac panj 
lelsB ipfis Eh , vel GH feftae apli 
nis AB & CD oftendentur aequj^ 
inter fe', & acquales ipfis EF y GH( 
Qgpd erat oftendendum . Vocefl- 
curiam duoplana AB, CD par^ 
lela intcr fe , & quaelibet reiSa m 
pcrpendicularis ad vtrumque pb 
num vocctur Diftantiacorum , 

C^r^Ummm Patet » fi reGa lineu 
GN ad vnum atquidiftantium pl* 
norum CP pcrpendiculans fterJt! 
cffe quoque perpendicularem adre^ 
liquumAB. Etfiduo pianapatj 
lela AB , CD feccnlur ab alio plj 
no GF, effe communes coruml^ 
<aione$ EG > FH parallela? . 

PROPOSITiaXi SidMfiSi 

ttMfe mutub timgtMi MjiMS rei 
fe tangiBtU fiarii^t f0r»ilel4ii 
snsulos dd iiifdim t^Ui wsntH 

nqAmles ecmffeh^ut» B^ fU^^t 
fuaf$f iiias ducunUif i fafoiiM^. 

5 iniut. Tab.VLFig.5a.' 
Sintduaj rea«AB>AC fctao- 

fcntes in A parallelis duabus reflis 
)E,DFin.aIio planapxiftentibBSi 

6 fe tang«tibus'in D.Dico i.ad ^ali 
dcm parte^ angiil6s pofitosBAC « 
EDF aquales cffc Ducatur <• api»' 
fto A adjplanum EDF pcrPcndJ 
cularis AH incidcns inpunaum- 
H , a qu^in plano EDF ducantu 
- * /* Jre- 
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t rcaarHK parallela ipfi DE & H hnrfn 
N paralleJa reliquae DF, Patetc >^.^i. 
Inguluin KHN aqualem effe angu- ^ '? !"'• 
loEDF;SecemurrfpofteaHKa- IpJ: 
jualesAB &HNaguaIis AC, & hUu 
Ipmuneantur reftae BC, KNT, BK , 
- N • Et quoniam duae rtOz AC , 
HJSrparallelae funt eidem DF ; Er- 
{o « AC & HN inter fe parallel» 
Jnt & eram a^quales : Igitur/pa- f£^ 
glleiogrammum cft ACNH ; & ipoT 
H^ CN.aBgualis eft , & parallcla-» »7. L i 
Ipfi AH. Eodem modo AB> HK 
iquales inter fe funt, & g xquidi- 
hnt 3 cum rwt paralleia? cidem DE ! ^l!!:. 
Irso vt prius Bk «qualis cft , & pa. ^*" 

-i!t o « ^^"^ ^^> &propterea-, 
^ N & BK aequales inter fc , & * pa- , 
^lldx erunt. ^ Vndc-parallela^ I;?''*^- 
Nmmum erit BCNK. & eius la- Jtpf 
•^ra oppofita BC , KN parallela » & ty. U $ 
gualia inter fe erunt . Quare in^ 
■angulis ABCi HKN nedum AB, 
, K «qualcs fant> atque AC^ HN 
fquaies , fed ctiam bafes BC , KN 
unt «quaJes;^ ideoqne angulus B ip^^r 
lC aequalis erit angulo KHN ; fcd '*• *•. 
tt^ius erat angulus EDF af qualis ci- 
fcm angulo KHN. Igitur anguli 
»AC & EDF «qualcs mtcrfc fmt . 
f Secundo dico plana BAC & ED 
J, qua percafdem redias ducuntur 

FS^^^fx^^^* ^"^^*" ^^* Nam rcfta 
IH dufta eft perpcndicuJariter ad 
ianum EDF ; & [dco m cfficit ia^ « ^.^. 

CO zJminf 
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€0 anguloi AHN & AHK reftoSi 

& fpatia AN & AK , qua: oftenfe-J 

^.^t^ func parallelogramma , crunt • rc- 

Mwfi* aangula. Quareanguii HAC, H 

vprttf. AB redi erunt; ideoque eadeni-» 

2.^Ms«/ j.e<5j:a AH perpendicuiaris etiam e- 

P f*^* rit ad phmum ABC ,• & propterea j 

^•^*'^' piana ABC , DEFparaliela erunt. 

Vt crat propofitum • 

^^^; PROPOSITIO XI Si itf4 r#(5?4 fi. 

^^^' »f^ >/«»» pMf^Iilif fitentmr , iitj 

««fiifif ruthms ftitihuntur . Tai>. 

Vi. Fig. 33- 

Du3E reftaj AB & CD » fitie in^j 
codeni , vei diucrlis planis quomo- 
/docunque pofitae y fecentur a plamf 
inter fe parallelis EF, GH >KM k 
punais A, O, B> C, N, D . Dioi 
eas fecari proportionaliter , ideft ir 
fe AO ad OB Yt CN ad ND . Con^ 
iungantur redae AC, BD & ADi 

Sux occurrat plano GH in pun&o 
L , & a pimfto R ad O & N rcflx 
OR y RN iungantur . Quoniain-j 
planum trianguli ACD Tecamra 
duobus pianis parallclis EF > G H • 
.„^.y Ereo^eorum commanes feftioncs 
9.hHi^i AC, RN parallete erunt, idco;. 
hpf.p. que^vt AR adRD,ita crit CN 
a.7i6.4 ad ND . Sihxiliter quia planum-i 
trianguli D A R fecatur a duobus 
planis G H- , KM inter fe paralle hs \ 
c crpf. Ergo € eorum communes fcfliond 
^hMiMt DB . OR inter fe parallelae eruntj 

ideo-i 
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icoqncdvt AR ad RD > ita erit A ^ V^* 
l^,adOB;oftenfaautcm fiiit CN *'*'^ 
id ND in eadem ratione eiHfdem A 
R ad eandemRD • Ergot AO ad epm; 
OB erit, vt CN ad ND* Qwod rr/.> 
pratoAendenduna^t' ' ^ 

^«OPOSITIO -XIT. SpIM nni^h i^ol 

^ f n/i t$r$iojmt miUH9\.'lM. F.34# 
^ Sit triaogularis ^folidus angulu$ 
fLconftansex thbus alngali^^lanil 
SAP » DAC & CA&. Dico duos 
moflibet angulos BAD &.pA(i:i 
tifiul &LmpvoiS^ msLioxQS e/Ie tc^ tio , * ^ 
ingpIoJ^AC. Eligatwr ahguiuis B ' '^ 
AC qpi|non/nii0or*;fit,ancu]p.?A 
P > $^ in plap(^ pejrB AC au<5^o (lat 
laoguiusBAEaqualis an^uio SA afMftf 
>,& fiquidem AE coiiicidttcuiAC» M«'^« 
latet duos angulos BAD ^ DAC 
baiiM:^^ cff^ angulo BAC « Qgan- 
[o vero AEjcadit intcr re^as,BA $ ^ * ' ! 
HC > in reftis: AB, AC fumantur * ' 
feioqu^iilxjt punfl^a B & Cj & im^ ,.,-.r 
[atui? rcaaiBC > fccaqsinterceptam v*^ . « 
l£ in E: £t i^fecemr AD aqualis ^Pj^A 
\Ay iunganturquc redtae iuiietst^BD^ ^ ••. '*^ 
)C & DIE • Quoniam circaiaqudri 
i$ angulosBAD i BAE funt latera. 
LD 5 A£ aqualia > & AB iconimu-» 
H. ErgortriangulcimmfaatfesBDJ cfr^p* 
\E aquales funt • iQuate; C£ er«C 4» /• i- 
ifierentia duorum latenimiBDraB , ^^ 
; ,• & l>roptcjrca d in mu^uto BDf a/T i 
M C 



«7^ Buclidis Re/iituti 
C laterum diifef etitia CE minof e- 
rit bafe CD ; cumque lo trianmilti 
DAC , EAG dtfo iatcra AD » AE 
fint sequalia , & AC tommune ^ & 

IXV '^^fi^ ^^ '"^*^'" bafeCE; creoi 
anpvlus D AC maior erir anguIoE 
^^ AC ; (cd erant anguli BAD j B AE 
1^^* aqw^lesjgitur/rumma vnius d^ua- 
Itiim anguloruin *SA'D % ^& aiaioris 
inrc)i]alium'DAC maiorerit angu* 
lo BAC 9 qui ef^ fumma vnius a^^ua» 
liun-i SAE , & minoris inaequaliom 
EAC • Quarc patet propelitiioi • 
FROPOSITIO XI 11. OwwiJtU 
ai ^* iifi angulMg M mm§fihu$ , fttsmLj 
* * gudtu^r tiSit aniulfs fi^inti tpnu^ 
wetur . 1 abtila V 1 . F ig^ | • • 
Sit angului folidus A conten 

Juotcunque angulis planis 6AC 
:AD»DAE,EAF.FAB. Dii 
eos omnes £mul fnmptcs miaor 
^ efle quatuor planis anjgulis re&is • « 
^TitL Ducarur planum % {ecaos onmes 
reSas angulum A continentes, vt 
%pnp. cfficiatur k figura retUIinea BC D£ 
tJmSU, Ftot iaterum » quot- funt pl^i an- 
guli (olidum angulum A contioen- 
ces > & funpto inaapoly goaum JBC 
E ouolibet pun£lo G ^ ab eo ad an* 
«tuos omnes polygoni ducantur re» 
^«GB,GC»Gb, GESeGF. 
y^ ; EtquoniampolyeonilateraBC>C 
> J> 9 DB » EFs I^B funt ba(es> ne* 
,^ dum ttiangulorum verticem ha- 
[ bcjmniD ixiQ i fed etiam uiangQi 
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fcjttim vtfrtlccm in A habentiurn-j i 
Crgo tot funt triangula vcrticctiL-» 
hmbcnna • in • G / m<yt ^^stnt cfc-* i 
owvcrtfcem in A habcnt; fed r tfffi 
cmuilibftt trfanguli>tres ahguti (hnt il«'»t 
se^uaics duobus reclis . Ereoarqna* 
U.mimero^rcdiortiin af^fiaTes crune 
«guli otnncs triangiilorum verri* 
cem ki G habcnciuin j atqire an^uU 
«Hnnts tfcangulorttm verticem in A 
liabeneium. Ec propterea anguli 
o«nncs triapgulorwn vetticem in G 
habentium > iimul fimipti » «qnalci 
\- eiunt angulxs omnibus j t\trmi fiim- & 

pctstriaiiguiorum verticcitl fiaben^ <;< 
5iuminA. Poftcarfittangulofoii- **/^ 
do triangulaii B duo plani anguli ^ • ^ 
! JFfiAiCfiA maiores emorangiito ' *^ 
[ CJBF ; idcft maiores enint duofoiis 
: angulis f BG > CBG; & & reliqill 
-ornnes. Quareomnes angtili«^i 
fiin^ ad bares trtangulonim verti* 
^cem in A habentium y fymi fiimptj » 
tnaiores erumomnibus angulis , qut 
ruAt«ad bafes triangulorum vci ric^m ^ 
«ii G fiabcn^fBm ; ideoquie relidut 
-an^uH omnes verticales , qui ibii^ 
duman^Ium A eflBciunt, minorei ' 
erunt refidui^ omnibus anguiis > qui tftrM^ 
; ixi G verticem habent i (ed # anguli H* ^ t* 

omne$> qui in G verticem habent ^ . 
[ iquamor angults redis fiint xquales • 
-J gitirr anguii piani onincs ^ dui/oii- 
t -duth' A <k>£np6nuni , iin^Cil iuinpti 9 
( ««ii^ltttor^i^minoresenlnt. 
l ^ M a PRO 
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BVCU PROPOSITIQ XIV. €xframf^r 

tu0rr0^ffn^rgsfiiffifilidmmmmph 

. Sine tres ^aguUAf B, C^ui & 
mul fumpti ffitmiMcesquatuor^rd» 
iSis /. ftd diiq Guilibtt ex cis «eiti& 
]^t maiore$^j«r Bd>«t;cdici aaguiiis 
(blidjuis s CUili» I9rf s sutgult fint ip& 
A, B,iC iflpqiialwv IkiguoIibNet cir- 
frtflOiDGH 9;cuiiil radiusFD^ fant 
a pr^. « «f^ C(Emilim i^^guli DEE . 2:gu a\iis 
a4. i. I ai|g«jl4 A-& E£G aqualis anguiq 
'^^'^ B^&t<ja«GFJi«quarfcanguioC:t 
< «iy m^mft wi5^iai5Cijs ;DE > EG > G H 
w. /.5 iw^orcsiitftegra circiiiperii^ 

&<Iucrcx cis maiorcs tertia, fidim 

apfrtliiA, B,,Qfeili/s a;qualfes ao- 

guli ^ad cenrrHm F y qui proportio- 

nales^ funt peripherijs fubtcims , mfp 

iK>m ifuoerquatuor rcAii; & diio 

c pnp. quilibet maiorcs fuut tertio » £t a^r 

■o.M. .puQtai$Di& H}^df.rfl)diQs.EF« GF 

«ducanruri^erpiendiaiilajxtf IDRJ!» fi 

dp>^f' -M^ Pmttl rc&as DR^HlA efB- 

i^. u I ccrcafcui» DER dupJiimarcmD 

) lH> &:arcum HGM dupiumarcus 

^«f 8> HG ; Qu^rc erc^te DR , HMao. 

^•'* • t^uaiR^iad punfta R&;M pertifi- 

ggot £s^fe<;apuntinrra circuium ,Yt 

f l»rofc ifl .<i)tt.& prpp|«5Cft/;reftangula pa- 

Vhu7u, ^"^' ^^•«^ wtp ^ Bteiwtur jmi ^wmt^ 

•i ♦ I 4 i «O * 
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fl:0;Ofcaa,OSp^tflei;«MfiuJans ad 
Blanum.DRIf ^icuius k quadratum "/'J^* 
St.3eqaale reaaHguio^DOR , vcl H * 

QM > -eric OS ncdum i^perpendicu- i i^i^or* 
Jamadre^tasDR,HMinfubic<ao «•^»'*'' 
planQ cxift^c^9.red qciam / eric me- » r«r. s* 
0ia proporcionalis cam iocer DO > ^* <4 
QJ^yquaiiiincerHO,OM;&pro- «'^'^- 
pceireab n» uiafttnftaD^^SsR in fe- '*•»*' 
tnicirQuU penpbw^e3tift«»c;crie<ai ^ *^ 
H ad pb»unl DGH > ckm ticr SO nfrof. 
(|jreftja4i adidem planum cmcatuft: ^»*»»' 
poii feiJtis^^ cria punfta. H ^ S > M • 
ia peripheria fenucirffuli ^ttfXi ad 
|de(i7 piaaum ^xiftenc '• Conilmgan- 
mx^m<kmxt&x NS>KS. Ecquo- 
pianv) ptasimi DRH ofteufum eft 
irerp^diciUare ad planum femicir- 
cuii DSR ; eftque EFN in vno eo- 
rum pofica pcrpendicularis ad DR 
cbmttiunem planopum feaioncm-* ; o tx pt. 
■ErgoaEF perpendicularis eft ad iMi»s 
^XaaaQtiXSR;&^<^j^a > EF M^f 
f>€rpendicttl3ri$.eit ad rc^aam N^ in ^*^*"*^ 
-Mipptett» Qiare in duobns^c«ian- 
#^iAffNS>iw\P circa diios(«iigu* 
Hk i«aqs SH^^BNF func dhio la« 
;tejaD]Mh.>NSife^aliat cuntfintra* 
<Hj cicdOi DSR M EN commuue : 
Ergo f anguli SFN > DFN *quales q w 

§ulo DJN > vcT DFE in primo ca- 
fu , vcl angttlo DFE .complemenco 
4piHt^'DKliii|^ui]|doc;^lu Jprgp ^- 
aogulus SF£ jigqualis tmi»!gaifk A% 
^ U i Eo- 



5 iSo Buctidh Hffiifuti 

'^ ' • SFK agiialis angwlo tt-FK , fctiaS 

gttlns SFG aqiiaii$ angfilo HFGj 

Velangulo C^ At fi dno angulil 

& C , fiue eisaqiiales DFE, Hf^ 

Mf*9fS fint reAi a puAdiof» F eietae(ur rcAl 

^^' • linca FS perpendicuiaris ad piatMJ 

f|iMf.s anguli ErG • Aifantfefttim ^ft/ 

t»i»/* aam SF perpendicwlarcm cfle< 

ambas rectas FE & FG , & pro 

rea angulus SFE squalis erit an 

lo refto A , & angulus SFG ae^i 

lis crit rcAo angulo C : fadm 

teni fttit angulus EFG a<}ualis 

fulo B • Igitur tres anguii pbiii 
S,SFG, GFE cotnDoneates 
guium foliaum F 2:quafes fiintd 
angults A> B» C • Qgod faciend 
erat. 



DEFINiriONES SECVNa 

$m9mr €$yta f^ur* fdfimHfmm > f^ 
man$mt$ pmm&^ fiMmt.^ f«#«#* 
f$iHit 4$i l$ium , J# f w (afwrm «•; 
iKtfv: v$tmhumrf$kdum gMtmJ 
fiptrmfmkttBm r$a^iim€afm$rii^ rj" 
ramis • ^ 

II. Sl v$rhfmeri$ tirnd0t: m$ttmr Conitf* 
!//• Sr fmt^mmfHkUmfr fixmm mo$rtmf^^' 
tcX tffsmidit^ v$i C$mi • • 

ir, ^tS&^ k^^ t*^ fi*t$»m m$$^ 

l^$m. 



0gm$ Altini(io • 
0T fiiitidm fifp^^cuWis d viftU$ VI. 
l mtidia M t»irB ksfim : v$€t$m Mm 
i DireA^. 

^I Vir> #*/r# c$eU§fi$ i m$€€tuf lyM^ W»"'* 

. mis Inclinata» 
riST r«aA k^v$fUt$0dmsinlfimh»fisff^ ^*^ 

rmmidis v$t$ntw Lacera $tms • 
j^X qu^Ubft fsBa d VtfSw$ ttd skresm- "• 
\ f$fintitsm $ir$uli bafis €$ni : $ius La* 

tus v$€$ttsr • ^ 

! ^rSt^fi r#^4i vtfti$$ isd tststfum^ *• 
i tff r^ «/« <r«7{i : v$€$sur Axis C^«i # ^ 
.4XWI v$rh I qu$rssmax$s $r4tQsJm$fU$t ''• 

jmI *i|/J« : v$j$ntuf Kc&u 
. ^^ f Mri»!» ux$s intlimuifists t ad k$fm ^*** 

V9t€ntur Scaleni, ^ 

Sl d f$fiWS$tf$ fgSSrS fUssS$ feOn $Uu4$$4S ^**^ 

m$n ss$ $ins fUn$ sM€$ns f$n$i^tur 
ftmfsr fiki ipfi aqtud$Bsnt$r f^ssfH" 
tutn $ir$4s fffi00 f$fim$tfmn ,qn$^ 
$if(fu$ r$d$ns sd Ufum • d qss$ m$n$ft 

) . fdfefnt I «/f»« fuftrfcifs gentm /ir« 

t . ' missf fUn$ tt^uidtttdinte figmM /ukst^ 

ttui vtcnbiiuf f$Udnm g$mttetnC$\ 

- fih^afstUtSn f$&tiiSs$M fit$rit^ 

Prifma. . 

$1 Vff^ fit$fi$ tiretdtst v$e$tnr Cylitu JttP^ 
drus. 

BT figttrnfithsstiM VH$tttf tifst BafiS # #1% 
Jl* rt&M isnsM srMnslMtM sn ej^Ut$dr$^ ^ ^ ZFU. 
. $sdk$r$nsMngtsist kt£$ irsfmttttt i». 
ttr *nfiti$& tffifmn flnnum <i 

M ^ infnl^ 



1 « * WucfHls Uefihml 

"^ ^ fm^kkm fnierctftM^ ^aamtz^ 

tFit$ BT ptrpittdscuisris ad h)$(tm mMtiPiM 
' f i^tervppoJSta plan4f^rM$U V Aoi" 
tndo ems vaetHf * 
JtyHU ^TSyE line^ex eentre hmfis eylintri 
fMrelleWkteri: Axiseisss ^oe^ttm * 
XlX* ^T fili^tra fiffinditularimfuertni mi 
" K^dfti : etttni PrifmM > ^ CjUtndm 

^X» si ^r^^netinntsfueftnt vetenittrScu 

Icnu 

XXh^ IKISMA f fiX flanis tjunirilMtefh ^ 

^uerntn tffofitn fint Paralie la> c«»- 

.; itninm : vetetut ParallclepiVfeum. 

XJC/I* SJMtMS Ccniy & rj^linirifimt , qtte» 

,.. ). , rumaxetequeincliitatifuntmd^ttfis^ 

^tS^ pfipertionatit fuHt Miametris hi^ 

fium . Tabula VT. Fie. 3^. JP- 

• * •'Vt fi foerit figur^ pfatm' A B C 

reailihea , vel circnlu^ ,♦ atque pun« 

Gum E in fublimf e!xtra diaum pla- 

niim*, & a ptntadf A ad E mngatar 

reifta AE ^gtlfe refta AE rirc^r pua- 

'fllimfitumE cohuert*tuf peK ^tt- 

•fk' ABC be^fmetruttr^^^noufqnc-^ 

vfedeat ad I^ctim^, a quo cafpe^actno* 

^nsf it tuftC q<tidem''gcnita figura fo- 

lida E ABC habens fubiefiam figu- 

VaftiiMaham'ft«C /eftilmeam: vo- 

cabitnc Tframit . Si vero plana fi- 

erta ABC ftlerJfft ckciilus : voca- 
M: Conm . "»■ •' ^ • 



^.\% 



•Sed fi rei^aiftid* AE ^itcwisicx* 

'trapldnunf4l^s«A'BC reuolimur 
i; \ /' per 



per figuras AB6 Pf nmeMrUm feaipjer 
triasxien iibi ipQ .xqixiiiti^ntcx iqqfSH" 

< tiitatiiim) fiibu<^rili:l «uou^Hc^ff^e- 

r ar ad Jocatn a ^uo; fnaiieri (r^pi^J^at » 
atque fuperficies genitiijrc;^b AE 
reuoluta fecetur plano E parallelo 
plaob figurae A5(? i tuap miidejn;^ 

1 4Gbdidifigiijra,genitaJEA5C^£ ha^ens 
£ibie£^am iguram.pIan^Q^. AfiCre- 
^ilineam ».vocabit^r pfifjn» .; ilia^ 

I . «rer^ t^quae^babet figucaoi ABX!]! cir^ 

B%pm&\m.Rin9yKmidQ,fSt 

\ .autcmidiai^ fe^wj? figur^.plana A 
"BC vocetur Mafii folidi ; Jp|t,rcq|:a-t 
linea EG perpendicularis ad pla^ 
lDliin)Iafis duiftai vmi^^ £j^ vela 
pXzxisk opfK^o^ ba£ ;. V7)cai^y ryf /||/f« 
gf fblidi» Etj^ pyraiQide fi d|<^a^ 
perjpendicularis EG incidat non .e:(* 
cra oafim ABC ; tjjnc pyxamis ypc<^ 
cttrOir*^;; ^ vero extra eada^ y(>» 

; Et xetiz lin^ EA traij/rat?:* vb^ 
Omque Himjamr^ vocatur lacus com> 
yeX cyjindt?! ; ied anguios bafis^ coivp 
cingens jvocatur Utnv pyramidis^yef 
pnJhiacis» ' ^ .. ^ 1 

, |Etircaa Uoea EiH a pirciuh ceiir 
tro^ H adyerticfim du^a in cono* 8f 
parailela lateti E A \x\ cyii^dro V y^f ' 
cctiir^lxii^ fiiw^w' \ . 

j Coni » qaoruni axes perpendicu* / . . -r 
iii^es fii^rint.adbafcs vocanfuiitf- , • 

M 5 *, 



V t^4 BacBdts ttepimi 

ttyireliqdi TerdlWtfiN. } 

•Prirma ver6 , & ttlindnis » c«B$ 
- lattts pcrpehaicirhris fbfct ft ad pbh 
tom bafi$ : vocabitur KfBm ; reliqm 
rero Unkm • 

PROPOSITIO XVI. U 
Pfrtimii ffii cMUs ft€94ur fi^^ f«. 
fMiUUkmfif $r$t fegmfkimm •imM sJ 
fniftrs Vifridt , Pffamit wi toMs 
finilitfri$tfi i^jHH^^ttfi^m ph^ 
BSfimiht b»fii 9«M §runt im ^t^il>\ 
$m rntitme dititmdtnum t^rumft^'- 
rttm% mu0ftm fitnt h»ftt • T^a 
' VI* Figura 40. 8e Tabula VlL 
Figura t^ - / 

•- . • A - • ■ •• 

Sieconus vcl pyratnJ^ RACBM 

•*«a plano-GKHS 0a«(Helo bafi A 

CBM , & RN fit 2J«tiido i!>yrai» 

4h y feu pcrpendicularts a verticc 

ad *afim dufl a , «jua fecet plaiui» 

aitr.r» GKS in O ; eritque ^ RO; perjpcir 

f.MiM dicularis quoquc ad planiim GKS 

parallelumipfiACM. Dicoprimo 

figuram folidam RGKH-S pyrami- 

tlem eflc fitirffem ipfi KAGBM 9 & 

tjlanam figufam GKHS fiimlem eflc 

tafi ACBM , & intcr fe «ffe iof»' 
pli^ta ratibne^^kitudinutn RO i ft 

RK- Quoriiam duo plana paralle- 

la ACBM & GKHS (ecantar pb; 

nis ijfdtm trianguiorum R AC, RC 

hHf^r B, KBM cVKMA. Efoo^ toriim 

9MiM, cbtnmime9 ft&toM AC a GK pa- 

raltc- 



nlkte fitnt inter fe ^nee non CBt 
KH , partterqiie BM, HS, atqut-^ 
MA.SGfimiittcryquidiftam. Vn- 
de i figttrz planx ACBM & GKHS e #« pi( 
sequiangula luht intcrfc j atque tri« ^ *• 4« 
anguJa ^ R AC > RGK rquiaogula «icjr|Pr« 
liinr tntcr fe , & fimilia : Pariter<}ue ^•'•.4« 
crlangula RCB , RKH atqfue ctiam 
crizEigulaREM , RHS , nec noiL.» 
rrtangttla RM A > RSG funt intcr fe 
aquran|tila , & i:mrlta ^ Qgare an« 
gaii folidi A & G ^quales funt in- 
cer fe , & ctrca co$ latfcra R A ad A 
M proportionalia funtiateribus R 
G ad 6S .* pariterquc' CA ad AR 
«rit 9 vt KG ad GR ; Vnde cx com» 
pofitione ordinata crtt C A ^d AM 9 
TtKG ad GS • Eadcm ratioac ^ 

BU fiUidi B ft; H pacitcrque afiguU 
idi C & K ; ncc noa fofidi angtili 
M & S squales crunt ^ cxiftente an-^ 
gulo folido R communt; & ctrca;^ 
di^os angulos (blidos sfquales c* 
ruot > vr pritw, latera pmportiona- 
lia» E^gorpyrainisRGKHS fimi- f^l 
lis eft pvramidi RAGBM . Et quia *«••* 
Anx - R A 9 "R N fccantuf a du«ibus 
plants GHj AB parallelis intcr fc 
«C iJonucniunt in R ^go/RK ad R f fn •• 
O eft vt R A ad RG > Tcu vt ACad *^«* • 
GK : iimt^vero figura; .pian^c ACB 
M &'GKHS sequiangulx % qttortim 
latexa cirjQa anguios zquaies funtg|M(i 
proportionaiiak vt diciuai cft ; Ergo <• ♦• 
i funt iimiiia .^ k habent duplica* ^,t'^^ 

M 6 tam '''•^ 



fol 



tB6 BuelidhRifiittitl 
* ftUft pcopertioiiem laceri^ A C a<t 
vpius ho;iiotegmn GK • Eftquc RN 
i*jrpr. a<* ROv vt AC i^ GK» Ergatfi- 
«M }• , Sura ACBM ad figuram GK H S ttn. 
^ •» plicatamrationemiAabetaltimdims 
, . , RN ad zkitudincm RO ;: Paftea in 
. , cono R A B:pcr tivLS^ axim R:V^ dtt Ao 
iir A- iquoiibct pJafno R AS id a piasiiiV «- 
il;/.; <4«idiitafltibu>? A, BiG»H>*/fecal». 
tui- in rc<ais AB > GH paraUelis ia- 
ni 1 2, -tecfo^qa^Jia aaftlc ir» rationibus di- ' 
bniHf . aidentur a trrbus t&Gtis. RA^ R V, R 
Jl k Brgo G&ieqaalisLeft KH» ficuri 
riadius cirduli^AV aequalis eflradft> 
VB qu3J?e omnes reaa a panifio .X 
^ parunemim G H iimc arqiia/c« 
ifut^rfe & id)eo diruiureft talis figa- 
r* cuius radios KG ad radtum V A 
eandem ratioQem hafcet^oii» axp 
KR ad axito VR , vel guam aJti- 
tudo* O R ad N R • Qs^ er;aht 
oftcttdenda»* • > * 



A 



PROPOSITIO XVII, ft P«/« 

I: • ^^ J • ##, v$l tylindm hurdmnmia ^qum* 

' hAfumt intiff^\ ^ figutMfUnapm' 

^ ^rsU$ia hafi 4fumiis^ |J»7^/A# «^ 

fr^r Tab. VIK Fig.'». 

t4 .v;i ; Sir Priftia, vel Cylindtw AEG 

• i» '^ «^ C^ itphmtA parallclum: bifi fit^ E 

BG « Oife|Ki«iMhimeftlatera otn- 

ftiaaqttalia^cifleiftterfc; & in pri- 

*»m» fiwafcete^Klineam figttramEFG «- 

^ * guaicm , & iimiicm cflc baii AjBC ; 

in cylindm verd figuram iEG circu- 

^* ' * lum 



LibnVh ^«#7 

lum efle iqualem cirCQid AG • A ' 
pundlo F» vbi axis BF cylindri feca* 
tit^ plano £G > ducaotur adiperime- . *« 
txuni^iiguras £G quflibitre&ae FB, 
FG ^ ponancurque cylindri iatera E 
* A % QC » iunganturque rc^se AB ^ 
BC • Quoniam^in vtrootte (oliitD 9id*f.^4 
bina latera, vellatus AE\ & axis ■*•['• 
aF fiMlt paraUela ifiteffe ; JElrgo * th £** ^?: 
Y-no funt plano , & !ab hoc piano fe- hh. \. 
cantiir parallela piana AO » EG : 
I gitur t fediones oppoiic» AB » £F c twaU 
.pai*a|iei;c funt inter fe , & < fpatium f r.y.ib»* 
«^F.pafiaiielogrammum erit-, cuius ^j^- «^ 
o|3^/ita iatera AB ipfi EF> atque *' ** 
AB 4pfiBFaEquaiiaerunt* Eadem 
ratione BG , paraiieiogrammunL^ 
€Jric^ &CG ipfi BF , fcu iateri AE 
«quaie eric 9 atque CB ipii GF x^ 
^uaie » & paralielum erit, iicuti AB, 
"hV aequalia » & paraiieia erant . Er« 
go e an^uius ABC aequaiis efl angu-i l'f J'' 
Iq EFG > & fic reJiquiomnes ango- '* * 
li in prif mate ^equales erunt ; atqui 
eirca «quaies ani»uio$ iatera funt 
proportionaiia ( cum duo/aequaiia fpf, ^ 
ABi EFa^duo a?quaIiaCB, G^lS^i^ 
Ai eadem fint ratione ^ & fic reliqua 
omnia. iaf era' circa reiiquos kqktat^^ 
lcs) . Igitttfi figaraEFG ^ttiMi ^^.^ 
« aq(uaii5 eft figute reailinex Aff 8^4! 
C f cumque in cyliiadro a pnnfto P ; \ 
liimpto intra figiiKim EO* qtiaflibtf ' ,' .': 
re<a£e FE , FG edudlae afquales fin? ' : ' 
radijs iiH^ CS| &idco «quales-fn^ 

ter 



»8S Bmtiiti RefiiiMi 

fcAT-t terfc. Ergo A figtira EG drcutas 

-i ^fii ^* » ^"^"* ccntnim F «qualis 4 cir- 

li^«4. ^"I<^ AC* fuenint autem laterui 

AE » CG 8c fic reliqua omnia late* 

.ra ofteofa sr^ualia tam in priCmztc^ 

,qttam in cylmdro • Patet ergo px«- 

, (]H>fitum» 

I^ROPOSITrO XVIII. $i juf^ 

^/0 fffMmHit trUkgmhrit 4t9t9i 

' dut ffitfmMim tiBm difirikan^mt uh 

f^M itiftictm ftWngiMiis : fitprtm 

ntmm frtfin^Mr§tmftripium , <^ m0> 

^ . itts ^rttfft^ ffrMtmidii fufmtmti > & 

. infmmmfrifvmimftrtptm»y mmmt 

i. §r$tinferid9d j^mHo fyrtimtdit 9. Tth 

hnU y|i. Figura J. 4. 
; Super bafe ABC triangularis dif^ 
&» pyramidis RABC defcripta fmt ' 
fJlio prtfmata refta ABP & AVBi 
qux fccient pyramidem.. kifra vert^ 
cem R inpIanisDEF^^&GHKpa- 
r^lWisbafi ABC • Dico fiipremiii 
prifma AVB ctrcunfcriptnm & mu 
ms efie frufto rupremo pptrramidss A 
^ ^ tBf 8c infimum prifma APB io- 
. . ftriptum&.minuseflepyraJoi<fKf in» 
fimo frufio AKB . Et primo KBH 
perpendicularis 4 vertice R , incir 
dat ia angulum B » QsMiam. dtt» 
^ ^ rcetx Rtf& VCPjufV? JatCra prif* 
•«^1.' matis rcfti, peipendicuUces exuot 
Swi/* a^^^num A8C^ /iue aa it planui» 
k «r 'x GHK ci paraUelum ; k Eraok ancii- 
</p;*i ii RBC, VCB.reai funt. & VP 

paral- 



*gu!:aiela dl ipfi RH > &# in etxleln 
plano triangult RH K exiftunt , iiu# 
quo xt&x CB & £H kcent : Sqi 
in triangnlo RBC cft anjjulus B re- 
£ais.i ergo i angulus RCB eft actt- 4^^^ 
tusj &ideoperp€ndicuIari$VCci- ^%ii^Ji 
iiit extra triangubim RKH & eittS 

J>rodu<aio CP intra idem tnangu- 
um cadet ; Eadem ratione re^L* 
SA intra triangulum RG H ^ & eiu$ 
.pjro4ttAiQ AZ extra ipfum cadet • 
Qnare parallelograQfimum-AP intra 
pyramidem > & parallelogrammum 
A V extra ipfam cadet ; & propterea 
pri&a APB intra fruftum AKB tn^ 
fcriptum erit , & minus ttit ilU^ 
atquc prifma A V B circunfcrip- 
tiun » & maius erit frutlo pyramiotf 

A*B. 

Sccundo cadat perpendicttlaris R 
N ^autin latere AB , aut intra tri* 
aogulum ABC in pundio N j & per 
iaceia pyramidis, & per perpeodf» 
cuiareKN plana duciimur:diuifa^ ; i^ 
cnt pyramis in duas , aiit ires py- / # 
ramides .; & in -qualibet earum^ 
perpcndicularis a vertice incidit in 
angulum baiis ; & • propterca om^ ^ ^^^ 
nia iniima prtfmata iuper bafes dcb ,,^i^ 
fcripta , idcft wifma ex cis contpo^ 
fitum ABP infcripmm , S/Jninus e^ 
rit infimo frufto pyramidis ABK , 
& omnia fuprema.prifnuta fuper 
cafdem bafcs dcfcripta j idcft priC- 
ma cx cis compoiicttA AB Y circua* 

fcri- 



^19^ BucfiMsKeJHtuti 
J 'fstifmtn^ & maius crk pyraotu^ 
"iUpremo fruflo ABF • Q^.are pate£ 
•-pcopofitum J ♦ 

, V. PROPOSITIO XIX Siperreiijm 

' ' ganteiii W 9a$iigg$tgm% &f£r iwm 
fi&dlpUnum 4iu4Mtaf i fmi f^r^ f^ 
'€MnUm dttcitur m^*^oUdmm €t$ likH 
qu9dvr)^ p$y iMfigtmtim dueiiur^tt^ 

tinget fiiidi fupeffieiem > (^ Mmriu> 
[•Udimctdit ^ Tab.. VIL Fig. 5^4 
Sit conus^ autt cyi!in<tru5 ^ cuias \ 
• bdfe BCD » fiirnmitas Av & fe^ 
linea BC fece&bafim fcklkl»» at re* 
^aiBF ^ang^atieam in B^ 8t pofiro 
ftte^e BA ducai^tur plana A6CA 
& ABFA- Dico planum ABCA 
intra iplidum cadere , & planuni A1 
BEAiangere folidi fupefficiem , &jl 
extra iplum cadere » Qiiia Jatos J 
A$ in iupcrficie (blidl exiftit , &. cft \ 
^iioqiie injlano ABC A > vel io-> I 
a4;r;o.t p^no ABFA : Ergo ^itk eoruBt^ 
|.£u»f«f c^monr fedione ,, vel cont^ 
exiftit* Quare planuta ABCA; 
nec non planum ABFA iecar^ "v^ 
, ^ tangit fislidi fnperficiem in refta li- 
« \ . nea AB » Eadem: ratione ptanunL^ 
ABCA fecatfolidi fiperficiemio^ 
4atere:AC'a pmKaoCdwflo» Sun^ 
que ttiXx AB , AC latfepa coni > er- 
go in eo efficiunt triangulum A£C 
pcr verticem duaum & fecantcBL-» 
t^rculum bafi^ m reiia iinea £C in* 

tra 
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tra^eonnm pofita. E« id«<rpIattttB 
ABG coniimfecibir.'*ui^c^liiidro' . . • 
rea« lincK ABV AC eiusaatcTAw 1,^1! 
fiint parallela intcrfc^ vfkxbpzt^ b»i»s. 
aelogrammum ABCA conftitueiMC i 
1 ideoque fecat circulum bafis in rcaa ' 
i BC pofita intra cyKndmro ; & ideo 

flanum^ ABCA cylindrum fe<?abit« 
oftea qularea^a BF Circailum tati* 
I ^ens in B cadittota extxa ipfum »tx 
I pr. ai- lib«a., eiigo pUattvi /ABFA 
I per latus AB & po: tangetuem Bf 
cxteofum cad^t extra fuperfieicaiLL» 
coni vcl cylindri . Quod erat &Cb 

PROPOSinO/ KX^ Si tfhintu^ C 
U$m\ & psrMdcgi^smmtm fit[e¥ dm 

rlni intcf U ^niU^^: /m^^ •ndtfcrlf^ 
' fta prifmnta rs&n ii\tie MlU^trunt ^ 
4tqtkiUn mtirfi i T^. VIIi'F.ig;% 
Sint trianfulum ABC ^ K paral- 
lelogrammum DG soualia inter fe> 
quorum iatera BC & £G xequalia^ 
iiiter fe fint • DtcO' prifmata tc&z 
fupisr fais fpatijs deCcfipta r qiiorum 
altitudines xmtaies fifit ikOx lintx ^ ^^ ^ 
T, effe interte «quilia . k Secetur g:m'i 
AC bifariam^ in O, Stk 6er O dii- br«r.p# 
catur refta OM parallela BC fecans !*•'• •• 
AB in M , &r fiat angulus CBP at* ^^J%»* 
qualis angulo E , i^ & conpleatur pa* dft.iS 
rallelogrammnm BPQG 9 ducatif p- iA. u 
que CN parailela ^ B A, fecans/M •/;j;?; 
rOinNt Qtt<nuaia dua? re<^a; AC f/x^« 

MN a^^tif 



tn BatMslbfiituti 

MN j ^omienieotcs in O kczntur a 

flfs |f. panllctis BM & CN ; Ergo j ttt- 

f» '• 4» aneub AMO & CNO limiiiaTuDt , 

&w^enclatera homologa AOiC 

k«rM» Oaeqtialia» Ergo A triaogula AU 

•7*^4 0,CNO..ctiam «qualia intcrfo 

funt « & qiiofliam , fsi^a intci JeAui- 

li appJicatione bafes AMO dc CN 

O iimiJes;j & aequales fibi mttc»? 

congruune » aicitudines vero ab aih 

gilis A> M» Ot C» N» perpendictt» 
riter eleuatx ad plana tnangule- 
fttin conememium , cum aouaies 
* fvit interie » pariter fibt mutito coQr i 
I tx |(n gruent { alias $ ab ijfiiem pundiis bi« i 
f .«MwM 112 perpendioilares duci pofleoc adl 
ihbieihim-planumquod eftimpoiS-j 
4Mle ) Er^ plana per congruentcsl 
perpendiculares jextenfa i & perea4 
^mm runuiiicates du^a fibi mucun 
.cpngruent • Vnde figurx i^fx foli- j 
da^conpra^henfe fibi mucudconertt*| 
cnt ; & ideOrpriTmaca , quQraml»- 
(es triangula AMO & CNO» alcH 
cudines yero «quales reflas T^ ertiflC 
inter fe aqualia » addicoque conuniH 
ni prifmate re^to^ eiuC^em a/mxfdi* 
nis t cuius bafis qnadrilatemm MB 
CO > cum quo priora prifmata redia 
rriangularia a^que alca vnicu prifina 
confticuenc ( eo ouod a pun2to O 
perpendicularis eieuata ad planum 
ABCO eft iatus commune triuiiLj 
prifnucun^ rediorum » quorum bafes 
conucniuiic io O ^^ fic reliqua; per- 
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- pendicttlares ) s crunt priffnata tti 
^z altitudine T defcriptai quorum 
.bafes triangulum ABC , & paralie* 
logrammum BN , aqnalia inter fe. 
nkurius quoniam fiipcr rcfla MOQ^ 
duftiefuntMB, NC parallclas ia- 
«er fe pariterque P B , (iC paral- 
Jeia intcr fc : ErgO triangula / itxfti 
MBP&NCQJmiUafunt,&»a. 7./.4. 
qualia» cum latera homoIogaMB^ |^'?^ 
I4C oppofita»in paraUelogTammp nfr.if 
14 B c^ qualia iint . Qiiare » ( yt prti|$ /A.a» 
dictum eft ) prifmata re^ta akitud^ 
ne T defcripta, quorum bafes trian- 
gnJa aqualia , & fimilia MBP* NQ^ 
X^ funt a^qnaiia inter fe; & addito 
communi priiinatc rcfto eiufdenu^ 
altitudinis T, cutus bafis quadriiabr 
t terum BPNC ; crunt prifmata rcci| 
t altitiidinc T defcr ipta j quomni ba« 
\ fes parallelogramn^um MBCN.a^&: 
[ parailelojgrammum PBCQjfqtialia 
iinter fe;. idcoque prifmata reaaat* 
titudinc T defcripta 9quorum hxk% 
triangulum ABC y ic paraiIelogr&; 
mumTBCQjqualia crunt inrcr fe • 
£t qttoniani paraIleio|rammum E!X 
, aquale erat ti iangulo ABC » & hiiic '«i > ^ 
I triangulo sequale eft parallclogram* ^ ^ -« 
\ «iumMBCN,#fcuJPBCQTcum ofr.ti 
I Mualibus triangulis AMO , CNO ti.M. 
^ addatur contmunc quadrilaterum A{ 
^ OCB ) .* Ergo parallelogramma E 
\ K, PttCQa^qttalia fknt\ & habcnt ftxpt 
j l^St^ fiC « jSG aefuaks ; f ergo fiint i« 4 44 
f.- «quc 



ffi4 Baelidii Reftituti 

0que}3lidj^quATO ( vt in pr« jOt Iib« 

,%fM>fbea6im eil) dnca angulos P6C 

8£ sRqmlt$ eortim latera eleuaca PB« 

,DB ^&qjualia erunc ; &. propterea^ 

qp¥»iS ^ ^^^^Brparalleiogramnia ntnili^ 

M.^ «ninc . QMproptervprifmata reiia 

altitndine? dctcripn i quorum bi- 

fts paralUlopzmma EK & PBCQ, 

. ^ finnli^»:te*seqdalia^ erunt pariMr 

• ' ' ^ xqaali^< intei^Te . Oftenfa auteiiu 

.. Mc Jttetumxq^alta^inter feprifmat)*» 

* -^*» te^a al^tudine T defcripta > ^uo- 

-fum l^fes tfianguhimABG ^ &/»- 

Mllelogrammum PftCQJgiiair fdii 

.. Jhiata reifta altituHiiia T defcrj^ > 

^Uorum baies trlaHtgulum^ ABiC> Jc, 

^iralielogFammum EK; sequaUiui 

emntinterfe. Qupderarj&c.. 

PROPOSITIO XXr. Si dit0 prif' 

•^inktkfti^0 ttmngulafia kafet^ tS^ d 

'''$$tmik09T i>qmhs kjAHtrint X §rm 

*; 'W/^r/i ^uikU^ . Tab. VII. Fig. & 

*.S$nt dild prifmata re£la ^ quorum 

I Wfes fiM^U£eItbet triangula A & B 

jlr awualia' UfltSr & > altitudine$ vcf* 

g^iiaWSf ««r^^aj line» P . Dico 
i *^}ffflat4f ipftetfc inter fe agu^^a • 

1t »;'r; 1?iai«>paraIIeIogtammumCB«<iqa- 
Iji aQ,> 4 |e:%rI&ngttIo A,& pai^JIelogtttfttml 
' » t:^^« <* K(0;q6ale trian^io Kin anguloG 
* ' '^ »^ EMicmiali anguloDEF^quoru b^fei 
FB & jEGfiiit sequales bafibus trian 
gulonl, &'difpofianturi(f diredtuin 
i^M Vt-DE &EM'iQ^A're^ni piritfl 
5^ f < ^ <rftt ,* « ( ali&s i^^iflDcerQnc angui« 



^Mtles .ad y^relcem E ) ,• Et pcrf- 
riantur tf paralleiogr^mma FM , D c«r a^ 
K & ON j ikicantiirque-diamflrn N /ic. u 
3 , OE . (JuoDiam paraJielogram- 
^a CE&EjiaQuaiiarunttriangu* ., 
isA&Baqualibus i^t^r: f^^^Ergo^ . ; 
pla paraiiejogramni.a: ertfpMQter i% 

Riralia: Qs|are.*eri[t*r*©ciw-(oce,?^fi 

'^T^Tu^^^tV''^'^ ad RM, itj f • ^, 
E^E ad EJJ, & fic reiiquji Mfienui /i ;'• 

|roppffigniUia:oilendei«Hr jW^rt 
^paraUaJogrammiuFM&DC^uj^ f.,„^ 
Ubcntaattraiipmdiogaj^iricgiangav /iJ.j. 
M /iEgu^aieff;iu dr«aiimri>Qfitft,,ii; 

nilia.et«i*ii|tcr!fcif &x iwprweii 
fianwtfi OE^iJiNE :firtin|iift dirfx jrj^" 
lum ; ^ qux fecabunt finguja J»Kab ' 
feiogramma FM , DG , CH in duo ^f ^»^ 

Sat «quiangttla , Ed tima prifmaS VrM 
^U quQrutu bafe^jtriaqgufa ftmilia ^* 

mims aitUMdo «quaiis cfi rcift^P ^ 
WJ5 lutcf jfeMuaiia : £rgafi aheis 
«I^WWriPEiftnat^, rciSa aqi^a , 
iup^im.bafe trianguia iimiliaj. & 
jq^lia PJE,^^QME ; commvnis 
iltitijdoagjiliiis P rr^manebunt^luo 
ji-ifiTiat^ r^ftai^^uaija, quorBm i«* 

^s quad*QB^^jCfFEisr,& HmeH. 

» ^ ftr aei^aka fiftN &1^ /al. 

tuu* 
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titudines acquales \P^ i-ctiianeblinr 

duo prifmata rcfta > quorum bafetf 

parallelogramma CE & EH ^ alti* 

tudinesaquales P , qu* erunt nece(* 

Ifiv to fario «qualia inter fe ; l fed pvifm^^ 

*»MiiJt ta rcfta , quorum bafes aequales tri-*» 

angulumAs & parallelograminuiii 

Cc (iiper aBqualibus rcdis defcripr^ 

' altituaiues squafes P » (unt aiqiialiaii 

. inter fe; pariterque pnfmata rcftal 

. quorum oafes aquales triangulunnf 

B » &t>Sirallclogrammum E H t ait i> 

tudines a;quales P , fiunt aqualia-r^ 

iftterfe. ErgoduoprifmatareOa^ 

«uorum bafcs triangula A & B 

«uorum iltitudines aqualesP» int< 

": V ^asqualia funt • C3si©d trat oftr 

doawm 






PROPOSITIQ XXn.Ciif«*#r, 

f$fiu ex frifmmtibui reBii aque ^ 
$ifcimfirthi f$t9B » & ^efM tnfcnki^^ 
itM Vt iifiiMfiripts v$l inftrtf d difi^ 
fiftntia i fyrmnid$ mtu$f fit 1^^^^ 
qut iMttkfnagnitn^, ^^P^^^^i 
iufmpii AiifA Gradatx wr4»/^ 
' Adfcript2:Tab.Vn.FiC.r 
Sit pyramis triangularis D/ 
fc D3 perpendicularis a vertic 
ddat no cxtra bafim ABCi& fi- --,: 
ta qua^iibet maghitudo & . • Dico BCi ' 
•r^^ ripoOequorfprQponitttr.ii^leuetW" 
'^* EAp^rpendiCBlart^dttflftiUtttAo 
C j «r rettoluacu» viffpicipitLth 
dcf. 



ief^ljiuiusyfadlfi ^rft prifina h vt/St^ 
tEC fupcr bafim ABC altitttdine B b /#/. 
> & haec altitudo diuidatur bifaria r >^ *^i 
fi M 9 & i^ per M ducatur pJanum^' "^^ 
laraiklam bafibus ; erit iani vniuek- t ]!bu 
iim prifma BEC feOum in duo prip 4 rx fp 
data reAa a^alia inter fe { eo quod '^* '^* 
am bafes ABC % ED Y» quim alti^ 
Hidines perpendicttlates MD* MS 
?quales funt inter fe ) | Et fi ritrfue 
^B bitaiiam leiretur in G t & p^ 
f planumGFH parallelum bafibus 
licatur : erit ruiliis prifma AGC 
tmiffiS pra^cedenris ^ £t fi denua 
hKC bipartita fiibdiuifio refidu^runi 
Ititudmum , & dudio pJanorunw 
emper pepetatur . reman^ ^ tan-: e fXM. 
Eetn aiiquod prifma minus quacnn*' «T* £ • 
[uc magnitudiac propofita . Ergo 
epenum iam fit prifma.BFC minns 
bagnitudine & » pergiie / reliquas f «fr. 
^ctiones M » P a qualiter diutdentes '^* *>^ 
titudinem BD, plaiaa MLN & O 
Qjiucantar paraiiefa bafi ABC i 
oftca ^ defcribantur duo prif/nata' r i^r* 
jecta iuptx baiim G IK fupra ^ & in- «* ^* • 
ta fcftionem in planis [mmediatfe **?"^ • 
feqtienribus terminata, AquoruitL-, hfwji^ 
ihfimum IBK prifina iDfchpOmi^ Mmt^ 

erit frufio pyramidis inferion AKBt 
fe fuprcmum prifma RGS circun- 
fcriptum critiiiifto fuperiori LKM » 
pMs duo prifinata crunt sfcqualJaL^ , - 
rum eandembafim IGK, & aquales 
i k im d iacs pcnieadicalireaGKG i 



y 






% « 



%9%^ EucG^ Rffiituti 

H.^b^nt « Part ipodo fup^ |>a(!fl} 

( LMN cum aitieiidLaibus agqualibus 

• • MP , MG defcrihanmr duoprifina- 

* ta aequa^a j IGN itiftriptum frufto 

,; nrramidis IGK, & prifina LV» 

i. circunfcriptufli fmdo pyramidis 

KM - SiiniJiter /uper feaiiin OVC^ 

C|im aEqualihus. aUirudyiibus PP, 

f^M ^efcribantiUB duo prifmata 2< 

qilaliaj OMQirifcriptum fruilo py« 

rAnji4is.QNMi &prifmaOZP cir- 

CMnfcjpiptum frufto pyramidis DOQ, 

Ev KJic , V Itccius pnDcedatur in re- 

li^uat> (%aidn$)ifis i fi. plitres exu«| 

*. PatetieifOf quod pr^fmata-^mnii 

. fefta KBriNGLiQlidOi^ipta pd 
^ ^ xamidi^ JimiiJ! fusnpta-» aequalk mtm 
prifmadsGRK,MTN^PXQcirciinl 
xc^iptisj^yiamidi fimul fumptisi4d«l 
eil iigura cx prifmatis compofita cirj 
ciinlcripta pyramidi DABC abfq,-ia ■ 
ftno pr^iTmatc BFCc ^quaJbis cft figu- 
rae^Xprifmatis cbmpofita infcriptf 
cidem pyramidi«Qu iirejexceflrusjquo 
> figura vniuer£a circunfcripta pyrf- 
midi fuperatfigyiram iaicnptam ei- 

'. dem^ pvraxnidi a:qualis eft prifmaa 
BF&^'At;fQlidjum BFC minus eft 
f wp9(it4.magmtudine & : Ergo cx- 
ceflM^ ^u<ySpin. eota circunlcripta 
pyxjmmi. fupqrat figuram infcrip» 
tam^^i^fewpyramtdiiraSJQjr eftma- 
gmOidine &i Sed pyxatois DABC 
^i$seft|}8ijdko.imiuir^ quaaa JffH^ 
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UL pframidicircunfcripta/& ca« 
dem pyramis totum cft > & ideo ma- 
i^ior figura cidem infcripta . Quarc-^ 
^differcntiafigurarum infcript« py- 
Iramidi a circunfcripta maior eft , 
Iquam differentia inter figuram cir- 
icunfcriptam , aut infcriptam ^ & py- 
^amidem ipfam ; differentia vero di- 
aarumfigurarumcircunfcriptat, & 
infcriptae minor eft magnitudine & . 
lEr^^o exceffus , aut defeftus , quo 
[circunfcripta , aut infcripta exce- 
dit 9 aut deficit a pvramide , minor 
,cft magnitudme & .* Quod fieripofr 
ffe oftcndendum erat, Vocentur 
[di<ft« figurae j ex prifinatis reCtis^- ' 
, quc altis conipofitas , Gradau figu- 
\X3s pyramidi adfcriptse . 

pPROPOSITIO XXIII. Sidiki$rh 
sngulAres F^ramidis direff^ hAhtte- 
rint \b0feSf & altitudines equAles \ 
^rUHf inter [% aqusles • Tabula^ 
VII* Figura xo. 
Sint duae pyramides CA , DB 1 
quarum bafes triangula A > B aequa- 
lia% & altitudines perpendiculares 
C A , DF non extra bales cadentes, 
fintetiam oequaies . Dico pvrami- 
des acquales efle intcr fe . Adfcri- 
bantur 4 pyramidi C A duse flguraff a ftef 
gradatx ICLM circunfcripta , & N *»^' 
Oinfcripta,ita vtdifferentia figu- 
rae KLM , aut NO a pyramide C A 
minorfit quacuuque magnitudine-^ 

N data; 



j 06 BucHdis R efiitutt 
daca : fintque figurcC genitae a planis: 

faralleiis bafi tnangula A^ Oj Ni 
9 altitudmes prifmatutn conipre' 
hendeatium figuras adfcripcas fiflt 
aquales jpfi H A . Pojftea k perpefl- 
b f f.»' dicularis DF in tot partes a?quales 
''^' ■• vni QF difJribiiatur , in quot partei 
srquales \ni AH dimra fuit perp^aj 
ce;f pr. dicularis CA , & ^ per fingula diw- 
lo. U' fionum punda plana parallcla bafii 
* a«pr. cfflciant i trianguia P, V, Z fimiJia 
c^ftr ». ^P^ ® • &# compieantur figuras gra-, 
i^»»j»/. * ^-^t^e circunfcripta RSF , & infcrip-j 
taVX« EtquoniamHAf QFa?que- 
metiuntur itquales altitudincs CA, 
f pr.|».» DF ; Ergo/HA , QF aequales funt 
/ift. |. g^ ij^ rshquae altitudines prifmatutn 
redloium aquales erunt; faabent^ 
fi*!Iw . ^^^^ triangula aequalia A> B ad duo 
triangula illis fimilia Gj P candeni 
... , proportionem duplicatam altitudi-| 
S,';/- nisACadHC.feuFDitad QD,] 
lib. |. cum tam CA, DF, qoam CH, DQ^ 
f r**' aequales fint * Ergo $ triangula Gfi 
•W. |. ^quaiia funt. Eadem ratione aegw- 
lia erunt triangula N^ V> &c. Tan- 
\^:^^* 4em / prilinata rc(3:a , Quorum bafts 
'^*'*'' triangula aequalia A, 6, altitudines 
HA , QF aquales ctiam, erunt io* 
ter (c a::qualia ; cadem ratione reli* 
qaa prtfmata rc^a numero «qualia 
comprehendentia gradatas iigunrf 
circunfcriptas , hc infcriptas aquaiia 
erunt inter fe • Quapropter duxfi- 
gurae gradatas KLM > RSF cxrcua« 

fcrip. 



] 
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fcriptae pyramidibus CA^ DB aequa* 
les crunt ; pariterque Anx figurac 
Lgradata infcriptae NO , VX crunt 
faBquales ,• & hoc femper verum erit 
i quacunque cxiftente differentia py« 
' xamidisCA a fignra gradata KLM » 
vcl NO • Quapropter erunt duse 
magnitudines , priraapyramis C A s 
fecuuda pyramis DB; & figuracra- 
^* data KLM, maior, quam prima(ex- 
t* ccffu minore quolib^it dato) cft quo- 
I que maior fecunda , cum njgura KL 
L j^ aquali^ fit RSF circunfcriptac , 
r & ideo maioris pyramide DB ; at- 
? que fif«ra ..eradata NO minor ^ 
: quam prima ^defeflu minort quoli- 
i. J^dato) cft quoqueminor fecunda^ 
r rom figura NO aquaiis iit VX in- 
f icripta: 3 & ideo minoris pyramidc ^ ^^ 
? J)B . Ergo m pyramis C A aqualis ^r 24. 
i jeft pyramidi DB • Quod ^ &c, M# f 

[ PROPOSITIO XXIV. SiMi^fy. 
rsfnitia trumguUra mthmau ha^^ 
tnirmt isfit & MiMudian AjmAlis , 
grunt aqustii tnter [t m Tabuia^ 

VII.Fig. 12. ij- 

Sintduae pyramides DABC>& 

^ KHGHj quarum bafes , triangula 

ABC 3 GFH «qualia intcr fc • & 

perpendiculares a fummitatibus ad 

bafes daftx DE , KM fint aEqualcs 

^ intcf fc , & cadant extra bafcs pyra- 

-', midum ; Dico pyramidcs cflc 2?qaa« 

Jcs intcr fc • A termihis perpcndi. 

N 2 cula- . 
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cularium E > & M ad angulos bafi- ' 
■ um coniungantur Ycdx^EA jEC, 
EB , MG , MF & MH , & in fi- 
guris EABC & MGFH fumannir 
punfta C & O j vbi conueniunt tri» 
angula omnia 9 in qu« didlae figurae 
a ^y. )• refoJuuntur ;8z a eleuentiir CR , O 
lib i.esr N sequales ipiis DE ^ MK 6c per- 
f r.^.A* pendiculariter ad plana bafium EA 
B, MGFH , & coniungantur ve&x . 
AR, BR, ER, GN. FN, HN, M 1 
N • Quoniam duae pyramides DA 
BE & R ABE trianguiares eandcm 
bafim ABE habent , & aquales alti- 
tudines DE , RC » quc non inci^ 



^^W* dunt extra bafim ; ergo b pyramidcs 
2lM. p Ag£ ^ j^ AjjE aquales funt in^ 

fe • Rurfus quia fuper eadem baO 



CE cum xqualibus altitudinibus DS 
E 9 RC non cadentibus extra bafim»' 
faftsB funt duae pyramides trianguia- 
cpf.il. res DBEC & RBEC. r Ergo bx 
hmui . aquales funt inter fe y quae li a prio- 
ribus aequaltbus pyramidibus DAB 
E, RABE toUantur, remanebunt 
pyramides DABCE & R ABCE a:- 

S[uales inter fe • Et > ^^h Im tol- 
antur duae trianguiares pyramides 
xquales DACE & RACE ( quc 
eandem bafim ACE habent > &alti- 
tudines xquales D£ » RC non ctr 
dentes extra bafim ) remanebunt py- 
ramides DABC & R ABC xquaies 
inter fc . Eadem rationc pyramis 
inciinata KGFH «qualis ent dirc- 
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flrse pvramidi NGFH fuper comuni 
lysG. GFH» quae habet alticudinem 
:>^0 aqualem iliius altitudmi KM « 
; Eft verdipvramidi NGFH aqualis ^^' 
I pyramis RABC > quia eorum bafes J^yll 
I GFH & ABC ajquales fuppofit» 
: func » & altitudiaes NO 1 KC non 
cadentes extra bafes funt «quales , 
cum (int aiquales duabus aequalibus 
KM > IDE . Ergo pyramis KGFH 
, sequaiis ell pyiimidi RABC ; fcd 
j. eidem pyramidi RABC oftenfa fuit 
i gequaiis pyramis D ABC • Ergo dus 
I pyramides KGFH , DABC *Qua- 
* lcs funt inter fe * Qjxod erat oiten* 
dendum* 

I PROPOSJTIO XXV. S^lAittr *^iV 

f ramidii $mftUm tiUituiims J»nt «»- J^^] 
w/# , mfbmfei • TabuU VII# Fi- 
gura 13» 15. 

\ Sint duaE pyramides primo trian- 

1 guiares DABC & MFGH, qua* 
rum altitudines DE > MO a.quales 
lint . Dico pyramidem DABC ad 
pyramidem MFGH eandem pio* 
portioncm habeie> quam baiis Afi 
C ad bafim FG H . Producatur HF 
indefinitfi verfus F • vt in S i & « fe- ^ 
cetur FO , quac fit qualibct mcnfura 2I. i/% 
ipfius FH , & fumatur SF qualibet 
multiplex eiufdem FO , & complc- 
anturpyramidcs triangulares MFO 
G ,MrGS. Et quia * quotics FO 

, metitur FH % toties triangulum FG \l}Xl 

N 3 Omen* ^ 
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Omenfurac triangnlum FGHiar-' 
c ex fr. ^"^ ' quoties trian;?ulum FGO me- 
A4.A»«* titur rriangnlum FGH , totiespyra- 
mis MFGO menfnrarpvramidemL-» 
tiff^f. MFGH • Er^o i/triangnlnm FGO 
7,/. 5» & pyraniis fm^GO i q«e metiunriir 
trian^uium FGH> ^ f>yi^midQnL^ 
M¥(y}i» Eadcm rationc quoties OF 
metitur ipfam FS ^ tones triangu- 
inm FOG fpfiim trianguluni SFG> 
atnue pyramis MFOCf pyramidejn I 
eD#/. MFSG metientur ; J^ propterea,r 
*. /.j.* triangulum SFG ipfius FG H^atqire 
pyramis MFSG pyramidis MFGH 
qucilibet, & eadem partes erunf, 
quemadmodum SF partes c/l ipfius 
FH . Vnde erunt quatuor magnjta- 
' dincs > p^ima bafis ABC » feconda 1 
bafis FGH , tertia pyramis DABQ 

S[uarra pyramis MFGH s & duara- 
by fcilicettriangulum FSG^Se py- 
ramsMFSGj qua> funtqu.ilibct, 
& e?dem partes confcqucntiuni_j, 
ideflhaben ad triansuium FGHi 
& Sid pyramidem MFGH quamli* 
bet & eandem rationem commenfii^ 
g rabilem , &/ quoties triangula SF 

J: ^'* G & ABC Liquaiia funt, ctiam arque 
Mmt\ alt» pyj:amides MFSG &.DABC 
(unraquales ;& ^uoties rrian^lum 
SFG maius eft triangulo ABC 3 eti- 
am prrami^ MFSG maioreftpyra- 
tnide j que aita DABC , & quotief- 

2fr.i{ cunque iliudimnus eft^hasc quo- 
ffr.i» que eft maior ilia . ErgoxbafisAB 

Cad 
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C ad bafim FGH candem rationem 
habec ^ quam pyramis DABC ad 
[pyramidem MFGH • 
; Sint fecundo dua pvramidcs AC 
[F & IKM aque altcL'> bafes verd 
rquacunQue polygona FC , KM • 
tl>ico efie pyramidem ACF ad Pf- 
rramidem IKM ^ vt bafis CF ad oa* 
I ihn KM Dtuidantur polygona ba^ 
I lium in trianv;uja dudis xt(Xi% BD , 
[BE 9c GO, i?c.pbna per has re^^as 
I ad vertices coniungantnr . Cwoni- 
I atn^vt bafis BCD Sii BDE ita eft hf^r.i 
[pyramis ABCD ad piramidcm AB kmus. 
i jDE ( eo qiiod fiint criangniaria,& 
^ eiufHem altitudinis ) eri c r conitin- if^f» 
\ gendo vt poIygonumCE ad trian- *4»^»J» 
. guFumBDEjita pyramis ACE ad 
\ pyramidem ABDE . Etrurfusquia» 
; vt bafis BDE ad BEF> ita pyram s 
triangtilaris ABDE ad pyramidem i ^r.f^, 
ABEF aquc altam; crgo/cxcom" Uc^u 
poiitionc ordinata ve poligonum^ 
CE ad criangulum BEF > ita tft py* 
i ramis A CE , ad py r amid em A B E F; nt, ^<,^. 
& icerum 0» comungendo erits vt m. /.|» 
L P^^yg^^''*^^ C F ad trianguium--» 
f B F E , ita pyramis A C F ad py- 
I lamidcm A B E F • Eadtm ratio- 
ne erit » vt triangulum GKO ad 
polygonum KM , ita pyramis IKG 
. O ad pyramidem IKM ; Eft autem 
^ n vt bafis trianguli BFE ad triangu- nf^r.t, 
^ lum GKO , ita pyramis ABFE ad *'*"*'• 
j pyramidcmlKGO (propterea quod 

N ^ alti- 
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altitudincs ambarum pyramiduHM 
triangularium aquales funt exly- 
• ^y. I* pothefi ) . Ergo 9 ex compofitionu 
tib.l. ordinata ratio polygoni CF ad po- 
Jygonum KM eadem erit , qux pjf- 
ramidis ACF ad pyramidem IKlVi» 
Qupderat ,&Ci 

PROPOSITIO XXVI. I» €0mo^ 
to fcffibiU tltt ffTampUm,€iumfef^ 
here > & fUternm infcrihete p dti ^ 
illi^um differei^tia itona minerfi^ 
qUMCimgui mH^^tuiine prepofita^* 
VMntur buiufmotU fyrMmidis Mr 
fcriptfic €eno • Tabula VII. Figu- 
ra Z4« ... 

Sit conus cuius vertexB , bafe 

circulus A , & quaelibet magnitudf 

X Dico pofle circunicribi, & infcri 

bi in daco cono diias pyramides , 

quarum diffcrcntia a cono minor fit 

^fty»» magnitudine X. Ad « planum ctt- 

/U>/ iuslibet trianguli DEF eleuetur per- 

bp r. I. pendicularis CF, qua b fiat a:quaus 

'**• '• aitiiudini coni B A , & dudis planis 

compleatur pyramis CDFE^ xam fi 

«•«;'• a C perre^am FG fecautcm < tna- 

^••''** gulum FDE bifariam ducatur pla. 

a' .. num , i^ fecabitur pyramis CDFE 

?5'/r; bifariam,&firurfusal!udpianuma 

^' C per FH fecantem trianguiuin-» 

FGEbifariam ducatur, eritpyra- 

mis CGFE feda bifariam , & cum 

hoc femper fieri pofiic ; mamfcibun 

eft 
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t&t relinqui cx ca tandcm aliquam •'Yl! 
pyrainidem minorem quacunouc-^ 
magnitudine X : Sit iUa CHFE ; / f w. 
ofteacirculo A circunfcribatur po- ^*-i* 

foniim regulare KMN» &aliud 
>Q_. iili fimile infcribatur ita vt 
illorum differentia minor fitbaf<y 
THE; ^&duftis plaiiis pcr omnia ^^, ». 
^iatera polygonorum ad verticem B, £«1»/ • 
idefcriptai eruntdux pyramidesj ha- 
^bentes communem verticem B>qua- 
i^m bafes KMN> & OPCti i<leoquc 
[ciufdcm altitudinis cum.cone, & 
[pyramide CFHE . Et cjiioniam-j 
lomnia iatera poIygoniOPQfecant 
[ circulum A ^ & omnia latera figurx 
[ KMN tangunt circuium A;ErgOi& ^JJ^ 
; planaomnia pyramid:sBOPQ^co- 
; num fecabunt ^ & onmia pJana py- 
\ ramidis BKMN extra conun»cadent 
^ ideoque pyramis BOPQ^infcripta» 
r ^minorerit cono BA,&pyran:is 
I- CKMN circunfcripta » & maior erit j ^r.s/. 
I cono BA . Etquoniam, i vt pyra- *»wi 
mis BKMN ad pyramidem BOPQ^ 
cum fint eiufdera aJtitudims , ita eft 
bafisKMN adOPC}^. Ergo/diui- j^^ 
[ dendo vt differentia pyraraidum— » tyUi^ 
\ BKMN>&BOP^3^dpyramidemu5 
BOPGLita erit differeBitia p<xlygo- 
' ■ norum KMN & OPQjul polyga- „, ^^ 
numOPQ^; Rurfiis vt »> j>yramis a^jb». 
BPQjad pyramidem Cf HE > cum 
fiiit eiufdem aiticudinis, ita eft bafls , nfr.x^ 
r OPQ^adbafhn FHE. Ergo n ^x ^*^' i' 
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compofitioneordmata, vrditfcren-^ 
tu pyramidum BKMN » & BOPQ. 
ad pyramidem CFHE y ita eft diffe- 
rcncia poiygo/iorumKMN, &: OPQ. 
ad planum FHE : ftd ditferentia^ 
poiy^onorum KMN , & OPQ^ph^ 
^.. f^r. ^^9 * W^ niinor etf; Ergo 9 diiTeren- 
itf. /. 3 • f'3 pyramfrfum BKM N , BOPOnii- 
aor eft pyramide CFHE y fedfec! 
pyramis minor erat magnitudinc-> : 
wir^So^ifrerentia pyramidum BK 
MN, &BOPQ^adhuc niinor exit 
magnjtudine X y Eit vero conus S' 
A maior pyramide infcripta' BOPQ^ 
& minor pyramrde circunfcripra B^ 
XMN, Quare exce/Tu? ^ qua pvra- 
mi» BKMN fuperatconum; aut de. 
iulusy quo pyramis BOPQjlcfici 
a cono > multo minor crir , quam-,, 
difterentia pyramidam BKMIV ^ &; 
BOPQ > ideoque minor quacumjiic' 
d^ata magnitudme X»Quod propofi- 
tumfuerat- 

IVCL. PROPOSTTIO XXVII. CoHi oMfi 

MtMU ^'^ dtitudims fitnt intir fe ^ vtkd*^ 

fesp Tab..VII»Fig^i5. 

Sint duoconi ,quorum bafes cir- 

cuH A & B; vertices vero F, H j & 

corum altitudiqes FG,HO> a-quales^ 

fint» Dico' conum FA ad conumH 

B candem rationem Baberc j. quam 

circulus A ad cireuium B «. Adicri- 

tfr.is bantur ^ cono FA duar pyramidesF 

-*'»' CL H , cc f KMN ouarum diiferea- 

tia. 



tiaacono minor fitquacunqnetna* 
gnitudine propofita . Poftea b cir- b tx ff 
culo B circunftrnbacur polygonum 4« '• $* 
rcgulare PRS fimilc pofycono CD 
E; P^riterque eidem infcnbatur po- 
lygonuin regulare TVX fimile po- 
JygonoKMN>&<ab omnibuslatc- «i»** *• 
■ ribus diftarum fignrarumeleuentiir **"*'• 
plana ad verticem H pertinpentia ,. 
vt perficiancur duae pyramiUes, altc- 
ra HPRS circunfcripta» «d& maior Atxpt*^ 
cono HB,aItera vero HTVX in» ■^•^'^ 
fcripta ; & idcomiuQr eodem cono» 
Et quoniam tam pvramides circun- 
fcripra?, qudm inlcriptaBartitudiaes. 
FG>HO aqualcs habent , # erunr cpro^.. 
inter <e , vt bafcs ; fed / circun- aj.^»* 
fcriptapo]yconabafiumCDE,PRS [r'f 
funt liiter fe in dupUcata rarione^ *• '*• 
radiorum^ fiue vt^ circuli-Aj.B; Pa- CFr."» 
riterque polygona KMN & TVX '•^•'.^, 
fiint inter fe ^ vt circuli A & B: Er- «'•^''•^ 
go; /> vr pyramis FCDE adpyra» h frof. 
midem HPRS ,. ita erit circului. A ^ '• 3* 
adcirculum B; & in eadcm rat/one 
crit pyramis FKMN ad' pyramidem 
HTVX. Ergo. funr dux magnitu- 
dintSy primaconus FA». fecunda— r 
conus HB ». & ratio data circuli A 
ad circuium B > & dus^ alia; vna ma- 
iores prima ,. & fecuhda , fciiicet 
pyramides FCDE, HPRS conis 
circunfcriptae funt in ratjone A ad 
B> & exceilus a prima^ fciiicet dif- 
ferentia pyrarnidis FCDE a coiio 

N 6 FA 
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FA mmorminor eftquacunque ma- 
gnitudinc data ; pariterque ouac ali« 
vna miiiores prima , &recunda^ fci^ 
licet pyramides FKMN &HTVX 
conis infcriptae, fiwt ineademra-. 
tione A ad 6 > & defec^us a pnma > 
fcilicet difFerentia pyranridis FKM 
N a cono FA minor elt quacungue 
datamagnitudine . Ergo i prima ad 
i expr* fecundam, fcilicet conus i?A ad co* 
a4«*»^ i^uni HBcllqiioque in eadem data 
ratione circuli AadcircuJum B,ba- 
fis ad bafim i Qgare j &:c. 

EVCL. PROPOSITIO XXVIII, $i/i>j. 

y. Xir. i^i,^ i^ ^r//i9»« dgitaUs hafis , d* *- 

^' * • f i»>r/^i aitituihnes habHerint^ grtt py 

^ilxL famts tertiapars frifmatis • Etduol 

frifmatts jtqumles bafss & sitttndi* fl 

nts ^uaUs habentia dtqualMS funt in* 

urfg . Tabula VIlJFig. i6. 17. 

Sit priftna DBF , & pyramis KG 

HM ^ Quarum altitudines fint acqua- 

ies^&bafesABC&GHMfintpa- 

riter aijuales . Dico pyramidecft-» 

ipfius prifmatis certlam partem eflfe . 

Etprimo fitprilmatriauguJare^ & 

iutribus eius parallelogrammisdu- 

cantnr diametri DC, AE & CEj 8f 

pcr duas quaslibet diamctros ia-» 

a/>»ff.i. vnopuufto comienientes «plana^ 

/•«//*/ . dncantur j v t prifma diuidatur in-» 

bpr.ii. .tres pyramides y quarum dua b CB 

i^.iLh. ^e ^ CADE aquales funt inter fci 

' r'/' c-lz s baf^s B AE, DE A fuot sE^ua. 
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les , ciim parallelogrammiiin DB a 
dtamc;tro AE bifariam feceriir > & 
alticudo earum eil eadem y fciUcec 
eadeu) pcrpendicularis d communi 
verticu C ad planum DB dudla;Pa- 
x'\ ratione dua; pyramides ED AC, Sc 
EDFC habent bafes xquaJes DAQ 
& DFC & candem aicirudiiKm^fci' 
? licet perpcndicularem a verticc E 
[ ad pbniim FD AC dudtam ; Ergo A a prA\ 
pyramis EDFC a:quaUselt eideniLj *« 24. 
pyramidi EDAC ; ideoque tres py- *«"*'• 
ramides,inquibus prifraa refoluitur 
seqiialesinter fc func,' &propterea 
priiina DBF triplum crit pyramidis 
E ABC: Eft vero t pyramis KGHM e ^r.ai 
aqualis py ramidi E ABC ( cum eo« a4'**« 
rum bafcs" GHM & ABC iint pofi- 
} tx «quales , .& etiam altitudines x- 
l quales ) . Ergo pyramis KGHM 
! tertiapars eft prifmatis DBF . 
« Secundo in prifmate polygonip 
t: diuidantur / bales polygonae paral- fi'f *> 
lel^ , ««juales , & fimiles AC , & D ^* ^' 
F in totidem triangula , ita vt duo 
quaelibet oppofita fimilia parallela-i 
%c aiqualia fint , vt ABP fimile & 
[ aLquale fit ipfi DES, PBO ipfi SER, 
i &c. &^ du(!.tis planis per latera ho- «r^off.t 
i mologa aqualia ^ & parallela PB> S wi>»/t 
I E, &per OB & RE diuifum eric 
\ prifma DBF in totidem prifmata^ 
' triangularia ^ quoc fuoc triangula^ 
ABP , PBO > OBC iii^bafi AC 
£tfi ad verticcm £ ducanuir plana 
i ptr 
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per rcaas AP, PO^ OC, PB^OB 

crit pyramis E AC poiygoaia diiiifl 
in totidem pyramides triangulares' 
quot futnt trianguia in bafi AC ; ' 
proprerea tot erunr pyramides tri^ 
gulaies EABP, EPBO 3 EOB 
quot hmt prifiiiata trianguiaria Di 
S, SBR,,RBF^&eruntprifinatau 
& pyramides aefcriptae fiiper en 
dembafes triangularcs , & in eifclei 
aitirudinibus. .. Vnde. (ex prima par 
te huius ) pyramis: triangularis E ' 
BP tercia paii erit prifmatis: trian 
gularis DBS ^ pariterque pyramisl 
EPBO erit tertia pars ip/ius^pri/hia- 
tis SliR ^ nec non pyramis.feOBC 
ipfius prifmatis RBFtertia pars erit; 
ideoque tota pyramis pofygoni EA 
hprit ^ ^^^*"^ pnfmatij^ poiygoni? DBF 
hums et tertia pars.erit;Sed k pvramisKOH j 
#jf^f«p. Mxqualis eftpjTamidiEAC ( quia.^ 
«^'•1- bafes AC , & G H1V1'N: ^quales po- 
fitae funt ,. & eoium. altitudines x- 
quales ) . Ergp pyramis KGHiVl 
tertia pars cft prifhiatis> DBF..Tan- 
dem a fuerint duoprifihata jrque al- 
ta fijper aeqiiaies bafes ex hac pro- 
profitibne, quodiibet eorum triplum. 
crit eiufdempyramidis aeque, altx fd- 
per eadem bafi defcripta? ergopril^ 
mata aiquaiia erunt interfe ., Qjipi 
erat, &c. 

«vcy PROPOSITlO.XXIX.5ic.«f,* 
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ttsintif fi fm§ im , erii icnus urtiM 
f^rs ejUndri i Bt dut quitibit iftiH' 
dri h0fe$ {j^ siiitudfnii jt^ualgs i&A- 
hint§t^fu»t(MfUi^lt$ interfi^ Tabu- 

Sit conus fe A 1 & cylindrus CB , 
iiue rccif iiue noa» quorum balcs cir« 
culi Aj Bfnt a^qudJes, parfter<juc-/ 
cotum altkudines a:i]ua[cs fint mtcr 
fe • Dicoconum EA tertiam par- 
cem elie cylin4ri CB . i^dfciiban- 
lurijcono EA dua pyramides ED, 
FG & EHIK* quarum ditfercntiaa *f"»f* 
cono minor fitquacunqucdatama* **^** 
gnirudine; & ciicu/oB adfcriban- 
tur ^ duo pofygona OPCL&RVS 5,^,^^^ 
fimrha reguiaribus poiygonisDFG 4./.^/ 
«X HiK . Patct rcircnnfcripta po-- 
iygonaDFG, OPQ._aquaIia efle, ^W 
co qnod fiintinter fe vtquadrata-» tttxpr. 
radiorufn j fcu vt circuJi a.qualcs A> »^« '• i» 
B, eadeni ratione rqualia eruntin» 
fcripta polygona HIK & RSV • 
Poftea iatera cyimdri SLQM tran* 
sferantiir tranfiiersc remperSbi ipfis 
aqui diflanter per omnia latera po- 
Jygonoium RSV & NOPQ.Jntcr 
plana parallela circulorum C & B 
quoufque compleantur priimata;quac 
xque alta erunt > ac conus AE & cy- 
linder BC ; .& illorum plana late- 
raha quarpercircuIumtangentcsN 
OPQjuucuntur d tangent cylindri • 
fnperfiifiem & ideo pnfma circum- i/2Sl 
fcriptum & ixuius «rit cylindra CB; 
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Srplana laceralia qua^perctrcuhim 

ftcantes RSV ducuntur cylindrum 

BC fccabunt fcideoprifmaRSVL 

- infcriptura &mi*mi$ erit cjrlindro BC 

lam (juoniam funtduxmagnitu- 

dints pnma conus EA ^fecmidaGy- 

lindrus CBy & ratia daca fubtripla > 

& pyramis EFGD confcripta >; & 

maior ip(b cono exceflu minori qua- 

cunque ma^iitnidine propofita ^ 3d 

prijfma MOPQ^quodrcircufcriptu j 

^ - &'maius.eft cyhndro CB ^ eandem 

♦iii/a rationem datamfubtripJam^ habee 

( €o quod altitudinesj & bafcs aequa- 

lesint^r fe habent)r ideoque pyraj- 

mis ErGDmsivor eft qaam fuBtri- • 

pla cylindri. CB • £t ruifus pyra'- 

mis EHIK inicripta , & mtnbr c6- 

no EA defedu minore qiiacunque 

magnirudine p^ opo/ita ^ad prifma-» 

f r ■»« RVSL inlcriptiun ,. & minns cylin. 

h»l»i0 dro C8l eandein latioxiem- datam/ 

fub tupiam habct , idcoque pyramis 

mexfu EHIK minor eft parte tertia cylin- 

2^4 li* dri CB ; Ergo ^ prima ad fecundam^ 

ideft conus. EA "ad cyhndriim; C^ . 

crit m ratione daia fiibtripia' . Elt 

srgo conus EA tcrtia pars cylindrr 

CB>. Taadcin-ii fuerint duo cvlini- 

dri seque alti fuper «quales- bafes 

conffiituri.j.ex hac propofitione^ qui» 

iibet eo-nun aipius erit coni eiuf- 

dem aeque alri< fuper eadem bafi de* 

fcripti. Qu,are cyiindii aquaks e- 

• runcinceru, Ytpropoficin3:fucrtx 



pROPosiTio XXX. «i^^iT^v^y^M 

Mut tyltnirus fitittar plan^ sdutffis ^^;;^* 
kafiiut favaHeh i erunt fnfmata,^el XU. 
ijlindrifeat intef /#j vtmutnU^ 
tera , & vt epruitt altitudines . Ta- 

^ biilaVII.Figuraip. 

l Sit prifma , vcl cylindrus DA^cu. 

\ ius iatns AD , & altitudo CE, & lc- 
awm fit plano G parallelo, baiibus 

i aduerfii A . D ,1 a quo fecetur alti- 

1 tudo CE in I & latus AD m G . 

[ picofolidum AG ad folidumDG 
candem rationem haberc , quanij 
habet altitudo CI ad altitudmem-. 
lE 9 & quam latus AG habet ad la- 
tus GD » fi tamen comparentux ca , 
qux eiufdem funt fpeciei , fcihcet 
prifmata inter fe , & cyUndri mtcr 
fe. Secetur » altitudoIE in quot. afraS. 
cunquepartes aquales IB ^ BX j X ^ • 
E, & bin reGa IC produaafe- ^ffi 
centur quotcunque partcs I M , cioef.% 
MP »PS fingulae «qualcs XE , ita^ w» )• 
vt # refta IS fit quselibet partes io- 
fius lE . Poftea d per pimSla S , P , ^txm 
M, Bj X plana ducantur parallcla-^ ***•*'''• 
bafibus D & G 3 tam in cylindro , 
quam in prifmate • Et quomam-j^ 
prifma vel cylindrus A D fecatur 
planis Q, N, K,G, Z, T bafibus pa- 
raUelis ; Ergot figurae Cb. N,K,G, ,-,,y; 
Z, T fimiles j & aBquales funt figurae hmi^f . 
D. & inter fe , & funt altitudines E 
X, XB . BI , IM , MP , PS aequales f pr.2t 
interfe; Ergo/ omnia prifmata in- a^.^»* 
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tCT Ce; vel oitinefcyiindri QN>NK^ 

KG » GZ > ZT i TL) aquaids erunt 

intcr fc * & Ut numero funt > quo 

fnnt aeguales ainmdineS SP, PM»N 

R^'M I» IB> BX, XE; Ergo ^ ejdcni parte 

Ub,$» gj-jf prifrna> velcylindrus QGip 

fiu^ prf/matis ^ velcylindri GD , a 

eft partes altitudoSI ip/nis /E . £ 

quoniam iltnt Quaruor quantitates 

prima altitiido CT , fecunda altitu 

do l£ ».teTttft prifma % vel cytindrusl 

AG»& quarta prifma , vel cytindrus 

DGt & dvLZ aliae quancitates altitu* 

is dtf r do SI & orifma vel cylindrus Qg > 

ji/,, l, qu<^' i^ eandcm^ & quamliber rario* 

iicin commenuirabilem habent ad 

confequentes ; nam qua^Iibet partes 

cadem fiint> SI quidem ipfius fe- 

cund.e lE ^ 8f folidum Q£i rpfius! 

J[uartsE folidt GD ( comparando 
emper prilmata inter fe ^ & cylin- 
dros inter fe ) : Etquotiefcuoquc^ 
ipfAh SI aqualis. cftprimx CI> i ncccfli- 
zfJm. rio folidum QG aequale eftfolidoA 
G (quoniam eandem bafim G ^ SC 
aequales altitudines habent perpen'- 
diculares a punfto C adpianumG) 
&quoties SI maiorfuerit^quanv-» 
1 ex pu CI , / neceffario folidum C^ maius 
J*. '^* crit folido GA > & quoriefcunqu^ 
*•'"' • SI minor fuerit , quam CI , neccf- 
fario folidum QG minus crit folido 
•in»!* GA;Ergo m prima quantitas CI ad 
fecundam lE eandem rationemha- 
bebit I quam tertia 9 quse eft foliduoi 

AG 
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kG ad quartam>fcilicet ad foli dutn . 
&D • Quare vt akitudo CI ad al- 
Nrudintm lE ^ ita erit prifma AG 
ii pri/maGD, vcIcyiindru&AG 
IS cylindriim GD- Tandemquo- 
lam duaE: redae lina CE ^ AD fe- 
kntur a planis D> G & A paralleiis 
kterfe: Er<?:o » vt CladlE» ita ?**-"'• 
W AG ad GK) . Oilare vt folidum *"^* 
iG adlolidum GD > ita eift illius 
Itus AG adhuius latuS/GD.Qga- , 
iropter»&c. 

►BPPOSITIO XXXr. S[«*W^f 

|i/«# prifm4ta f cflindnt fyr»midn , 
iiMf €9m pr^fdriuHfm hdAent s^mf9m 
Jitam%xrationikM$ hafium% ^ahttn* 
dtnum^ TabulaVII. Fig. lo.ai. 

^ Sint duo prifinataf velcylindri 9 

t\t pyramides , vcl certe duo coni 
B /C D 5 quorum bafcs B j D > & 
titudines lint FE >GO. Dico foU- * 
eiufdem fpccici • fcilicct prifina- 
\ inter fe,&cyIindros intcr jfc,atque 
(framides inter/c^ necflonconof 
abere proportionem compofitaOL-» 
k ratione bafis B ad ballm D « & ex 
Sttione altitudinis FE ad al titudi- 
}cm GO . Et fi quidem Pih , CD - 
iierint pyramides, autconi j» fiant . 
liiiper eildem bafbus^ & in eifdem ^^ * 

ttitudinibusprifmataf autcylindri jj.^^J. 
B > CD ^ & e contra , fi fuerint m.%Jh. 
wifmata aut cylindri 9 fiant h fuper ^ ^f* 
ifdem bafibus , & in cifdem altiVu. ^hZ 

di« 
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dinibus pyramidcs 9 aut coni AB, C \ 
cfr.u D; pofteacfccctur altitudoIO»- 
Uk. u qii;iiis altitudiDi- FlE , & ducatur 4 
^IY' planum IH parallclum bafi D,effi-: 
i.^A7. cicns # figuram H aquaiem , & fimi- i 
f»ii»t • lem bafi D, vt fit HD pnfma , / vcl^ 
idifa^ cylindrffs;vel ccrte pundlum ahquod^ 
'jtttifi. " ^ ytntx pyramidis , aut cbaf 
hmpt. HD.EtmiiaduaBpyramides,aut dvLo^ 

coniABjHP «quales alticudines ha-. 
f f9.%S bcnt.Etgog funt inter fe» vt bafes S 
^iu^ D:fcd tam pyramides % quam coni a- 

3u6 metiuntur prifmata , & cylin* 
rosAB,HD, cum * quodlibetfo» 
^9Jtm. liAwm correfpondentis folidi ciuf- 
ipr.tu dtin fpecieitertiaoarsfit : Igitur^ 
*'7*M prifmaj aut cyliharus AB ad ipfu' 
HDhabet eandem proportioneia 
quam bafis B ad balim D • Poftex 
quiapnfma, vel cylindrus CDfe 
catur plano H aduerils bafibus pa 
tff.\9. rallelo; Ergo pjrifmata / HD&C 
hnim^ D , aut cylrndri interfe funt t vr ib» 
titudines lO, GO,* fed tam prifma- 
ta % quam cylindri aeque mulriplicg 
fuat pyramidum > vel conomni H 
mpn»B D, CD, cum» quodlibctfolidum 
i/jii». corrcfpondentis cmfdem Ipeciei fo- 
n^.iu lidi tnplum fit ; igf tur » pyramis i 
'^7-*.3.vel conus HD ad einfdemfpeciei 
folidum CD eandem proportionea 
habet % quam altitudo lO ad altitii- 
•fr.t9 dincm GO : cft vero q proportio 
hi* V ' folidi AB ad folidum CD compofi- 
u ex rationibns mtcrmedijs , fcili 
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ttt tx rarionc folidi AB ad HD 3 & 
xracione HD ad CD (comparan- 
femper ea t quas eiufilem fpeciet 
nt) ; atque eft folidum AB ad H 
»,vcbafisB adD ,&folidam HD 
CDeftt vt altitudo 10 , velf P.f»'-!- 
squalis PE ad altitudinem GO : ''^' '• 
!r^o q folidum AB ad eiiifdein fpe- 5 fw#. 
ki foUdumCD habet proportio* ♦'^•J' 
m comT»oiitam ex ratione bafis B 
bafim D > & ex latione altitudi« 
ns F£ ad altitudinem GO»Quod 
irat oilcndendimi . * 

■ C#r<?/?^iWwPatct,quodpTifmata, ^'^cl. 
Ik cylindri aqualium aititudinum-» ^'iirfi 
jTunt intcr f e > vt bafes ; & pyrami- xu. 
^es : autconi xqualium bafium func 
pnter fe 3 vt altitudines • Oftenfa^ 
ienim foit proportio prifmatum » vel 
lylindronim AB j» HD sequalium^ 
lltitudinum eadem 9 ac^ft proportio 
pafinm B> D; atque propomo py- 
[ramidnm HD & CD habentium x^ 
qualest bafes eadem fiiit ac iiabent 
altitudines lO & GO « 

PROPOSITIO XXXII. ^m/i. BVCt. 

tum^ tylinircrum ) r$eifrHm$Uf is^ m! 
f$s , ^ aUiiudii$$$ ; ^ qu$fum i/t^ 
f$$3 & alntudiuis r$eipr$$aufuf t 
^uulfsjkut iut$rf$ t Tab. VII* 

Fig.22,2J. 

Sint primo «qual^ inter fe duc 
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pyramides % vd coni » aut prifmata \ 
aut cylindri AB & CD , quoruiJL. 
bafes Bt Ds & altitudincs AE » CF - 
Dico , vt bafis B ad D » ita cffe rc; 
ciproce aJtitudineih CF ad altitudc 
ncmAE* Sint duae quaeJibet ficur^ 
M & N apquaks inter /e , & vt B « 
D , ita fit M ad O . Et quoniam 1 
cut M a:<jualis cft N , ita folida Al 
&CD aequaUa funt inter fe ( duni^ 
modo fcmper ea comparcntur 9 ^iii 
ciiifdcm gcneris f«nt); & aquali^ 
zw \i t*i^^ proportio folidi AB ad foli-i 
klmt. dum CD componitur cx rationiboii 
bafi$ B ad bafim D > & altitttd/nis A 
E ad alticudinem CFjEft vcro l 
5/'**» ad O 9 vt B ad D : ^ Er go refidua- 
*^ • '' proportio O ad N eadem cft , qjj 
alcitudmis AE ad altitudinem CT 
iri: & € inucrtendo N ad O eft . vt C 
^9r\f. adAE;fediNadOeft,vtM a 
?./t^>f. O ( eo quodM & N a^^quaies funt ) \ 
• W; Ergo t altitudo CF ad altitudincnr 
' '• AEeandcmration^m habet,quam 
bafis B ad bafim D . . 

Secundd in onmibus ^iiis (oMii 
( comparando femper ca , qu« ciun 
dcia funt efpecici ) fir balis B ad D 
reciproce vt altitudo CF ad alcitu- 
. xp^ , dinem AE • Dico folida ipfa aqua- 
Ub.i. lia efle inter fe . Qjiontam/ aqua- 
les M & N ad candcm O eandcflLi 
rationem habent > & eft B ad D » vt 
MadO&CFadAEeft, vt Bad 

D , feu, vt M ad O ; Ergo CF a4 

l AE 
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cft vt N ad O, & inirertendo gfwfr. 

kE k ad CF cft , vt O ad N ; t^d i T '«'^ -^ 
roportio M ad N componitur ex 1^^' 
Itionibus M ad O & O ad N ; Er- ip^. 
p proportio M ad N componitur ■^•^J* 
|c rationibus B ad D & AE ad CF. 
^ ver6 jproportio / Coildi AB ad lfM«* 
^liduni CD compofita ex i/fdem-» ''f '"' • 
tionibus bafis B ad bafim D , & 
titudinis AE ad aitimdiacm CF; 
t^om vtM ad N » ita eft folidum mpri/p. 
.3 ad foJidum CD; fed crat M ^9Hb.i 
|qualis N . Ergo folidum A B a- 
Kiale cft folido CD . (Juod ierat , 
)cc. 
I 

^ROPOSITIO XXXIII. si fui^ ^^^, 

^intiHik f^rmnidts^ vel4u§ pri/nuf^ le.xi. 

M,qu09Hm^tifnJiHttfiMnjiUA,V€i 

fsraiiel^rMfnmm, ^6» haUim -unu^ 
i mngulum folidum €9uumum d mtdi^ 
r trlnmfuf0ttkmUum »equsUma»ium 
1» Uftlid0 €9UieuUm inkut frcportto^ 
y nuUbus : grmmifoiids , quje tm;d*nL^ 

rp^*tif^9t^Mqu4tiiut»teff0^ Tatw 
\ Vll. Figura 24 
: Sint anguli folidi B & E sf qualcs 
HKcr fe , & angulus B contineatur i 
^ibus redis proportionalibus AB , 
CB^ DB , &angulus E conJineatur 
^ tribus FE y GE, HE aqualibus 
giedias CB trium proportionalium ^ 
*- compleantur triangula A BD , F 
H , atflue paralielogramma KB > 
c . Dico primo pyramides , qua- 

rum 
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rum vertices C & G'i bafes vcro trii 
angula ABD & FEH > veJ paralle4 
logramma KB & ME aquales e/?c-^i 
«1»/. *• inter fe . A terminis J C, O fiibli4 ( 
*^'*' • mium aequalium BC & EG homof i 
logarum cadant perpendiculares Cf : 
N GO ad fubieifta plana c Erunif i 
perpendiculares CN * & GO aequall ' 
les mter fc eo quodfi intelledlu aprel 
applicetur angulus foUdus B rupem, 
E congruet angulus planus ABDj j 
fuper angulum r EH ; & fic quoquq 4 ; 
reliqui anguli plani . Quare fubli-^fi 
ms CB cadet luper GE , & ob ca J f» 
runi aequalitatem fibi mutuocoiijti 
gruent, & conuenient puntta C, Qj i 1 
igttur CN 1 GO perpendicui^res a J 1 1 
congruentia fubieAa plana 9 & coa4 1 ■ 
ucnientes in vno punftb C, velGrj «1 
fibi mutuo congruent , & ideo «•! a i 
qualeferunt» Etquoniam anguIiAl }i 



BD & FEH aequales funt inter fc 



9 



4i 
QUS 



& cft AB ad FE > ita reciproce HE 
i>fy* ad DB ; Ergo * triangula ABD & 
«4. /#4. FEH aequalia funt inter fe , paritcr- 

que parallelogramma KB & ME «- . -^ 

Jualia crunt inter fe, & altitudines jAB 
:Ny GO etiam «quales : erunt py- lcirc 
dfr.ij ramidcsrCABD&GFHEinterfe|le$ 
*^rh/u pariterque pyramidcs CBK , vjMtt , laioi 
a?QuaIes • if^t. 

Secundo iifdem pofitts . Dic« W 
prifmata.quanimUteraCB, 05» fei 

& bafes mangula ABD & FEH » |b : 
v«l paraUelogramma KB & ME cue jconi 



Liber Vh l%i 

lalia inter fe • Qaoniam pr«fr 
^ prifmata altitudincs habcnt a- 

juales ipfis CN & GO a:qualibus ; 

id eoque 2i<mh alta erunt > & bafcs A 

ID & FEH aquales funt , nec non 
►afesKB& ME . Ergo/praediiita JW» 
►rifmata aqualia inter fe erunt^ ''•" • 

TQjiod erat , &c. 

PROPOSITIO XXXIV. Slhimlp. 

pharium , &c9nHrre^us, dquMht 

ax€$ 9 & haf€$ ksienies » fMutUf 

fla99S pAft$UeU$ bdfibHs > & dtqui r§m 

fn0tis d eintr^ffbsTA & veriue e»ni^ 

i^fiifirfi&to^iibnt , &fuftr eifeuU 

hsfis €$ni ) vel h$mifpl»artj fsUda^ 

\ squi 4li0 diferibmur : f$3tene$i€^ 

t$i9at$renlaf§$ Jimml fnmptM aqutilet 

erttftt t$re$$h bnji$ htmifpheri§ » v$l 

teni s & felidm ipfa ttunt eflindri 4« 

qtt$$U$ tyUndrefuptf eireuio bnji$ t§* 

ni %vtlhtmiffbt.rij deferifto tiufdtm 

sUtitHdinit » Tabua VII . Fig. 2 5 . 

Sit hemifoherium BCD » & co- 

tnus re^us FGH 9 quorum circuli 

balxum A & E fint «quales , & axes 

AB & EF perpendiculares ad plaiia 

circulonim A, Ej fint etiam ae^ua* 

ics i & pcr punfta M & O «que rc^ 

mota a centro fphjer»Aj& a vertice 

coni F ducantur plana KL & PQ^ 

Earaljela bafibus A& E.Dico primd 
guras PQ& KLfimuIsuptas cquaj 
les effe circulo A. Et patet feaionp 
coni PQ^paralJcIam plano circuli 

O bafis 



h 



k 
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^ ff^* bafis E /» cfle circulum • At in fph^- 
tt.ht$. ^ qyja axis B A perpcndicularis eft 
ad vnum planorum xquidiftantium 
hw0 CD * crit quoq; perpendicularis ad 
9.W/ reliquum KL ; & ideo ^ anguli AM 
cfnf^ K ^ AMN redi erunt , & relfqui a- 
a«6«iM cuti in triangulis AMK , AMN , ia 
quibus latera AK , AN funt aqua- 
jP* '^ lia ( cum fint radij fphaerae ) & lams 
d *rj. ^^ ^^ commune . Ergo trianguia 
t.U 4! erunt fimilia> & ideo 4 latera KM, 
ty ex NM xqualia erunt , & omnes ali^ 
i^t/« |. xeStx a pun£lo M eduftae in figura 
KMN« Qjyre talis figuraeritcir- 
culus. £t auoniam « in trian^io 
«fro/. redfcmgulo AMK diio circuliara- 
«••**5' dijs KM & MA dcfcripti arqualcsj 
fuflt circulo a radio KA defcripto jj 
«llque circulus A , vel E «qualis" 
circulo radij KA , eo quod rea« A 
Kj AC , EG aequales lunt, atqu^^' 
circulus radij AM a^qualis eftcircu- 
lo PQjadiJ FO , feu radi> POci 
aequali ( co quod triangulum Py'^ 
fxmile eft ifofcelio GEF ) . Ip^ 
circulus A , vel E aquaiis eft du(y 
bus circulis KL, & PCU»'»«^ w«*' 

Secundo fuper circutos A i ^»^ 
0& KL defcribanturcvimdri^q"* 

Dico cylindrum XCD » vcj ^^ 

L & VPQJmuI fumptis - Nam ai 
titudines Xt . vel ZG €e RK ^^ 
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semzlc$ h&x funt : Ergo/cylindri f « l«^< 
f XCD,RKL, VPQcruntvtbafcs,- ^'*^^ 
& eft baus circulus Aj vel E a^qua^ 
lis duobus circulis KL & PQL^muI 
fumptis • Igitur t cylindrus XCD sZ^f^* 
vcl ZGH xqualis eft duobus cylin' "'*// 
dris RKL& VPQjimul fumptis J/?, J: ' 
vtpropofitum fuerat • 

I PROPOSITIO XTO/iV ^ $i k$mif- 
fhAfium t ei»ut uffus ^ ^ fjr/fvirnf 
aqumUs mm^ & hufes . b^^utrmt , 
fejfunt adfc rihi hemifpbmfie > 6* c^^y^ 
figw4tgf%dt^it €K cflindfit <eqi$i 41U 
Sts eensfofitA > ittt vt eircunfcripnk^fi" 
TnulfumptA 9 maieret fint d4te eflittm 
dirs extiffu minert ^uocunque dnta i 
l^ du€ inferifta ^fimuifumpts t mi* 
meretfint dnt^ eylindre dsfeBu m^nerg 

queeunfue dnte • Tabula VII« Fi- 

furaa5« 
it hcmifphxrium ABC • conus 
s-ea:us DEF > &cylindrus IHKR , 
^uorum bafes A^ Gs D fint circuii 
^equaies , & alticudines perpendicu- 
lares AC , DF j IH fint aequales inm 
ter fe • Debent adfcribi , imperatx 
figuraB. Secctur^IatusIHcylindri ^P^»^ 
bifariaminMjducaturque* planum bexp'* 
MN parailelum bafi 0« Manifc- to.hL^ 
&\xm tfte cylindrum IMN dimidi- c/»r«^, 
um cfle totius cyiindri IHK ; & fi *^'^*^ 
jrurfus latus IM bifariam fccetur in 
O 9 ducaturque planum per O paral- 
leium bafi G : fimiiiter cnt cylm- 

O 3 driis 
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driis RIO dimidinm cylindri IMN' t 
& fi hxc bi{>artitio,& produdio pla^ 
norum xquididantiu Dafi G femper 
4 f« «n repetatur /reiinq uentur tande cyliti* 
^* /.!• drus aliquisjqui minor erit quacunt^^ 
magnitudine propo/ita» Ponatur igi^ 
tur pojftremus cyJindrus RIO minor 
tfr^ir.^ quacunQUe magnitudine data . Rt m 
w. I. MH birariam fecemr in Qj duca- 
tiexff. turque planum paralleluni&afi & 
' addatur in diredum cylindrus PIR 

- aequalisCylindro RIO; feceturque 

Wtl. /f^»^ altitudo AC , quam DF ia- 
totpartes «quales inpunftis S, T» 
V, X> Z, Y, in quot lefta fuit IH . 
tff^* Patet^ partes AV, FY sequaiesefTe 
«• /• !• cuilibet QH > & inter fe ( eo quod 
«que multiplices earum AC > DF * 
& IH squalcs funt inter fe ) . Ea- 
dem ratione reliqua. partes VT, TSi 
SC,YZ,ZX,XD, QM, MO,OI, 
IP squales inter (c erunt» Deindc 
h per punAa diui/ionum ducantuf 
\^ir^ plana parallela bafibus A & Dj quac 
i^Voj!* • circulos efBcient tam in hemifpae^ 
%^.hH* rioi quam in cono , qiiorum circu- 
lorum radij funt S«, T^ , Vx> X« j 
ldif.%$ Z* . Y* ; & / fuper cuculo radij S41 
». A». delcribantur cluo cylindri refli 9 
quorum altitudines SC & ST , eo- 
rumque femifedtioncs per axim fint 
paralielogiamma re^tanguJa C«» 
Tn ; eilque paraiielogrammum C • 
m frof* circunfcriptum fegmento SC 4 cir- 
^ I. la. culi maximi BC , eo 1» quod contin- 

gens 

l 
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gens a punfto C cadit; cxtra circuKi 
;C; parallelogramii vcro T« infcri- 
pcum eft frufto S«^T eiufdc,circuli» 
cum n latus oppofitu, & aequale ijpfi ^ff^U 
S-minusfit, qudm T^,eoquodT* ifu 
I miniis diftat a centro A circuli BC » /^ 
f quim S« . Et quia altitudinesSC , 
' ST aequalcs funt , & bafis commu- ^^^^^ 
nis , # cylindrus circunfcriptus feg- ,^, jJi», 
mento Iphaerae 9 cuius femifcdio per 
axim eA C«> eric aqualis cylindro 
infcripto » cuius femife<^tio cft T «• 
£odem modo fuper reliquos circu- 
los radiorum T^ > V* > Xn Ts% Y« 
defcribantur bini cylindri y quonim 
vnus extra folidum cadens aqualis 
I crit reliquo intra ipfum cadenti , eo 
I quod funt omnes sequealtfi & bini 
r quilibeccommunem bafimhabent* 
Vndc vniucrfa figura gradata , ex 
cylindris aque altis compofita , cu- 
i ius femifeaio pcr axim S «^ A 1 
^ quis eft in fcripta hcmifphaerio , ae- 
qualis crit figurae gradatae circun- 
■ fcriptaB abfque infimo cylindro > cu* 
ius femifcftio per axim C «^^x V . 
Similiter figura.gradata excylin- 
' dris aeque altis compofita ^ cuius fc- 
i mifedio per axim Dtex Y infcripta 
! cono aqualis oftendetur figurae gra- 
datae circunfcripta: abfq; infinio cy* 
liridrojcuius fenufeCHo per axim X 
»9«rF. Quaproptcr binat figurrt grada- 
t« infcriptae hemifphaerio , & co« 
no. fimul fumpt»4 «quales crvmt 



O i dua« 
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iduabus fi^nris gradatis cixcunTc^ 
tis hemifphaprio ^ & cono abfqi 
duobus infimis cylindris ^ quorui 
fcmifcfliones VB & XE . Er q 
niam punfta V> Y jrque receduj 
centro /phaEr» A ^ & a vcrtice ci 

tfr.)4 Frcfii cylindrip aque aiei» qi. 
wW • nim femifediones per axim par 
lelogramma Ax » & Z^r , fimul fiif 
pti t ? quales erunt cylindro QHK 

i>ropterea quod ahitudines d^quale 
unt » & circulus bafis G xqualis e/l 
duabus bafibus a radijs Vx * & Y^ 
defcriptis. Eadem ratione duo cy- 
lindrf , quorum femife&iones V^i 
& X# aquales erunt cylindro QM 
N ; & duo cylindri qtrorum femi5* 
Aiones T^, Dt aequales erunt cf* 
lindro OMN - Qoarc Ai» figtiT^ 
gradatse infcriptse hemifpherio » S 
cono^quarum femifefiiocesJA^foS 
& Yffet D fimul fumptae , xquales 
erunt cyiindro OHK; fed cMtat 
figuris infcriptis xquales crant du« 
figurap gradatse circunfcriptap hcmi- 
fphazrio > & cono abfque mSmis c^- 
hndris ^ quorum femifcftiones C^ 
/Jx V & Xrfr F . Ergo du^ fetf^f 
gradata: circunfcriptat hemifphajna^ 
& cono abfque infimiscylindris i a- 
quales erunr cyiindro OHK« /**» 

?'ir' infi»«5 cylindrus circa fpha^aSK' 
•y- cuiusfenufeaioBVtJ^quaiiscflcy» 

lindro OIR > propterca quod barcs > 
ft altitudincs «qu»to fiwt; pantcr- 

quc 
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.■ quejnfimus cylindrus circaconum» 
n|cuiu8 femiredtio £X squalis eft cy- 
'Hlindr^ PIR : Igitur du« fieurx gr^r 
^idacx circunfcriptse hemifpnjcrio j &; 
.'jcono ^ quarum iemifediones Cmjhk 
^hBA» & DE i04r F 1 finiul iumptac 
*l3Bquales crunt cylindra PHK; eft^ 
iJjiue cvlindrus PIR exceflus cylin- 
^nfisi PHK fupra cylindrum IHK^ 
If atque cyfindrus PIR minor erat 
iqiKiCimque data magnitudine » Igi- 
I tur duae ficurae gradata: circunfcrip- 
tz hemifpnaerio ABC » & cono DE 
F % fimul fumptae > fuperant cylia*- 
ctrum datum IHK excefifu minorc^ 

Juacimque data magnimdine; Ee 
XIX, figurae gradatas infcripta: hemif^ 
^i; phxrio ABC > & cono DEF j quas 
^ «quales erant cyliadro OHK % de* 
ficiilnt a cylindro IHK defeflu OI / 

R minore qiiacun^ue data magnitu- 
dine * Qupd fien poffe oftendeii-^ 
dum erat • 

PROPOSITIO XXXVL Sphan^ 

unis iflmdrkimfut Mtdqmslit tft iltj4* 
€ir€uh mtifcim0j.mxtt v§rl dqusiiM Ltf.%x 
rMtbmJptmrs^ . Tab* V I U Fig* zj. 
Sit fpnaera AfiCD » cuius ci»cu« 
lus maximos per centrum E dn^Uis 
/it AC » & conus FHG &:cylindruf 
MKLOjfingnl; quoru bafes Mi& Q. 
j^t aeouales cixculo E > & axes MG 
BE# Q$fiflt:2quaIeSf &perpendji*^ 

O 4 cula- 



j|o Buc/idis Re/iituti 
cularcs ad plana bafium Q^E & AI ♦ 
Dico (phaeram ABCD quadruplam 
cffc coni rcfti FHG & fexqiiiter- 
tiam effc cyimdf i NKL h defciiban- 
J f^'^^ tnr circa hcmifphiErium ABC t & 
** ♦ circa conum FHG diia; figurae gra- 
dsttx ex cyiindris aquc aitis compo- 
ficaPy quarum fcmife^ioncs pcr axim 
^nt R & S > ita vt , fimuL fumpa . 
maiorcs fint cylindro NKLO excff 
fuINO minori cjuacunque data^ 
magnitudinc : pariterquc hcmifpJi^- 
rio , & cono infcribantur du« figu« j 
rae » quarum femifediones X &-2 > 

aux minores fint cylindro NKLO 
efeftu PNO minori quacKnqaeda- 
ta magnitudine. Et qooniam funt 
duae magnrtudines » pnma cviindrus 
NKLO , fecunda efl: hemifphv-riuni 
ABG, vna cum cono FGH , & duit 
a+iae magnitudines in ratione a^q«^ 
Iftatis f fcilicet cylifldrus IKL , » 
du« figuras gradatae , fimul fmpt^> 
guarum fcmifeftiones R & S qu»^ 
funt vna maiores prima , & iccuO'' 
da , ( namr figurae gfadata? circBi^ 
fcripta » quarum femif€<aioncsK« 
. S maiores funt hemifphJ^rio vna 
cum cono ) ,: & cylindms IKL ma- 
iorfftcylindroKKLO cxccfluIN 
6 minoriB quacunqurdata magnicff- 
^mc: pariterquc fanrduae ak« ma- 
-gnitudines fciilicct cylindrusPRLt 
qui «qualis eft duabtis ^^^§9^11 



Liberyi yji 

XScZ, & flinr vna minores prima 9 
& fecunda; cRqnt de&dius cylindri 
PKL a priina> fcilteetdcilindro N 
KLO minor quacunque magnitudi- 
ne data : Ergo c prima^ad fecundam, ^ ^'/'^ 
ideft cylindrus NKLO ad hemif- *^'^'^ 
phsrium AfiC vna cum eoad FG H 
eandem rationem acmalitatis habet « 
Eftcjue d cyliadrtts NKLO triplus ^P^^fTs 
coni FHti^icjuaJem bafim , & alti- ^^*^^ 
mdinem cum illo habentis ; Igitur # 
hemifpharium ABC vBacumcono \^?I^\ 
FGH ad conum EGH trirtam pro- ^*'**'^ 



iphm pro- 
portionem hibet ;. Et / diuidcndo « 
bemifphaprium A3C ad cofium FG iil['\l^ 
H ^diiplam proportionem habebit; 
Rftque fpha^ra ABCD dupla hemif- 
^phajrij ABC : Ergo fphaira ABCD 
quadruplaeftcoBiFoH. Etcomii . . . 
FGH tertiapars eft cylindri NKL .. 

Igitur fpbara ABCD adcyiindrum 
K KL fe habet. vt quatuor ad tria vt . 
erat Scc* 

PROPOSITIO XXXVIL ^fr^ 
midfs j fnfmMtiHpni ^ ijlinilri fimim 
.bi9& ffhiM in tfitiieatmfunt r«- ^VCLv 
ntnt ktmoltgornm Uttfwn % wifm^ Viuti 
rum skttmtTabuU YII. Eigura«-i XLU 
2&a^. Joji. 
. Sint; duse pyramides 9 aut priima^ ' 
ta , aut c^0L:> aut cylindri nmiles 9. 
aut diMB quatlibet fph«rae jABCD 
& FGHK 1 quarum Iaterahomolo«i 
ga , leu axes AB & FG . Dico foli- 
dum ad £miie folidum triplicatam^ 

O j ha- 






?Jt BucnHs Ri/iltuti 

*^bere propomonem latcris ^ feit 
*W* c^i^ \r * ^^Jf^ois » feu zxxxR^ 
4. 4». f* ^ • Demittaitur # i iummitati- 
Dus felidorum ad plana 6afium-» 
pcrpendipulares AM & FN» qu» 
aitieudline& conim deterfflinabunt » 
Et ex iatere Jiomologo FG ih£to F 
L^Ix*' ?^*9»«^' AB»& duiSofrpIattaEO 
*"'•'• IparallcltobafiGHOventrpyrai 
mis vel priima feaum FEOI «qn*» 
k & %ulc ipii ABDC , & latus F 
E ieu ei^uale AB ad FG eandeot 
rationem K^ebit quam altitudo F 
S feu ei aeoualis A M ad. ahitudr^ 
nemFN: Cumque pcoptei fiflEHlii^ 
tudinemitriai^iiilDrem^s. veTparaire* 
logrammocum CBA > KGF fit»vc A 
4pm. ^ ^ BC ita FG ad GK ! fifgo* 
M./.}. permutando vt AB acl FG i. I&r» # vt 
« w- altitudo AM ad altitudincm FNt i» 
7/1*.}. eflBCadGK- la conis. vero i « 
fdif/tx cyUndr&j qmnisLmfpwptttrBmili^ 
».*». i^udinem iolidoram» vtaxiSiABad 

axim FG ^ita^ eft Aameter CD cii^ 
f^tii cuabafi&adi diametmm* KK,&i( 
• I- radiiis BD ^ zd radiom^ HG i 8e an- 
guli ABD & FGK arquakAteflf • 
pariterqtte angnli ad M & N rcfti : 
B « Ergo t triangufr ABK & BGN fr 
«'•^^ mffiafnnt;^^QMre:vr^axi^AB »? 
iJ^L^ aximF6,ita:cftAM,.aItitiiAreiuf- 
^m am, adFN. altkadiiicm. al- 
lerittsibljdi . Patcrci^a» qudd*^ 
omnibi» pr^did^is folidis iimilibas» 
«cftlatus» vcIaxisABadl^» 



srr 



fya uim FG > ica eft akitudo AM 
ad alcitudinem IN ; & ita pariter eft 
BD ad GH » qux mnt latera homo- 
loga polj^onorum bafittm>*vel (e« 
imdiametri circuloruni baiinm BD 
& GK diaorumi foiidorum & quo» 
niamlCoUdsix fiuae eiui3em fpeciei ' ^T" 
^nt »ideft coniinter (c compatati ». ' * ^ 
&c» propoitxonenDL habeat inter ft^ 
compontam ex proporcione bafium 
BCa & GKH ,, &: ex ratitie alti. 
tudinum AM & FN : £it verd «1 m tmp^ 
propoctia duplicatal2teris^»feu fe* *7*"^ 
midiametri CB ad latns»» fcu {cmi^ ^'//T 
diametnim GK eadem > mx bafis K * '* 
CD. adei fimilem ba&n GKH : fed 
YtCBadGKi^iCfteftA&ad §G : 
£rga » prqportio duplicatar lateris , ? f*^ 
fiuaxisAtfadfatus, fcu axim FG* ' ^' 
eademeft>quaB bafi&BDC ad bafinii 
GRK;: Poftea fimpl» pcop«m<yA 
Bad FG eadem^eft , ^ux altitttdihis: 
AM ad altitudinem FN : Ergopro- 
portio rolidi ABCD ad /blidum F 
tjHKcomponitur exduplieatarpro^ 
fiortione». &ntrfus. cx fimpra ipfi- 
us AR adFG; Hxc* vero tripii- ^f"^^ 
cata proportioeftLlaceris»» velaxis *** 
AEad FG • Qttare /olid^ fimilia^ 
ABCD & FGHK triplicatam pro-. 
portionemhabenclaterum homolo-^ 
gorum » fiue axium AB ad FG •. 

In fpiusrisautem ACBD & FH 
GK iatelligantur circuaiicripti cy^ 
JUodri re^ MJi» & NO ^quoium ba- 

O i> fc^ 



ff4 BucKdis kefiimi 
Sk% MP & NR a^quaks fint maxim# . 
ffh^tx circulo.9 & alcitudine^ LP 
& OR a:quales diametro eiufdemJ» 
fphxra » £t quoniam cyli^idri Mi 
& NO /imiles funt ^ ( e'o quod fuiit 
redi y & eandem a^qualicatis ratio- 
nem habetaxis Afi ad axini FGj 
quam MP diameter circuH fu» bafii( 
f/MTt. ^^ NR diametium bodis alterius : 
^,im« Ergo f cyliiidrus ML ad cyiindrum 
A«»/ • .NO fBoportionera triplicatam h»- 
^ ^jj^^ bet axis aB ad axim FG ,* Eil ver4 * 

Vfi^* i^X^^^^^^^ ^I- fe^uialter fphzrx 

Imim.' ACBD^Pariterquecvlindrus NO 

9^y. fefquialterlphaer«FHGK; Efgot 

**• •• * bermutando vt cyiindrus ML ad cy- 

rp4r/f lindrum NO y icfeft/ vt triplicata-» 

{<^' proportin axis AB ad axim FG » ita 

A#/*# . ^ft fph^y3 ABCD ad fphseram FH 

GK* Qgpd exat oilendcnduni • 
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L I B E B. VII. 

EVCU, 

De 9 uinqui eorporibm rtgu^ sj[^« 
hribus\ • ; \ 

I .1>EFI N 1 T I ON E S. • 

I , ' ' ' " ' r * 

\ vftetur em$ VMtnt : Bi .p^opcrtie ; .^ 

\ MtsdraserHm ^iuaruniibtt ItmdruM^ - 

\ wettur §itrundtm line^rnm frtfmi» 

MintuJiit * wl in fettntU. 

1 SOLWAfyitrainffk^sunf^dtct^ ''/ . 

f iw^ &ffbtrs cirtunjmht fig^ff , ^ 

I /#/#<^rf , qtemde htttnet anguli fiUd^ 

' figura tangtmtfuferficietnffhM' ^ 

\ SoLlDAfiittrsfplWieeirfM^fifihtdicy m^ 

; , tttt., ,& ffht^a infifibi dUiiuf infi^ 

\ gurn fi^UdaquandeemninflAnitpgttr ^ 

Y fSLfoUdAi4mgunifuteffi(tiVtlthi,r4e. ^ . 

■ . *? 

PROPOSITIO T. I» A»tt ff^ ^f^ 
fywMtfilM fub (piMtutr triMnguli$ xSJU 
Miu^ikiit,& *qtt*l»tiris etnttmsmt 

r#Tetr3cdrom.Tabal*VIIl.tt- : * 

n fphxra ABCD » cnius axis A 
C cirmlus raaximus ABCD,infc« 
bendaaft figura imperata.Secetur * ,-»»t# 
CE^i»tertiaparsfit»tisAC,&in lAj,, 

pla^ circttli ABC «t E «1«"««'^ K 
B * perpendicttlaris ad aXtra , & EO «*" * / 

•perpcBdicttUmadplaw»»^': ^ 



il6 Smtidii lUfiituii 

Bextcnratnjcritviciffim AC per^ 
pcndtcttlaci^adambasBBit EQ ; K 
tffku ^^'^^^ pUoatiipet eas^ du^him^ 
«M« * auodia(pltera.emciet4cHrculum^ 
Uh. 4. BGDP j & ft iii ea infcribatur tti- 
ip^J^ anguludi «quiUtenim BGF j iun*^ 
rL ; gantur^ue rease ABi AF & AG . 
itMr Oftendendum eft i^rank ABFG 
iexfn eflc ou;aditam •. Qaoniam/ia Csmh 
to.1.4. circtttoABC*rcaSeUacaBCAiuA 
iTjJkX B^AEproportianalcs^fiint; vtjfrc» 
fta C A ad AE i^ ita erit Qvtgidr^tuWL 
ex C A ad foadratum ex A & j^ & xta 
crit fuadratum ex B A ad auadra- 
«^- tttmexAB;fed4vt^feadAkad£ 
tjU,C Ci,ita€ftquadrattimexA£ad:faa.. 
i ft. tf^ dratufla ex jBB t Iptut k ex. compo- 
h^U fitu>ncordinatae£tta,,vt ACadCE 
tcrtiaQ» paitem eius 9»]ta quadratiuft 
i2iM ABad madratum £B ; & f propte-^ 
l^V^ rea qoaatatunkipfius; A& tripluiii^ 
mp:^ eilq^uadratiipfiu£EB;&d«iLquadra- 
!{*•;• tum ipfitts FB^ ». icilicer laoeris, tr£- 
aogttCt «qttilarerl y infcrijntr cijscGr« 
la BD a, triplum eft quadffati^ radi}^ 
^^ cws^EB. Ergo».qua£arai^^aivini 

. s. AB A& BFaqttalia.fiint inter ft^ ;: 
^ & * propcerca» rcaar Aft 8f BE «^ 

a7.£/ ^ialeacrunt*. Eadcmratibractant^ 
rcaaAF» quin* AG afqualis erit 
eidcmFBa feu BG >. vttF6i.&pra- 

n ML . prcrca *>quatttor trianguia ABF p A 
i55ri.V *Ci ,, aGB & BGF «quil^cra^c- 
£f»^ runt &: toter fc apqualia ». Et: «^^^ 
^* compreliettduflc ftild»k fig*ram f 

dCi" 





CorMtrimm Dumctcr Iphaerac po- 
Ittfflate fd<iut ahera dt laceris in* 
^ (cripti tetraed ri . Nam fifta eft C 
A (eiquialtera ipfius AE » & vt C A 
;k1 Ac; itaofteniuin eft in Iiac pro- 
politione quadratum ipiius CA ad 
^uadratunx AB lateris Tetraedri • 

PROPOSITIO ir* In ds$M^fpb^0 jsva.^ 

' 4iuiUtiri$.im$f fe AqmMui €0Mnm *^^I* 
gamiuftriiere*^ Tmim^mtmmiMU^ 

f\mm Oaaednim. Tabula; VIII. 
igura 9» 
Sit dfta fpbxr^ ABCD % cuiar 
centrum E«^ Defcri&i debet intra:^ 
caip: figura smperata » Ducantur a#r.i» 
tres diametri AC ». BD ^ F6 ad: tn^ r%k t. 
uicem^perpendicuiarei^ ic coniiin^ 
eantnr rea^« AB^ AF> AD f. AG ,. 
GB^CF^ CD & C6 ► Ctopniam 
in tribus triangnlis AEB » AEF » B 
£F comnBiniaiatera:EB^AE &E 
F funt aEquaIia>radij niisrimmfphaB"-^ 
rae ; Sunt^ue aneuli AEB »• A£F Sc 

B£F aeqttales > cumradi> AEV BiS^ r 
f £ ad inuicenrperpemlictttaresi dir*- 

ai fint ^ Igitur ^ifolcclium trianmi.. ^pi, -^ 

/lorumb^ AB.,itf >»FB^aqi»fcs: m^fJi^ 

ftntinter fe ;, & propterear tra»- «F-^ 

CnlttmABF «qfiuaccnua crit» Si* "^ 



J ; 8 Euetidis Refiituti 
mili ratione reli<]ua omnia triangt^- 
la BAG , GAD , DAF , ECB , B 

CG 3 GCDj DCF aquilatera e* 
j riint; & i< funt inter fe zqualia^ cum 

liilu ^ ^^^^ quaplibet triangula habeanc^ la- 
Hn communia •, Igitu*- iigura foli* 
da ABCDGF intra /pharam def- 
cripta compr&henfa eric fiib o<5io tri^ 
angulis sEquilateris > & inter fe 2« 
aualibus , & hoc erat faciendum « 
Vocetur huiufmodi iigura foiida^ 
Oi^aedrum • 

• • _ 

Coffillsriftm^ Conih» fphaerfle^ dia- 
mcrrum poteftate duplam efie; £t 
udiuai fpha:ras. poteftate feniiifcm' ] 
effe lateris- o^a&dfi »^ 
Nam in quoiibet triangulo ABC 
tpi^io *'^6^^^guIo in femicirculo ABC» . 
lil. u in quo duo latera AB V BC aequalii 
- funt quadratuxn/ hypothcnuf» , ftu 

H%U' ^^^^^^^ fphara AC duplum cft 

quaarati lateris AB; &g qvadra^ 

9 « tum radij E A , quod cft quarta pars 

S. i! quadrati AC ^. erit femiffis quadrati 

laterisAB^ 

^^^ PROPOSPTIO III. UduiMffhd' 

if. * • ^^filidsmfiiursminfiribin fiAft:t 

XllU iemdr^iiiMtkUilms^Bienum.ri^^ 

utm' mMU murn t Cttbu&:« Tabu^ 

^ . j . la VIII. rigura J. 

.Sit data fpA^ra ABDF^ cuius 
- - ccntxum G ^ axis AD . Dcbet ivu» 

' cainfcribiiigui:a<iinperau..Secmc 
. . -ircita 



nalis fit mter raaium ip"«f* 'X" pr. lo, 
eiufque partetn tertiam : erit h eius la. 4. 
"uaLtu^m tcrria pars quadraa ex ^yr^ 

radio fph« r<. GA , & * »•>' ^"^^ cjr. j, 
m.alis bH , atquc P«,d<«> f «f^ d .. 
H & O ducantur duo plana ad axim 
AD ereda, ficmiin primapropo- 
fitione!u.ius fadjum eft'a"*gj£ ^D!* 
cient circulps BMF , CRE ,.« ''V e.r..o. 
illo * ducantur dux diametri DV _K ,,^ ,, 
MN adlinuicem pcrpendiculares , - 
& inalteVocirculo ducatur/diame. f«-|^ 
ter CE parallela ipfi BF , atque R 
OS paraUela ipfi MN, iunganfu- 
flue rettse BM . MF . FN . &c. .Et 
qaoniam iuneiarefta GF intnangtt- ^^. 
fo reaangulo FGH g quadratunw ^.1.$. 
■ radii FG . feu G A vtquale eft duo- - ■ • 

bus quadJatis FH & HG ; & «"' '■ ' 
quad/atum radij AG' tr.pluP» .<l"a- 
Jrati ipfius GH : Ergo quadramm ; * 
ipfiusGFfeuduoquadrataipfanig» • • 

FH & HG tripla erunt quadrati ip- 
fius GH ; & propterca quadr^tum 
isfius FH duplun» erit quadr^t. ip- .fc pMt 
ifusHG ; eftque*qMdratum ip^ Ji*.j. 
us FM duplum quadrati ipuus tn 
( eoquod angulus FHM rcttu^eft, 
& FH & HM funt radii -rf^^quales > 
eiufdem circuU BF ) : Igim ^r ' 
dratum ipfius FM quadruplum erit 
quadrati ipfius HG ; & prppterea-* 
* reflaFM dupla eritipfius HG . i«»c. . 
Vjjde EM *qualis erit HO . Ea- «7« « *► 

rfpm 



3j^o lS,ucMh ReJHtutu 

dem ratione fingulae re^ FN > N 
B &c. squales erunt eideni HO % 
1 pfM. f«ntque /fingula BC » MR ^ FE Cc 
m»\* NS parallelse ^ & aequales eidem H 
O > pro]>terea quod coniungunt ter« 
ni ^M nunos radiorum parallelorum ^ & «» 
liban fnter fe 2qualium> cum s^qvizlittt 
diftcot a cc tro circuli maximi ffha^ 
XX • Igitur duodecittt dkStz re^ 
apQuales iimt int^r fe f & quia axis 
M- « AD pcrpendiculari<; eft ad reiSas M 
BitV. N,BF,RS&CE>&idco*adpIa- 
na circulorum BFM & CER % & rc- 
«ar BC ^ MR, FE> NS parallcb 
iitnt axi AD i propt^rea exdemrc* 
^rt tlx # pcrpendiculares erunt ad Vfb^ 
^ BM, MF, FN: &c. atquead CR> 
R£ » &c» in planis eorundcm circu* 
pfj^.io lorum exiftentcs • Similitcr^angit- 
«*•»• li NBM , BMF C RE » &c^ rcfti c- 
nint^cum in (emicirculis conftitu^ 
J #*•• 14 tt fint . Quaproptcr * figur« fcx B 
**••• R^RF.FS, SB^BF &CE erunt 
quadrata » quoB comprehcnduflt ^ff^" 
ram intra fphaeram defcriptim-^ • 
quod foit propofititm » Vocetur W- 
lis figura Cmhm • 

tkr^UarHim P^et Iph«rae d iamc- 
trum poteftate triplam ^^^^^f 
Cttbi . Nam fph^r» radius AG "' 
•» •« ftus eft triplus poteftate ijpfiu* " W 
f; 7; cftq«e AD dupla ipfius AG > atquc 
•rfiif latus cubi BC oftenfum eft duplum 
^*' u ipfius HG . Ergo r quadratum Atf 



LiierFIT. 34t 

triplttm eft quadrau Iztctis cubi 

PROPOSITIO IV. hd^Mffisr^ evcu 
fiMam fynrMm fii Viimti nismu* 'f'''^* 
/ii dquUaieriti & intirf$ dqimkifUA ™^* 
€§nteniMm infir^m • V§i$fnr mt^ 
tim t$l$ fitidnm Icofaedrani » Ta- 
bula VIII. Fignra 4.^ 
In fphxra j cuius axfs AB , cen- 
trum C , circulus maximus ADBF 
infcribi debetiigura fblida iniper:^- 
ra • Sccetur 4 CI » quae media pro- ^ *y,,f 
portionalis fit inter radfum fpnarae i. i.V 




MC aqualis ipfi CI ^ 8f per I ,& ci»r. j^ 
M ducantur duo plana , eredia-» *•»• »• 
ad axim AB, atque ad circulum A 
I> B C vt in prima propofitio ac huius 
faAttm eft ) quseif emcientduoscir- d»r.f4^ 
culos 1>G & JEF # inter fe aaualcs 1 '«^- «^* 
&/paraHeIos ;eo quodiundi radij f'Vr* 
DI & EM aequaliter diftant a cen- ft.;;*" 
trocirculi ADB^ Et^in cififenLj lih.6. 
circulis xnfcribantur duo pentagona 9,9^ %• 
rcgularia DHKL & FPON, ita vt ^^' 
anguli D& F in puda diametraliter 
oppofita fphxrs D &F incidant;& 
a polis fpha;rf A& B ad fiogulos an- 
gulos pentagonoru redlae iungantur 
AD, AH^ &c. BF,BP,&Cr Ducan- 
turquc rcftsB ND, DO , &c. Often- 
dendum cft viginti triangula , com*^ 

prc- 
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J4t BucU^s Re/titmti 

prehendentia itifcriptain fipuraiti-»» 

sequalia » & xquifatera efle . Diui* 

° 'y? datur ^ arcus ON bifariam in E ; 

'^' '•** lungaBtuKjue rcax NE > DE & D 

C • Quoniam quadratum rzdii AO 

fiue DC quintuplum e(k quadratt 

i i»r ir ?pfi"s IC ; Sufltq; / duo quadrataLJ 

i5. 5. I^I & ^C «qualia quadrato radi> D' 

C ( propterea quod angulus DIC 

ifr. a# reftus eft , cum l axis AB perpendi- 

M.d' ciilaris fit ad circulum DG • ) Igi» 

nir duo quadrata DI & IC quintu- , 

pla fiint quadrati ipfius IC ; & pro- ; 

pterea quadratum ipfius DI <juadrtt- j 

pJum erit quadrati ipfius IC • Vn« 

de m re^a linea DI dupla erit ipfiu» 

•***^ .IC ; cft autem MI dupia eiufdem-ij 
19./. j. iQ jgij,,^ ygfjgg Dj g^ MI^qua-1 

npfM» les funt inter fe ; eftque 1» ME ajqu* 

^^* *• lis eidem DI ( cum segualiter di- 

ftedt a centro ) Ergo # tigura DIM 

fj'*^^ £ cuius angulus I redus quadratum 

• '^ eft , & prwterea reda DE x<MiaIis 

erit Diradio circuli DHG > fiuc^ 

radio ME ,* cumque arcus NE k* 

mijlCs fitarcus NO fubcenfi i Jatere 

?./*'•*• pcntagoni ; p erit redla NE latus dc- 

«« 5» cagoni eiufdem circuli EOF ^ cuius 

qixff f D£ iatus eft infcripti hexagoni^ 

f • 1$ $• cum fit xqualis radio circuli M£ : 

Eft vero ^axis AB perpendicularis 

ad circuliim EOFi atque D£ eft p2« 

Jr/ • raJIela ipfi AB ,• Ergo r DE perpen* 

ipW%. dicuJaris quoque erit ad planuuL^ 

''M. circuliEOF; &propcciSa/ad rc- 

Aam 
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atn EN ]ii.eo exiftentetn : Vnde^ 
I criangulo DNE erit angulus DE rpr.ii. 
f re£lus ^ & propterea $ quadratum l*5« 
^fius D N se^uale erit <|uadrato 
tteris decagoni N£ vna cum^ 
uadrato iateris hexagoni DE eiuf- ufMf; 
em circuU NOF : & ideos ND ac* }»rid(i 
fialis erft lateri pentae:oni NO e- 
ifdetn circuli EOF • £adem ratto^ 
i lingiilx redtae DO » HO > &c; «• 
^ales erunt fingulis lateribus pen- 
^oni NOj OP , PF » &c« ideooue 
iquinquctriangulaNDO,OHP, «^••. 
KF 3 &c. quorum bafes funt quin. ^T«^« 
|ie Jatcra pentagoni NOPF inter 
t a^uaiia , & a^quilatera erunt 4 
^adem ratione oftendentur quinque 
riangula DOH > HPK , KFL, &c. 
uorum bafes funt quinque iatera^ 
pntagoni DHKL aequiiateray & 
^ter icy & prioribus zquaf ia • Tan* 
^m quoniam AC qnintupiu poteil 
liiius IC » & eft m dupla ipfius I 
i ; Eilgojr iVlA in I fecatur cxtre- T W» 
M, & mediarationcj cuius fcgmen» *^ '•^* 
um imaius erit iVII ; Iioc autem x- 
luale efi circuli radio ID s fciiicet 
t lateri hexagoni circuiiDG % crit »'«l*» 
I minus fegmentum AI xquaie iate- *';**' 
idecagoni eiufdem circuli: ideo- $j./ * 
^ue h quadratum ex D A » quod <e* b ^rUt 

?ualeeftduobusouadratisex DI& '*5* 
A ( cum axis AB perpendicularis 
fitoftenfus adeiusradiumlD )erit cpr*]^ 
^aequalequadratoiaterispencagoni; ul^i 

8c 
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"^ ^V^ &il propterca refta DA sequalis eri 

*'^^ latcri pentagont DH circulo DG 

infcripti^ &iic reliqus omnes AHj 

AK, AL , &c. pariterque BN, BO; 

BP^ &c, erunt inter fe azouaies > & 

nsquales ipfis laceribusDH^ HK: 

• r* Kt> &c- Igftur decem $ trianguli 

^ verticcs in A & B habcntia {toc ni 

mirum j quot funt latera amDoruoi 

pentagonorum NOPF &DH,KL) 

asquilatcra funt, & intcr fe > & prio-r 

ribus aequalia • Qiiaproptcr yi^ind 

trianguuconiprehendcntia lohdam 

£guram intra ipbmm defcriptam-^ 

aBqpilatcra iimt , & inter fe xqusL-^] 

lia^vt propoiitumfuerat» Vocetuil 

huiufmodi figura foiida u^fuimn \ 

epriUsrum Sphxrae diametcr ati ' 
latus icofaedri eil ^ vt latus Iiexago» 
ni cum duplo lateris decagoni adj 
fixfif» latus pcntagoni. Nam in citQulo 
9M.s$ DG cil DH lattts pentagoni, &/ 
radius DI » feu ei aequalis IM c& Iz* 
tus hexagoni; «flque IM maius feg» 
^ mcntum xc&x MA diuifa: cxrrcma j 
8 wwp gg media ratione ; Ergo / minus cius 
fegmentum AI » & ci icqualis MB 
iimt latera dccagoni eiufdem circu- 
li DG; & proptcrcadiameter fphae* 
XX AB ad iatus icofacdri DH crit i 
vt fumma latcris hcxagoni 1M^& 
dupli latcris dccagoni AI ad latus 
pentagoni DH ab codcm circnl^ 
comprchcnforum • 

PRO- 
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PROPOSITIO V. U dMim /pk4rM EVCL, 

fyursmfiUtUmM duod^Hm ftmtmm ^'.^* 
I9itit fi^ul4riku$ imUf fi ^quoLbui * 

amteutum % imfifAin . V$iitur mu^ 
itm imiit fiiurm DodecaedruiiL^ • 
Tab. Vlli. Fig. ^. 
Sic fphxraicuiuscirculus maxt- 
ms ABCD 9 centrum E • Defcn*. 
i debet intra cam imperata iigura • 

>ucantur m tres diametri AC, BDj a pf-tiM 

*H y qux fint ad inuicem perpen* ''^•'•<> 

icularcs ; A & fecetur EG aecuaiis PJ^^ 

idio cubi , feu medietati latcns cu- h^.u 

i infcripti in eadem fphasra : & e itx hlaJti 

lano ABC fiat quadratu m EGIK , ** ^^^^* 

fcuod rf erit tertta pars quadrati ex cl'- 1^ 

MioAE;&#feceturEGinMex. itZT^ 

^rema, & media ratione , cuius nu- ^ ^^f^ 

ius fegmcntum fit EM » feceturque *•• 

^GfTa^ualisEM,!!!^^^ \^^]^ 

^yefta Nl; &^ a punfto M ducatur f fwfT 

^MR paraliela ipfi GI , vel EB fe- 5- ^»»» 

[cans £^ NI produaam in R, & KI in ^^f^ 

f X i atque a pundlo R ducatur R V hlx^l 

\ paraikla ipfi KI , vel EA, fecans ay./:i. 

EB in V, & i a pumais nJ ad pla- |.f »■• *• 

I num BE A eleuentur peipendicula* "*' ^* 

res SIQi ONP ( qu« < inter fe pa- Ifr.f. 

rallel^e erunt, icmin eodem plano^ ''^* ^ 

in quo refla RN iacet ) fecentur- ?^V** 

que» NO, PN , fingula? i^qvLtlt^s n i^ ,. 

ipfi GN , vel EM ,• & SI , QI fiant uVi. 
ftngulae «quales ipfi EG , coniun- 

fanturque rettae RS , SO PQ. QR: 
lE,RO,RP,SE,OE,PE,IE. 

Pa- 
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Patet figuram RSOPvjn vno pla« 

no parallellarum SQj^OP exiftere . 

Et quoniam GN apqualis fa(5^a eft E 

M maiori fegmento rcftsc EG , di- 

uifse in M extrema j & media ratio- 

«K*y* nc : Igitur # EN pariterque NM ir 

rr«xi>r q,'jj eadem media^ & extrema-j 

stft M« ratione fecantur , eritque MN » 

p €x fp qualis EG * Cumque P propter pa< 

WiM- rallelasGI,MRfitRNadIN, vt 

Jf •>< MN ad NG vel i vt NE ad EG ,• 

»*?4» atquc ptqpter parallclas EAj KJ9 

VR fit VE ad KE , atque RM ad X 

y f*fA jyj ^ yt ujsj ^^ i^ . igitur r tam N 

Rinl^quamMR in XfquaznfV 
in K fecantur extrema » & media^ 
f Ff»f< ratione ; funtque f maiora fegmcnr j 
.»tf. '•«• XM^ KE arqhalia > cum fint latci»1 
t|r«|4« oppofita parallelogrammi KM , & l. 
7f&, i^ EG^ KE latera quadratri KG arqua» 

Rri df ^^ ^"^ » ^''S^ * minora fe|menta-> 

f X 7r. VK i RX a^ualia funt ipfi GN . vel 

»«./.!. NP , vcl EM > vd X VK ci oppofi- 

f 1'**^ taj in parallclogranuno VM . Et 

fpnu ^^^^y *^N perpendicularis adpla- 

mk num AEB eft quoquc pcrpendicu- 

laris ad JMR exiftcntem in codcmLj 

se^.tSf plano; Ergo «in triangulo RNP 

tib.s^ quadratum ex RP«quaIe crit qua- 

ajfxm ^rgtjj ex RN, &ex PN , feu j tX 

«f • M. i^jG ^ yei ex RX ei 2:quali , & fimi. 

litcr propter angulum rcdum RM 

N quadratum ex RN zquale eft 

quadratis ex RM j & ex MNi vcl 

ex ei arquali MX ; Ergo quadratum 

ex 
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ex RP asquale eft tribus auadrattS 
exMRj exRXf &ex XM^&^ boM4 
riuic diio ^uadrata ex tota MR & R ul. $. 
X minori fegmento^ redia: diui& 
extrema , & media ratione f tripla^ 

5uadratt ex maiori eius feemento M 
[Jgitur quadratum ex RP quadru* 
plu eft quadrati ex MX^feu quadrati 
KGieft vero t quadratu ex SQ qua- tticfn 
druplu quadrati KGfeo quod SQ^ >^ '•!# 
plaeft ipfius SI,reu IG :£reo Qua- 
[ drata ex RP^ & ex SQxqnalia mnt« 
ideoq; re^a: d RP> SQjKOuales erut j ex pt. 
!£ademracione RO arqualis erit ei- 17. /.4« 
Itlem SQi & ideo ipfi kP ; Quare-^ 
i ia pentagono RSP tres reda: OR , 
i,SQ> RP Aibcendentes angulos eius 
; aeouales funt inter fe,&# intermedia . ,^ 
).5QparaJIeIabafiOPfecatfubtenfas lg;ti 
[ KP j RO extrema & media ratione» Ulf.^. 
veluti fccat ipfam RN in I; 3c ma> 
'iora earum (egmenta acaualia funt 
bafi OP , eo quod/ SQclupIa ipfius f ^- ,, 
SI > vel MN ad OP duplam ipfius Iw.». 
NO, vcl NG eftvtMN ad eius i^M. 
maius fegmentum NG refi* extre- f?^'}* 
mz i & media ratione diuifsPf & fuht * ' ^ 
RO ^ RP xquales ipfi SQj & ex ea 
relinquunt vtrinque portiones aequa* 
' lcs ; quia IS , IQjBquales funt , g & f /*/!* 
conim portiones inter I , & fubtcn- ^V» 
fas.RO. RPxquoIesfuntyficutije- fr. i#. 
quales itint portiones ON, NP re- '^* !• 
itx parallela^ ipfi SQ^ Igitur h pen- h rx^r. 
tagonumRSOPQregulareeft. Po- T./.4» 

P- ftea 
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fteaqnia in triangulo EVR angulus 

i f r.i». V redus eft , quadratum 1 cx ER «- 

If6w SM quale crit duobus quadratis ex E V , 

•' f • & cx V R j feu \exKV j quae often- 

I *r t fa hiit ci acqualis ; fed l duo quadra- 

»$•/.!• ta cx EV , & cx eius minori fcg- 

mento VK •tripia funt quadrati ma- 

ioris fcgmenti KE redse diuij& ex- 

trema , & media ratione ; Ergo qim- 

dratum ex ER triplum eft quadrati 

KG« Similiter quia intriangulo E 

NO angulus N rcftus cft 3 quadra- 

tum exEO aequale crit duobus qua- 

dratis ex EN , & ex NO, feu ex d 

«quali GN ,• funtque duo qua</rataj 

ex EN , & ex minori fegmento Nj 

CtxQx diuiCx extrema» & medif 

ratione tripla quadrati ex EG mi-i 

iori fegmento ; Ergo quadratum ct 

£0 triplum eft quadrati KG : noft) 

fccus oucndctur quadratum ex EP! 

triplum quadrati KG : fuit auteflvl 

^uadratum radij fphar» ^A trtri 

plum ciufdcm quadrati KG : Iffitur^ 

^ .. «. quadrata reflarum ER, EO, EP> & 

Tjl^ EA2qualiafunt,&idco»reiaacE 

R , EO , EP , a^qualcs erunt radio 

fphaeraB E A ; propterca anguU R » 

C, P in fuperhcic fphaerae cxiftcnt . 

Dcindc quia SQ pcrpendiculari* c& 

" ?'^^- ad planum BEA', • erit quoqut-/ 

-*' '-^' ercaa ad ci contigua EI exiftentcm 

• ^.«« in eodcm plano j&# cft EI potc- 

^* S' ftatc dupla ipfius EG 1 & ciufdcm 

GEtripla ettpotcftatc icmidiam^ 

tcr 
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ter fphxTX EA; ErgoEI jpotcftate 
fiibfefquialtera cft radij fpbxrx * & 
; ideof EI crit diftantia latcris cubi Hlj^* 
I d ccntro fphaer»; & eft SQ^ifariam ^* 
fcfta in I, & perpcndicularis ad EI, 
atque eft dupla femilateris cubi E 
C: Ergo f SQjft latus cubi infcri- ? '* ^'^ 
ptiin fphaera ABCH , & ideo an- ^****' 
i guli S, Qpentagoni RSP in fphxrat 
1 juperftcie exiftent . Si crgo com- 
i pleatur infcriptio cubi in iphsera^j 
f cuius vnum latus eft SQ^> & ab co« 
dem punfto N radij E A fuper com- 



bebitomnes angulos in fuperficic^ 
; fphxTx > & retca linea fiibtendcns 
! angiilum pentagoni parallela bafi O 
\ P 3 pari niodo applicata crit fiiper 

latere infcripti cubi parallelo ipfi 

£t iimiliter in extremitatibus 6 , ^ 

C, T>y F»& H reliquorum guinquc 

radiorum conftrui poifunt bma pen- 

tagona > regularia & xqualia haoen* 

tia angulos in fuperficie ipha^rsj 

> quorum redas fubtendentes angulos 

pentagonorum sequidiftantes bafi» 

bus applicatse crunt reliquis decem 

lateriDus infcripti cubi; & propte* 

rea omnia dida duodecim pentago- - 

oa fe fe mutud tan^ent » tum itt eo* 

rum lateribus aiquidiftantibus late. 

ribus c\ibi9 quorum vnum cft OP^ 

P 3 tum 
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tufti in angulisinrcripci cubif & ideo 
compoponent folidam figuram.^*^ 
f Dr/i» Vnde/infcripta crit in fphxra figu- 
hnins^ ra folida comprehenfa a duodecim 
pentagonis regiilanbus , & arquali* 
btts» Quod erat faciendum . Vocc« 
tur talis figura Viitcoidrtm . 

C0r§UMrium Sphsras diameter ad 
latus dodecaedri eft vt latus trian- 
guli aquilateri ad latus decagoni , 
m eodem circulo defcriptorum • 
t ije Nam f quadratum diametri fphap- 
fr.yhn ^^ p^Q triplum eft quadrati SQJi- 
tt fr.|o teris cubi ^ ficuti , u quadratum hto^ 
l-j« ris trianguii triplum eft quadrati la- 
wiT^ ^^"^ hexagoni ; Ergox vt AC ad 
^ ^ SQf itaeftlatustrianguli regularis | 
ad latus hexagoni ; & vt SQjtd OP 
fcilicet vt mams ad fegmentum mi- 
nus redis extrema , & media ratione i 
diuif« ( vt in hac propofitione often- 
i erff. fum eft ) j jf iu eft latus hexagooi 
ijib.f. ad latus decagoni ; ergo % ex com- 
rf'"*^* pofitione ordmata diameter fphsraB 
^^' AC ad OP latus dodecacdri erif , 
vtlatus trianguli regularis adlatus 
decagoni • 

SCHOLIVM. 

■ 

Qttod vero prapter has quin^uc-» 
regulares (oliaas figuras , e/}icx non 
potfTit alia^qux aplanis figuris aiqua- 
libus aquilateris ^ & «quianguUis 

con- 
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^ontincatiu , fic oftendetur • 

^d coilitutionem anguli folidi re<« 
quiruntur dua; conditiones » m pri- */'/«* 
jna» vtanguli planij conftituences ''^'^* 
iblidum angulum , non /int paucio- 
rcs I guam tres ; fecunda , * vt om- i^'^* 
ti^s ^ umul fumpti» minores fint qua- 
tuor reftis . Modd quia € anguJus *^*/'* 
triaaguli aBquiiateri tertia pars eil *••••'* 
duorum reaorum ^ idefl fexcapars 
quacuor reAorum : erunt fex angu- 
ii triaguli squilacert fex partes fcx* 
tac quacuor aneulorum re^torum^ ; 
ideoque a^quales erunt quatuor re« 
Ctis : Etpropterea ifpliira^ quanu» ^pfJ^U 
quinque triangula aiquiiatera dd ^^* 
«nun^ pun(f]^um cum fuis angulis 
conuenientianonconftituent angu* 
luta (blidum » fed figurae: planx re« 
gularesi quae fpatium folidum com* 
prehendere debent , necefleefti vc 
angulos folidof conftituanc • Igicur 

{reter pyramidem . O^taedrum 1 8c 
cofaedrum aliam figuram folidam^ 
triangula ipfa aequilatera confticuere 
nonpolIunt« 

Secundo quia e angulus quadraci 
quarta pars eft quacuor redlorum-^ i ^V*^^* 
enmc quatuor anguli quadiaci aqua- ' ''* 
les quatuor reSis ; idcoque/plura , ^ 
qudm tria quadrata ad vnum pun- ^^'i^* 
Ctumcumfuis angulis conuenientia * ^ 
angulum foiidum non eiTicienc . Et 
prqpterea prseter cubum nuilanu» 
aliam figuram folidam quadraca^ 

P i ipfa 
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ipfa conftituere pofiant» 
f^ff. fertid qttia^ angulus pentagoni 
%u(*u ouinrapars eft fex angulorum re- 
C^orum 9 ideft tres partes decimae 
quatuor rediorum : erunt quatuor 
angulipentagoni, fimvd Cwm^ti ^ x^ 
quaies duodecim partibus dccimis 
quatuor re^rumi icilicet erutic ma« 
lores 9 quam quatuor reAi : £t ideo 
^f^*^t ib plura 9 quam tria pentagona ad 
**<*< vnum punflum cum fuis angulfs 
conuenientia non conftituent angu- 
lumifolidum • Igitnr practer dode- 
caedrum aliam figuram (olidainL» 
pentagona non conftituent • 
iixtp, Qaartd quia I angulus hexagoni 
iWtT f<^5Cta pars eft o&o angulorum rcdlo» 
rum^ ideft tertia pars quatuor re^o^ 
rum : erunt tres anguli hexagonj 
1 pf tt ^^^^ ftimpti a:quales quatuor angu« 
wit ^ ^^^^^ > ^ propterea f tres angu» 
li exagonales ad vnum pttndtntttj 
conuenientes non conftitnentanga* 
lum folidum ; ideoque hexagona*, & 
lic reliqux omnes ftgur2 pTanaere^ 
gulares > excedentes nnmenim fc^ 
narium angulorum » ineptae erunt ad 
anguli folidi conftitutionem i citOL^ 

})auciores j quim tres anguli plani 
blidum angulum non emciant; tC 
propterea quaelibet figurs plame 
regulares piurium » ^uam quinque 
angulorum corpus aiiquod regu/aft 
componere nequeunt» Quaproptcr 
praeter Pyramidem« O&zcQnan^, 

cu« 
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Cubum^ Icofaedrum5& Dodecae- 
tdrum nuUa alia figura conftrui po- 
teft cx coaptacionc planarum figura- 
rum aEqiialium , & rcgularium-> • 
Qupd erac oftcndendum • 

PROPOSITIO yhCkiadstsm^ 
fph£r4m qmdlAet fftdm^ wfm 

€Vftunftrih%T9 , tt »» qmiihf ipfo^ 

fumjfhdfam wfcrikir$ • Tabula-j 

VIII.Figura6. 

In fphxra, cuius centrum H » & 
axis AC circunfcribi debct qoodli* 
'•►et cx^iftis corporibus rcgulari- 

us . Infcribacur in fphxra corpus j ff, u 
Mius fpccici , quod circunfcribi de- ^i^^ti 
bet; licflue illud ABFG, & per- S.^# 
pendicuiaris i ccncro fphatraB ad pla- 
iium figurfBFG t fiue radius infcri^ 
pti folidi hc HE » & pcr punaum-» 
C extreimim diametri AC k duca- hixpr^ 
tar planum KMN parallelum pI|po lo./. 6, 
BFG : ericque « radius H C perpen- « ff^* 
:dicuIari«quoqueadpIan^mKMN, J';;,. 
& tdeo 4 omnes retix tangenc cir- i. 6. n 
cuios majtimos per diamccrum AC *« rt 
extenfds»' & propterea planum KM *»•*••• 
NtangetfthaBram» Rurfusiivpyra- 

Sidc HBPG produfta # erit figura J/% 
ffefia KMN Wlis bifi BFG , & •^•'•^* 
omnia latera HN> HMi HK aiqua- 
lia erunt, ciim candem rationcm ha-i 
bcant adpyramidis aqualialacera^ 
BH > FH ,' GH eo cjuod func radii 
fphserx* Eadcm racione & ducancur 

P 4 Pla- 
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plana contingentia fphxram paral- 

lcla bafibus reliquarum pyramidum 

vcrticcm in centro fphapra; H ha- 

bentium, in qu^iblida figura ABF 

G refoiuiturj crant figura pianaB 

circun/criptae fimiles Bguris infcrip* 

tis , & rcdtx omnes a centro fpbsLrx 

H per angulos infcriptx figura? vf- 

quc ad externum planu dudtae erunt 

* . aEOuales inter fe 9 & prioribus HK> 

r/4/^t HM, HN^eoquod/eandemracio- 

*' '^ nem habent ad latera acqualia pyra- 

midifm in centro fphaprae verticem 

habentium^ feu ad radios fphxrx^ 

quam habent radij fphaprae , ftu ii- 

S^fJf^» 5^^^ circunfcriptx zd i a:quaiesra- 

1.4.^4. dios figurae infcriptae • Qijare plana 

•^i'^*. oinniaf]>huramtangentia ioeifdem 

punaisKiM^ N% R, conueaicnt;& , 

ideo folidam figuram efficiene fimi- 

lem ipfi AJJFG . Qiiod erat faci. 

endum . ' 

Secundo in dato corpore regula- 
i-iBAFG infcribi debet fphaera^f 
Radio HE defcribatur fpha;ra EO, 
Dico hancefle infcriptam folido; 

3uxa radij omnes cuiuflib^ folida? 
gurat regalaris fiint^uales inter 
fe > vt ex qumque praecedencibus 
propofitioniDMS deducitttr • Erro 
i^haera radio HE defcripta neceiu- 
fc i* fr$ rio k tangtt reiiqua plana iigurx AB 

TwJr ^^^* «^ idtof fphstfa EO infcripta 
ff^. erit corpon xt%\\lv:i AEFG. Vt 
• ^'/.s« fuit propofitiim • 
'• JfMs. 
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EVCLIDIS 

PROPOSITIONES 

luxta mcthodum Thcoms vulg*- 

tam y cum locis huius operis ^ 

in quibus eadtm £ucl« 

prQpofitioncs cxpo- 

auntur • 

du$ frefpfiiiimm % Ttris$$$ 
fa^insm i9»iU9 f$Uh* 

tmtmn » 
L I B £ R L 
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m C^ VPER data rcfla linea ter- 
d minata r triangulum aequila- 
teium coafiituere • lib. !• pro^ 
pofit. !• pagina 8» 

a Ad datum punfiam i datae rc£^ai^ 
lineas aquakm reAam lineam po« 
nerc. i»2. lo* 

j Duabus datis re£(is nnels fnx^ 
quaiibus , de maiore aqualen^ 
minori reilam iineam detrahe* 
re. t. j» 5i» 

4 Si duo triangula dao latera-duo?- 

, bus lateribus a^qoalia habeant, 
vtrunqne vtriqHe , habeant ver^ 
& aneulum angulo aqualem fub 
«quafibus reftis lineis conten- 
tum; & bafin hafi aqualem habe* 

p 5 biint» 
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bunc » eritque icriangulctm 'trim^ 
gulo zquale » acreliqui anguU re« 
iiquis angulis xquales entnt^vter- 

5[ue vtrique>fuD quibus sqttalta 
atera fubtenduntur • 1*4. ix« 

5 iroCcelinm trianguJoruro gui ad 
baiim fiint ansuUf inter fe /iinr ae-» 
quales; & fi vfcerius produAae fint 
xquales iilas reAse lineae , qui fub 
bafi func anguli j inter fe aequales 
erunt' i«6. 15« 

6 Si rrianguli duo anguli aequales 
inter fe fuerint: & fub aequalibus 
angulis (ubtenfa latera aequaiia.» 
inter fe erunt • i. ao« ;;• 

7 Super eadem reAa linea » dua* i 
bm eifdem reAi9 iineis ,aiias du^ ' 
rtiix iineae aquales .^vtraque vtri* 
que, non conftituentur 9 adaliud 
atque aliud pundnm > ad eai^cxn 
partes, eofdemquetenninoscam 
duabus initio duQii TC&is iineis 
Jiabentes « deducitur x* ex pr. 7^ 

o Si duo triangula doo toera ha- 
buerint duobus lateribus 9 ytrunm 
qne vtrique 9 sequalia , babnerint 
vero & bafim baii aqualem: angu- 
lum quoque fub aeqnalibtifi reais 
lineis contentDm anguiosequalent 
habebunc» Xt7^ 17» 

9 Datum angulum reAilioeutix^ 
, bifariam fecare • i» 8* * x8> 

16 Datam re&am lineam finitatn^ 
bifariamfccaie* X*9« l^* 

Data 



X 



Pfopojltionis. J^jf 
IX Data recla linea , i punSto itu^ 
ea dato > redam lineam ad angu« 
los redos excicare • i • xo. 19« 

1 2 Super datam re Aam Imeam in« 
finicam > a daco pun(flo cuod io.^ 
canoneft» perpendicularem re* 
Aamdeducere . x» iir ac» 

13 Cum re^a linea fiiper redam 
confiftens lineam > angulos facit ^ 
auc duos re^os 9 auc duobus redis 
sequales ef^cicc » x. 12. 21« 

14 Si ad aliquam re^am lineam ^ 
atque ad eius pun£him , duae redlz 
linea; noni ad eafdem partes du* 
£tx ^ eos qni fnnt deinceps a;iga- 
los duobus redlis zquales fece- 
riiit) in diredtum erunc interft.^ 
ipfx reAas lidea?. 1. 15. tu 

J5 Si dua: red:^»: lineae fe mutuo fc- 
cuerint> angulos qui ad vercicem 
fiinc aequales incer le eiHcient. x« 
Coroll. 5« !%• 

b6 Cuiufcunque criarrgtrfi vno la^ 

tere producio » exterHus angulas 

- vtro^ne interno & oppofito ttia- 

ior eft . I* Cor. i8. 32» 

B7 Cuiufcunqifte trianguli duo aa- 
guli duobus re^is func minores i 
omnrfariain fitmpci » 1. cotollar^ 

prop. 18. • ' " ' ?*• 

)8 Omnil trkingiili inaitts lacua 
m^forem angulmn fubtcndi^* i» 
1^4 ' 31. 

1 9 Omnis trianguli maior anguli» 
maiori lateri mbtenditur • 1» «o* 
j.j. Cm- 



ao Omnis.triaagttfi duo Ittcrt re- 

. liquofunt maiora » quomodocua^ 
queaflumpta. t.ii* ?4« 

21 Si fuper triaoguli vno latere ai> 
extremitatibus duac tciix lintx 
interius conftirutac fiierint , bsc 
conAimtx rcliqms crianguli auo* 
bus iateribus minores q^deni^ 
ernnc» maiorem verd anguiom 
continebunt, i»22. JJ» 

ai Ex tribns. rccHs lineis , qua? 
funt tribuj datis redlis iincis X" 
quaies^triaagulum^ conilituere» 
Oportet' autemduas reliqua efle 
maiores , omnifariam fumptas: 

Juoniam vniufcuiuiquc trianguli 
ua latera ommfariam fiimpta-j > 
reliquo fiint maiora^ i, aj. 3^* 
2 j Ad datam reftam lintim da* 
tuinque in ea punftum > dato an- 
gulo ref5i:ilineo a^qualem angu< 
lum reftilineom conilituerc- !• 

34 Si duo triangufa duo lateraut 
duobns lateribus ^ qualia habue» 
rint , vtrunquc vtriquc , anguiuitt 
vercrangwlo maiorem iub «qua- 
iibus re&is lineis contentum'» & 
bafin bafi maiorem habebunt » ^* 
Cor. 2. prop, &, tf ?• 

2S 'Siduo tFiatiguIa.daa btera-» 
duobus lateribus sequ^ia habue" 
rint, vtrunquc vtrique , baiin ve- 
ro baii maior^m : ^ angulum fub 
aqiialibiis XQdis lincis contcn- 

tnm 



a5 Si duo mangula duos angulos 
duobus angulis «quales h:H>ue^ 
rint, vtrunq; vtriq; vnumq; iatus 
vni .Latcri xqualc i iiue quod «j 
<jua ibus adiacctangulis»feuquoa 
vni sEqualtum angulorum fubten- 
ditur ! & reiiqua lacera reliquis 

• lateribus aequalia , vtrunque vtrU 
que , & reliquiim anguJum reli- 
qua angulo aqualcm habebunt » 

27 Si in duas redas lineas redia-j 
incidens linea altefnatim angulos 
aequales inter (e fecerit ; parailc- 
lae erunt inter fe iiX^ redlae lineae . 
I. 1(5. a8* 

28 Si in diiai; reftas lineas jrcfta-» 
incidens linea externum angu- 
lum xn^ernoi & oppolito % & ad 
cafdem partes aqualem fec^rit > 
autinternos& ad eafdempartes 

* duobus redis ajquales ; paralle- 
Ix eruntiater feipf«e tt&x lineaz, 

a9 In pai'allelas ieflas lincas rc- 
. fta incidcns Jinea , & alteri^atinj 
angulos inter fe aeqijales cnicit ^ 
& cxternum intcrn<$ ^ & oppofi^ 
to » & ad cafdcm partes aqua- 
km> & internos & ;ad cafdcm-» 
partcs duobus rciiis «qu^cs fa- 

. cit^ I. J5' *;• 

30 Qiu eidem reft» line« paral- 

lelaj 
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lelae 3 & inter fe Gmt parallete 

1. !?• 3^1 

31 A dato punfto ^ datae reaaB ii-' 
ntx parallelam redam lineam du- 
cere • !• cor. t5. jo^ 

jr Cttitifcunqiretri>ngttli vno ia- 
tcre vlterfn5f3irodo<5^o; externus 
angiiius duobtts internfs & oppo- 
frtis eft aequalis . fit trianguli trq^ 
interni anguli dtioBtts fimt reGis 
«^uales . 1. 18» }i* 

33 Reftx lineae qn* ajquales & 
parallelas lineas ad partes eafdem^ 
conianguntj &ip^ aiquales & 
paFaJIelKfimt. 1.2;% 41» 

34 Pafallelo^t-timftitrt-nAi fpatioru 
, ^^alii fiint iheer ^ qit^ae ex ad- 

«erfo & latera & anguli ; atqui-* 
i)Ia IbiPanatti fetat dfameter • !• 

J5> PAi^alleloifafnrfia fiiper eadem 
bafi ft m eirdem jyaralielis con- 
ititutd j inter fe Ant a?qualiiLj • 

t. n* ^ 45. 

3^ -Pirallclogramma fitpeir jcqua- 
ftbus baiibus, & in eifdem parai- 
Idis cdnftituta > intfer fe f*nt se- 
qjtalia. t. jr. - 46» 

J7 Trianguii fupei- taitm bafi 
ednftituta , & ih eifctent trarallc- 
lii, ititer fe Iimk a^afia . u 

jS Trian^Id (uper W4ualft)us ba- 
iibits conftituta & in eimem parai* 
^ ieiis » inrer fc funr xquaki 

1.32. 



I- 



u iu 4^. 

2P Triangula «qualia fiiper eadem 
bafi, & ad eafdcm Dartes ;<f^iifti« 
tuta : & in eifdem mnt paraUelis • 
^ ex prop. u I47» 

40 Triangula at^ttalia fiQ>er aequa* 
libus banbus & ad eafdem partes 
confticuta& m eifdem funt paral- 
lelis • 4. ex u H7*' 

4Z Si parallelogrammum cum tri« 
angulo eandem bafin babueritj 
in eifdemque fu^it p^rallelis j 
duplum ^xit parallelogrammum 
ipiius trjangulic i. cor* i« prop, 

32. / ^9. 

4a Pato triangula aequale paral^ 
ielogrammum conftituerein duo 
an|uIore£liIineo« i. J}« So» 

4j In omni parallelogramo^ com* 
plementa eorum quz circa dia^ 
metrum fqnt parailelogrammo* 
rum j jnter fe funt acquaiia^ • 

4viP* i^3« 

44 Ad datam re^iam lineam « da« 
to triangulo «quale paraIIeIo« 
grammum applicare in dato an« 
gulo re Ailineo • 4« ao. tS6« 

45 Dato re<f^iIineo a^quale paraN 
lelogrammum conftituere in da^ 
toangulorefiilineo» 4*ao, xS^ 

46 A data refia linea quadratunw 

defcribere* z*34« 5<* 

47 In redlanguiis triangniis % qua* 
dratum quod a latere redum ao« 

gulum iiibcendence defcribicux^ 

^qua- 
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arquale eft cis ^ qy« i kteribus 

reclirm angulum eominentibus 
deftribuncttr quadracis» 5« z8» 

4S St quadratum ^vtoi atb vno Ish 
terum criaAgufi ckfcri&itur ^ se« 
quale 6t efs ^ qifa a rcliguis tri- 
angtili hteribus dcrcriDuntur j^ 
«uadratis: angulus cefnfMrehen- 
lus fub reliquis duobui criangu£l 
lateribtts > rc£i:us. eil • S» cx Jt^». 

L 1 B E R ! r. 

•1 Si fiicrint dnae re^Jlae Uttcx , fe?» 
ceturque ipfaruni altera ia quet* 
' cunque fcgmertta ; reftangulu» 
compyehenfum (tib Mis duabus 
re(ftjs hneis y «quale eft tis rc- 
ftangulis ,,qu« fuD infeda & quo- 
libet fegmencorttm^ comprehcn- 
:duntur/4. i^ 149. 

> Si refta lioea fedla fit vwun- 
que , reaangttla qttae fub tota & 
quolibet fegmenrorum compjFC- 
henduntur». iequalia (iinc ci y quod 
a tota fit , quadrato » 4» r r 149* 

J Si refta iinea feda fit vtcun- 
qite ^ rcaangnlum &b tota & vno- 

' lcgmeacoruni comprehcnfum-» ^ 
aquale cflE & iiH > quod fegmcn- 
tis comprehcnditur ,. rcftangulo , 

' ^ *'^i 9 quod a ptxdi&o fegmen* 
ro dcfcribicur quadrato . 4» i, 
«50. Si 
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4 Si reOa linea fefia Ft vtcun* 

aue : quadratum % quod a tota.^ 
efi:ribiturii aiquak eft & i\li% 
qu2t a fegmencis defcnbuntur 

;[uadratis j & ei ^ quod bis fub 
egmentis comprehenditur , re- 
Aan^uio»5«cor pro*ip. 3;5* 

5 Si refta linea fccetur in aequa- 
lia & non seqiialia : ref^anguluni 
fiib inaequalious fegmentis totius 
comprenenfum vnd cum quadra* 
to^ quod ab intermedia fedtio* 
num > scquale eft ei qiiod a dimi- 
dia defcribiturjquadrato* S*c(^ 
roll- aa. x4o* 

p Si redla linea bifariam (ecetur ^ 
& Wli redia qnxdam linea in re« 
Gxm adijciaturs reAanguIum-^ 
comprebenfum fub tota cum adie» 
OiZ & adie^ta » fimul cum quadra* 

. to a dimidia » ^quale eft quadra^ 
to a linea » quas tum ex dimidia ^ 
cum ex adied^a componitur ^ tan- 
quam ab vna defcripto • 5» coroll» 

7 . Si re^a linca fecetur vtcun- 
que : quod a tota » quodque ab 
vno fegmentontm j vtraque iimiU 
quadrata^ aqualia funt & illit 
quod bis fub tota & di^o feg* 
mento comprehenditur ^ redian* 
gulo » U illi^ quod i reLquo feg* 
mento fit 1 quadrato « ; . coroUar. 
projp. ao, *J7. 

8 Si reiU linea (^cctur vtcunque: 

re- 
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reAan|ulum quatcr comprebea- 
futn fub tota & vfiO fcgmento- 
rum » Gum eo ^ quod a reliqua 
fegmento fit quadrato > squale^ 
eft ei y guod a tota & di^o (eg^ 
mento»tanquam ab vna linea^ 
defcribitar, quadrato • y^ coroli» 

9 Si re^ta linea fecetur in xqua- 
Jia & non aequalia : c|uadrata quse 
ab ittxqualibus totius fegmentis 
fiunt 3 duplicia funt & eius qiiod i 
diniidiii > & eius quod ,ab inter* 
media feAionum fit > quadrato^ 
fum* 5«a3* 240. 

ao Si re&a iinea fecetur bi&riamt 
adijciatur autem ei in re^ffL^ 
iiua^piam reiia linea : Quod a tota 
cum adiun^a , & quod ab ^kdism- 
Aa 9 vtraque fimul quadrata > du« 
plicia funt & eius quod i dimi« 
dia » & eius quod a compoiita^f 
cxdimidia & adiundia > tanquam 
ab vna defcriptum fit ^ quadrato^ 
rum. 5. aj. afo* 

it Daram reftam lineam fecare $ 
vt comprehenfum fub tota & a{« 
tero fegmentortim redtangulum ^ 
aequale fit ei » qiiod a reliquo feg* 
mentofit.qu^arato. 4*a$ ipjt 

la In amblygonijs triangulis^ qua« 
dratum quod fit a latere angu« 
ium obtufiim fubtendente» ma« 
ius eft quadratis qux fiun^ a late^ 
ribus obtufum angulum compre* 

hen» 
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hefidendbtts j pro quantitate re- 
£languli bis comprehenfi ^ & ab 

* vno laterum qoae uint circa obtu« 
fum angulum, mquod, cto pro- 
tradhim fueric> cadit perdendi- 
^ularis » & ab afiumpta exterius 
linea fub perpendiculart propt^ 
angulum obtufum« 5« cojrolljir* 
38. aSOw 

9% In oxygonijs triangulis ^ qua- 
dratum a latere anguuun acutum 
fubtendente , minus eft ^uadratis 
qux fiunt a lateribus acutum an« 
gulum comgrehendentibus , pro 
«^uantitate reflanguli bis com* 

{>fehenfi %Sc ab vno laterum^ ^ue 
unt cf rca acutum angulum ^ itu§ 
quod perpendicttlarts cadit j & ab 
affiimpta interius iinea fub per^ 

f»endicuiari prope acutum angu- 
um. 5«cor. ap. ^^^^ 

14 Dato re£lilineo a^qnale qua* 
dratum conftituere • 4.ai« 187* 

LI B ER I II. 

i Dati circuli centrum rejperire» 

1 Si in circuli peripheria duo 
qu»Iibet punAa accepta fuerint % 
reAa Imea qux ad ipfa punfia^ 
adiungitur > mtra circulum cadet < 

I Si lA circuio rt&z quicdani^ 
4iaea per centrum cxtenfa quan- 

dam 
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dam non per centrum exeenfana^ 
bifariam iecet : & ad angulos re- 
£tos ipfam fecabic Etfi ad an- 
gulos redos eaofi fecet » bifariam 
quoqueleamfecabit» a.a* 5^« 

4 Si .in circulo dux rc£tx linez 
fefemutiid fecent non per cen- 
trum extcnfx , fcCc mutuo bifari- 
amnonfecabunt. 1. )• 57« 

5 Si duo circuli fefe mutuo (e- 
cenr » non erit illorum idem cen* 

trum- a.5* 59» 

6 Si duo circuli fefe mutuo dntc* 
rius tangant» eorum non erit idem 
Centrum. a.$« ff* 

7 Si in diametro circuli qt|od* 
^ piam fumatur pundlum, quod cir« 

culi centrum non fit , ab eoquCi.^ 

i>un£lo in circnlum^uagdam tc&x 
incz cadant: maxima quidenL^ 

. erit ea in qua centrum » minim^ 
vero reliqua: aliarum vero pro* 
pinquiorilli qua: per centrunL^ 
ducitur ^ remotiore femper maior 
eft • Dttae autem folum reAae li« 
neae a^quales ab eodem pun&o ia 
circulum cadunt i ad vtr^qu^ 

.partesminimac.3.5* 59* 

8 Si extra circulum iumatur pun« 
Aum ^uodpiam % ab eoque pnnAo 
ad circulum deducantur refta: 
quaedam linea? quarum vna qu(« 
dem per centrum protendatuTt 
relicjua? vero vt libet: in cauaqi^ 
petipheriam cadentium rcdlarliin 
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lineamm maximaqttidem eft illa § 
quai; per centrum ducitur : alia- 
runi autem propinquior ei j quae 

}>er centrum tranfit « remotiorc^ 
emper maior efLIn conuexaverd 
penpheriam cadentium reAarum 
linearum » minima quidem eft iU 
la , qux inter pundhim & diame* 
trum interponitur ; aliarum au- 
tem, ea quae propinquior cft mi. 
tiima?3 remotiore feniper minor 
eft • Du2 autem tantum redlx lim 
nex arquales ab eo pnn<^to in ip- 
fum circultim cadunt s ad vtraf- 
que partes minimx • 1.6« 59. 
9 Si in circulo acceptum fuerit 

Sunflum aliquod^ & ab eio pun- 
to ad circulum cadant plures 
quam dvtx redlx linea^ ^quales 1 
acc^ptum pundum centrum ipfi- 
us eit circuli . a. cor. i5, 6^» 
xo Circulus circulum in pluribus 
quam duobus puni^is non fecat • 

ti Siduo circnli fe fe intus con^ 
tingant» atqne accepta fuerint eo- 
rum centra j» ad eorum centra— * 
adiun^a re£la iinea & produ^ia > 
in conta<Stu circuloru cadeta 8.64 

12 Si duo circuli fefe exterius 
contingant 9 linea redla quas ad 
centra eorum adiun^itnr ,. per 
contaitum illuni tranMoit. lib« a. 
proft 8. ^^4. 

1} Circulus circulum non tangit 
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in pluribus punais^quam vno^ 
fiue intus fiue extra tangat • lib. a. 
prop» 9* ^l* 

14 In circulo sequales redtse linex 
asqualiter diftant a centro • Et 
qux jequaliter diflint i centro > 

a^ualesfiintinterfe. 3. 10. 66. 

15 In circulo maxima quidenx^ 
linea eft diameter: aliarum au- 
tcm propinquior centro ^ remo- 
tiorefempermaior» i.ii. 6& 

t6 Quz aD extremitate diametri 
cuimque circuli ad angulos reftos 
ducitur % cxtra ipfum circulum-» 
cadet 9 8cin locum inter /p/am 
re<3am lineam & peripheriaiti-i 
comprehenfum i altera refta Mntz 
non cadet - Et femicirculi qui» 
dem angulus quoui$ angu|o acu- 
to reftiiineo maior cft , reliquus 
' autemminor . a* 2U S2» 

yj A dato punfto reftam lineam-* 

ducerc , qu« datum tangat circu- 

. lum • 2. 22. 8j» 

a8 Si circulum tangat refta quae- 
piam linea y a centro autem ad 
contaftum adiungatur rcfla quaci^ 
dam linea ; quae adiunfta focnat % 
adipfam contingentem pcrpen- 
dicularis erit • a. 2}. ^4* 

19 Si circulum tetigcrit recta-j 
quaepiam linaca 3 ^ contadU autctn 
re<S:alineaad anguios reftosipfi 
tangenti excicetur ^ in cxcitata-» 
erh ccntrum cirCttU • a. a j* 84« 
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%9 In circulo angulus ad centrttm 
duplex eft anguli ad peripheri* 
am 9 cuRi fuerit eadem peripheria 
bafis angulorum » 9« 15 • 6fi 

ai In circuio j qui in eodem feg<* 
mento funt anguli func inter fe«# 
sequales 2. prop» 14. ju 

aa Qgadrilateroru in circulis de& 
criptorum anguliqui tx aduerfos 
duobus redUs func aquaks • iib* 

^- «5- , „ 7J. 

a3 Super eadem recta Uiieas duo 

fegmenu circulorum £milia & 

inaequalia non conftiruencur ad 

eafdem partcs • 5» ex i u ^Tf* 

34 Super flpqualibus rcAis lineis 
fimilia circulorum fegmenta func 
inter fe aequalia « 5*exi5» 327« 

a s Circuli fcgmcn.todato » defci i- 
bere circulum, cuius eft icgmen- 
tum. a.jr». .f4. 

2^ In xqualibuB. circ-ulis^ a?^uales 
anguli OEquaiibiw peripherijs infi- 
fluntliue ad ceotra > fiue ad pe- 
ripherias c6n(littici infiftant • 'iib» 
a* 16. . 7», 

a? In aqualibus circuIis».aogrIi 

3ui aqualibus pcriphcrij^ mfi* 
unt 9 funt inter fe aquales f uc^ 
ad centra , £ue ad peripheri|s 
conftituri in/iftant. ^. 17. 77, 
a8 In r^ualibus circulis p^auales 
rt&s^ lineae afquales peripherias 
auferunt • maiorem quidem » ma* 
. iori » minorem autem $ minort # 
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t9 In aequalibus [circulxs j aequa» 
les pcripherias squales vcCtx ii- 
ntx fubcendunt • a. i8« 7$. 

|o Datam j>eripheriam bifariam 
feeare • a» ex^ ip# 79* 

9 1 In circulo anguius qui in femi- 
circuio j redlus eft : qui autemL-> 
itt maiore fegmencot minor rcAo ; 
qoi verd in minore feemento , 
mator eft re£lo • Et inmper an- 
gulus maioris fegmenci > redto 
ouidem maior eft: minoris autem 
Kgmenti angulus» minor eftre- 
Ao« %*%o. go, 

|9 Sieirculumteci^eritaliquare' ^ 
Aa linea, a coocactu ^cem pro* ] 
ducacur qusdam redla linta cir- 
culum fecans: anguli quos ad con- 

- tingencem facit j xquaies fiftit ijs 
q[Ui in alternis circuli fegmentis 
confiftunt angulis« a* 34. Sft 

|3 Super data reAa linea deftrri- 
bere fegmencum circulij quod 
capiat angulum sequalem dato an. 
gulo redhiineo • 2. »5* 87. 

14 A daco circulo fegmencum ab* 
icindere capiensanguium aqua^ 
lem daco angulo rectiiiQco • lib: 
3« pr op. 2^1 88. 

i5 5i m circulo duae redlse lineae 
ftfe mutuo ftcuerint, re<5langtt- 
lum comprehenfiim fub fegmen* 
cis vnius , a;quale eft ei 9 quod fub 
iegmentis alcerius comprehendi- 
Cttr re&angulum« 4*aa, i^& 

Si 



fS Si extra circuium fiiRiaturpun- 
Aiitn ali<)uod t ab eoque in circu* 
lum cadanc duse re^tae iiner» qua- 
rum altera ^uidem circulum fe- 
cet, alterarvcro tangat: guod fii\y 
tota (ecante> & exterius inter 
pundum'& conuexam periphe- 
ijam .aflumpta comprenenaitnr 
jreAangulum , aequale erit ei i 

3ttoditangente deicribicur^ qua- 
rato. 4*>^« iS9« 

^7 <Si extra circulum fumatur pun- 
^^um aiiquod y ab eoque pundo 
in circttium cadant duse reA«e li« 
jie»> quarum altera circulunt-^ 
fecety.aketa ifu eum incidat^ fit 
autem qood fub tota fecante & 
cx^erius inter punfium & con- 
uexam neripheriam afTumptav > 
comprenenditur re£Un^ul(im^^ 
lequalcei» quod ab incidente de^ 
cribitiir quadrato : incidens ipira 
.>.|^rculumMyget» ^:i2. , ihS. 
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9 In dato circnlo» refiam linc^ 
am accommodare xqualem dat« 
tt&x lii^ar 9 qua; cir^uli diametro 
ntmiitmaior, 2.12. . ;, 6^ 

:| In dato cif culo % triangului?^ 
defcribere datotnangulo a^quian* 
guium. 5. 3. . 2Q|^ 

3 Circa datum circulum triangu. 
lum dercribere,dato trianguIo;x- 
Q^ qui- 



\ 



/ 



^ianguliim. $.4* ' ^^ 

4 In dato triaogulo » ctrciilaaiL-« 
infcriberc<. 5« ^» a^S, 

5 Circa damm triangulum , cir- 
culum dcfcribcrc ♦ n. cX< f . 54. ^ 

6 In daca circulo j quadr j^^uflQu» 
dcfcribcfc* 5*3" ^ n^sipM. 

7 Circa datum circulum* qua- ^ 
dratumdcicribcrjei 5.4« '^k^^. * 

S >In dato- quadratb , circulumi-j W 
. infcribcrc* 5t ^« - " 208. 

9 Circadatum quadraium>.cir^ : 

culum dcfcribcrc, 5- U »07* 
to Ifofccles criangukmconfittuc- 

ftf <faod faabcat vcrttnquc coniinf 

3ui ad bafin • funt^ . aHgiilprftoi » 
upkunrcliijui.' Si-cor*!^ W9. 
II fn dato circulo , • pcntagouum 
sequilatcrum & «'^iaoguhim it^- 

fcribcrc. 5*?- '■'-' ' ^'^ 
XI ' Circadtftumcifculuml» penta- 

gouum dE^ailateram'9c sMutafigu- 
. ftmdcfcftfcerc;-5;?^i " ;fcP4» 
1 j In dato pcntagono aquilatcro 
& aqUiangufo > fciiScui^m infcri- 
bcrc. 5.6, 2og. 

I^f Circa d>«torT«tttag©niim f- 
*^ :qtiikKcnim&a9uia»g«lam*«€ir- 

< ^cuIutH' dcft ribenc « cV^* W* 

!f< In dato 5circuIo licxagonum-» 

«; ^ilat^ium «p jequianguliwi 

- iltfctibclfc.. 5.Ji> . . •-•^'* 
tflJ Indatocirculo^jqwntidccago- 

- num & aei^uilatcrmn & ac^iaigtt- 
lumdcftnbcret ?•?• ^ '' 'i?^' 



^ L I B E R, Y. 

. s $i fiiit quptcun^te tntfiiimdx- 

* nes quotcimque maeniiudifiU|ii-f 

i jB^tliiim numero t fiagula? fingii- 

' larum aeqne multiplice^ » quaia^ 

snukiplex eft viiius vna magnitu* 

. do , tttnjomltipiibces enint ic om- 
, nes cHnnium . f. ex* 15» 125« 
j% .. Si^prima fecund« a»]ue fuerit 

multiplex , atque tertia miarcse , 
' fntvx ^Mttem & quinta ^un^s 

aequd ' multipl^ 5 atque fe^t^ 

quartae : erit & compofita prima 

, cmnqiiinca ^ fecundasasque .mul* 

' ciplex 9 atque fiejrtia<cum itii&^^ » 

. quitt(ta?« ex }• 22. 1^5* 

^^ Sifitprimafecitndbeaequeimui- 

tiplex» atque tertia quartae « fu- 
« ^mantur autem asque iniiltiplices 
..jtrimaft&t^m.* eric& exaequo 
-x iiimptarum vtraqve vtriufqut^ 
.rjlqtt^jQiiItipIex^aittra quideni^ 
^r^cndddB > aice^a ^autefli quartar • 
, ^ex. !?• . > ., x%7. 

A SjipricQa.ad f^cutfdam» eandem 
Jiabuerint ratiooemi' &.iiertia;ad 

. q^artam : etiam s^que^ multiplices 
•prtoiai & lerttae, id aeque muiti- 
pUcea fi^ttiidae & quartar tuxtia^ 

/ manuis multiplicatioqemeaadem 
^ml^ebttpt ratipj^efii j 4 ptout incor 

, fe!r:^fpondent,>tJ^fiimptaiuerint. 

Q^% Si 



j5^a • BacHMs '. 

5 Si magnitudo magnimdinis x- 

que fiaem multipkx^ atque abla- 

ta ablat^ : etiam reliqua reliqus 

ita muttiplex tnt^ri tou tcttiut • 

15 Si dua; magnititdines^ dsarum 
th4gtikudinum iint xqo^ niitltipri« 

- 4cs f & detrafts ' qii^^ ^^ ^^" 
rundem sequemnlciplices ; ^rte- 

• liqux' eiftittm agit aquales fuot » 
atit a^qve ipfarum 'muitipHcesr* 

ex.J.a^ 135« ^^»5« - ' «a5- 

7 jb^uaies ad eandemt eanitem 

babent ratton^m ; ^ eademadae* 

quaicsi 3- 3»' ; > «^» 

$ InJdqoalium luagimttdniuinL^ > 

^ ' niaior ad eaiideni maiorem ratto; 

0em babet , quam^^ninoj: : 4? foa- 

• dem ad mindrem j maioreiil ra^ 
-. tionem iiabety qnam ad inaio- 
-: rem. J.a.» :^ iq6. 
i 9 QttaE^ad eandem ^^alidem ha* 

bent ratfonefHt «quaks fimr inter 
fe : & ad qtnii oadem V eaodeiaba- 
. bet rat JMem^» ^eaiquoque fimt in- 
' ter fe xquaits • 3. 4« ^ - ilo. 
iio . Ad < «aiKleM magi<j^ineitti-« 'p 
: ratiMelfi haibentitim / quaE» fiiaio- 
' rem rationem habec i ilbl maior 
•i eft. adquam autem' eadem a|a- 
' im^m mionetn faabee^» iifo mittor 

i: -eft.^ji^yi' ) ' - i.'-'^" ': 'Mtu 
zi <)qx . eideW funt txdtm' f iitlo- 
•3 nes; St linter fe^fUnt e«demL»« 

•8-7. ,. -^ •*' 113- 

Si 



VropofiHones • ^93 
sft Si fint ougnicttdtnes quoccnn- 

3ne propomonales , quensadmo* 
nm fe nabuerinc vna anteceden* 
- . tittmad vnam confeqoenctum^ ^ 
ica fe habebunc omnes ancece* 
dences ad omnes confequentes • 

I) Si prima ad (ecundam» ean* 

» dem habuerint rationem 9 quam-« 
tertia ad quartam , certia verd ad 

, quartam > maiorem raeionem ha* 
buerint > qnam quinta ad fcxtam s 
prim^quoque ad fecundam nu- 
lorem rationem habebit , quaia^ 

. quinta ad fextam • lib )• prop» ^« 
pag. 111« 

%i prima ad fecundam eandeni 

jucrit rationem , quamtertia 

ad quarta » prima vero quam ter» 
tia mator fuerit ; erat & fecunda 
niaior quam quarta • Qu6d b pri-> 
ma Aierit a:quali$ terti^i; , erit 8c 
fecunda xqualis quarta; : fi vcro 

. minor i & minor erit • lib. 3. cor« 

a5 Partes > ciim pariter multipli- 
cibus, in eadem fiint rattone , & 
prouc fibii mutuo refpoiident ; ita 
' lumantur • } ii> iiS* 

%6 Siquatuor magnitudines pro- 
. portionaks faerint» & vicilfinw 
. ^proportionales erunc* lib*).prop» 

17 Si cdpofitae magnitudines pro- 
< portionaies,foerint» hae quoQuc^ 



hzfy 



9^ SucUdh 

dfttiTs pfOpQstibnalei tmnt liU 

?• !}• la^x» 

I B Si dittifx magnitudiiies^fint pro- 
portionales j^ bx qttoqui compCH 
fitae proportionales enuit •, iib. }• 
prop. t4m ' lij. 

19 Si quenradfnodum tooim ad 
totum> iuaUatum ie iiabuerint 
ad ablatum : & reliqunm ad relt« 

Suum , Tt.totumad^otum; fe bs- 
dbitm J.15* • 125, 

ao Si fint tres magnitudines > & 
aiiae ipfi»: aequales numerOy qnx 
. binac & ioeadem ratione fuman- 
« «tr 9 .ej^aequo autem prima qaam 
• ' tertia maior fiierit : erit & qimr- 
ta > quam tcxtSLy maior • Qi^d^ 

• prima tertt^ fiierit a3qiiah's > etil 
6c quam sequalis fextx : fin iilaL* 
minor >'kaec quoque minor erit • 

zi Si fint tres magnitndines > & 
alije ijffis xquales numero quas bi« 
nae & in eadem ratiottb fumantur t 
fuericque perturbata earum pro- 
portioi exaequa aurem prima^ 
quam tertia maior fucrit» erit& 

Juarta qpam iexta maior. qu6d 
prima tertise fueritaqualisyerit 
& quarta aequalis ftxtx : fin iiia^ 
minor , bxc quoque minor erit . 

• ex.>f20. . s xjj. 

M' Si fint quotcunque magnitudi* 

nes> 8e aliaei]>fis lequales nume"- 

HTo t qu<e biiKe in eadem rationc^ 



Trofofitioms . iff^ 

' fiimantQr > & ex aeqttalitate in ea- 

^dcm raciooe crunt ?• 19. 1 jo. 

tj 'Si finttrestnagpittudiiies> aliae- 

'-que ipfiis s<)uale$ numeroj qnx 

binx m cadem ratione (umantur > 

fiierft autesi pertnrbata earum^ 

proportio ^: etiam tx xqualitatt^ 

' in eadem ratione erunt • lib* }• 

prop. 20. IJ3. 

24 Siprima ad (ecundam^ ean- 
^demhabuerit rationem ; quam.^ 

-^tertiaad <]uartam . habucrit au« 
teth & cjiiuita ad fecundam ean* 
dem rationem» quam (exta ad 
guartam ; etiam compofita prtma 
cnm quinta ad fecunaam candetoi 
habtbit racionem 9 quam tertia^ 
cum ftxta ad quartani • j. 22, 135« 

25 Si quatuor magnitQdines pro- 
poitibnales fiierint» maxima & 
mrinima reliquis duabus maiores 
erunt. |.i5» I25» 

L I B E R V !• 

I Triangula ^ parallelogramma» 

cfuorun) eadem fuerit aiticudo j 

ita fe'habent inter ft vt bafts . 4« 

i. ' ', ' ' 145. ^ 

^ Si ad yhum trianguli latus pa- 

rallela dudla fuerit re^a qu^dam 

linea : ha;^ proportionaliter feca- 

bit ipfius trianguli latera • Et £ 

• . triangnli latera ' proporcionaliter 

* fedta fucrint : quse ad fe^iones 

Q^ 4 da- 



jjptf Buciidis 

adittodla fueric rt&i linea t erit ad 

. reliquum ipfius tri^nguli iacus pa« 

rallela* liD.4»prop. 2. :i5o* 

. I Si trianguli angulus bifariaou» 

lcCtus fit y fecans autem anguium 

re&a lintx fecueric & baiin ; bafis 

^gmenea candem habebunt ratio» 

^ - nem A quam reliqua ipfius trian- 

guli lacera • Et u bafis iegmenta 

. eandem habeant rationem quam 

reliqua ipfius trianguli latera^ • 

reAa linea % quaz a vercice ad fe- 

dtionem producicur » ea bifariam 

fecat ^rianguli ipfius angulum • 4* 

I- 151. 

4 ^quiangulonim criangulorum 

proportionalfa func latera > Quae 

, circum arquales angulos , & no- 

mologa (unc lacera ^ qua* xquali- 

bu$angulisfubcenduncur« Iib«4* 

prop»4» 152. 

, 5 Si duo criangula lacera propor* 

tionalia habeant , xqniangula.» 

erunt trtangula » & azquales ha« 

^ebunt eos angulos » aib quibus 

^ & homologa latera fubcenduntur • 

4 5. »54- 

6 Si duo criangula vnbm angu- 
lumvniangulo a;qualemi& cir^ 
cum squales angulos latera pro- 
porcionalia habuerint» xquian^ 

fula erunc criangula > arqualefque 
abebunc angulos > fuD quibus 
homologa latera fubcenduncur • 

^•^- ^ »55* 

idtto 



'7 Sidfiio trtangula vmmangu- 
Ittin vnt angttlo «qBaiem , circutn 
aucem alios angutos litera pro- 
portionalia habeant > reliquoruni 
▼erd fimul vtrunque aut mmo« 
rem aut noti oiinovem re(flo : x* 
quiangtila erunt tmngnla > & ae- 
quales habebunt eos an^uIos,cic- 
cumquos proportionalia funt la- 
tcr». 4.8» »57» 

8 St in triangulo redtogulo » ab 
angttlo refio Hi hatia perpendieu* 
laris duAa fic » qua: ad perpendi<» 
ctilarem trianguia » tum toti trtan'- 

Splo» tum ipia- t^ter k fimilia^ 

9 A data refta tmea imperaram 
partem auferre • t.iS. 4|r« 

BO Datam redam lineam infefiani 

£militer fecarci vtdacaalterau> 

reftafe^a-fiient, 4.12» 161» 

SB Duabus datis rettis lineis> ter* 

tiam proportionakm adinueaire^ 

4* 10,. i6<!|^ 

S2 Tribiis datis r^Ais tineis ^qusr* 

> tam proportionalem adinuenire • 

' 4^ »• i^u 

tj Duabus datis re^tis- f tneis » me^ 

diam proporeionalem adtoueni» 

rc 4rio* »5o. 

14 JEqu^m , 8t vnif m vnr xma*^ 

lem habenttunv ahgulttm par;uie» 

logrammorum rectproca funt la- 

tera > qua^ ctrcum squales. angu- 

. los; & quorum parallelogram* 

Q^ 5 mo- 
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moruB»:vnutn angttlufnvnlanfu- 
lo arqu^leok habcotittt9ireQiptoca 
(imt latera , m^ dxcum .^^z* 
.ie$.anguios>illa.fliat aequAlia^ • 

4.14» <^4* 

15 ^quabutn> & vnum an^iiium 
vni acqualem faabentium tnangu- 
lorum reciproca funtlat(ura> quae 
ctrcumxquales anguIos;.&^uo- 
riim trianguloruth tnum ^n^ulum 
vni xquarem habentium recipro- 
ca fimt latera , quae circum xqua- 
IesangulQ$> illa. iunt zqualia^ . 

i^ Si aua{ttar.redse liaeae propor- 

tionaies ifuerint , quod fub cxttC" 

mis comprehjenditur ye£^at^Ium 

;«quale eft ti, qiKKt lub medijs 

compf ehei>dttui? re.Aangulo • Et 

7 £ fub extcemis oompreh^nfiiflL-» 

fedangiiluip .a^uale. fiierit ei^ 

Mjod mb medijs continctur ift- 

aanguIOii ilte quatuor xc&x ii- 

jiea? proportionales erunt* iih* 4» 

car«i. prop»i4* 165. 

X7 . Si ttes re^a^ lineaB iiint propor- 

. tianafes» quod fiib extremis cpm- 

prehenditur redranguton flsqiiaic 

* cfleiv.quod: a medts^ defcribitur 

.< fnadrato : & ii fub e-xtremis con^ 

- m^nfum TeftangiilUm ^|?uale' 

^.St :et ^aeod L media ^e&ribitur 

quadrato » iillae. cres neAae linea? 

.iproporttouales erunt « 4« cor# 2. 

A data 



Propofitionei . %f^ 
iS A data re«a linca , dato rcdti- 
* liaeo /Tmile fimiliterque pofitum 
reftilineum defcribere, lib. 4. 
n fxo^ i5. 167. 

xp Similia criangola intcr fo funt 
ifi duplicata ratiouc laterura ho- 
. mologornm * 4. 15, \66* 

20 t Similia polygona in fimilia tri- 
anpula diuiduntur > & numero sc- 
qualiai & homologa totis . Et po- 
Jygona duplicatam habcnt eanu> 
intcr fc rationem ^ quam latus ho- 
mologum ad homologum latus • 
4- 17.* i8o» 

fti Quse cfdem redlilineo Cmt fi- 
" .milia, &inter fe funtfinnlia . 4< 
COUX6. ^ iSo. 

a2 Si quatuor reftae lincae pfopor- 
tionales fuerint; & ab ti$ rcdWi- 
iiea fimilia fimiiiterquc dcicnpta 
proportionalia erunt . Et fi a re- 
^is ItQeis fimilia ^miMttx^t dc- 
fcripta rcftilinea proportionalia 
fuermt , ipfx etiam reftaB linea 
proportionalcs crunt. 4. i8. i8a, 
aj yEquiangula paraelleJogramma 
ixittx fe rationem habent canL-» , 
que cx lateribus componitur • 4» 

34 In omni parallelogrammpo, ^uj 

circa diametrmn^ funt parallclo- 

* ' gramma > & toti & imer fe funt fi- 

•-milia» 4. tp. » 18 j, 

*5 Dato jrcailineo fimile , & altcii 

dato «quale idcm conHituere •- 4« 

21.187. .Q^6 Si ^ 



4^o Bt$cHdi$ 

a5 Sii parallelogiammo para)te« 
logrammunfi oblatum fit & fimile 
toti 8c fin>ilirer pofitum commu« 
aem cum eo habens anguJbim^ , 
hoc circum eandem cum toto dia- 
metrumconfiflit» 4» ip. nSSm^ 

.27 Omnium parallelogrammorum 
lecundumeandem redamljneam 
applkatonun deficientiumque &- 
guris paraliciogrammis fimilibus 
Smiliterque pofiris ci| quoda di* 
midia delcriDitur j maxinmn> id 
eft quod ad dimKiiaJU applicatur 
parallelogrammum > fimile exi- 
ftens defedltti . ex 4»^4« iPi* 

2S Ad datam lineam re^am > ds^ 
to reiftilineo xquale pajrallelo- 
granlmum applicare deficieos &- 
gura parallelogFamma» qux fimi* 
Gs fit alteri re<ftiiineo dato . O* 
portec autem daium redtilineum , 
cui aquale applicandum eff» non 
mains effe eo quod ad dinudiaoi-^ 
appiicatur > ciim finviles fiH defe- 
aus 3 8c eius quod a dimidia de- 
icribitur ^ & dus eui fimilv 
eiTe dcbet.. 4. 24» 192. 

ap Addatam rei^am lifieam , da» 
to re<5^iIineo aBquaie paraUelo- 

frammum apjpiicare , exceden$ 
gura pai-alielogramma » qax £-. 
miiis fit paralelogrammo alceri 
dato, 4.24W ^ 192. 

jo Propoiitam re^fiani Iineam ter» 
miuatam» extrenu acmedia-ra- 

tio* 



Frmfofitiones. 401 
tione fecare • 4« 35» zp}. 

31 In redlangtilis > triangiilis y Rm 
gura qiiTuis a Jatere red^um an» 
gulum fubtendente cTefcripta ae- 
oualis cft figurir , qn« priw! illi 
iimiles , & fimiJiter pofit.'- a late- 
ribus rcftunr anj^tiJmn continen- 
tibu^ defcribuntur . 5. i8» 132, 

j» Si duo triang:ila, qiwe duo Ja* 
tcra duobus iateribus proportio- 
. nalta habeant , fecundum vnuin^ ' 
angulmn compofita fiierint , itA-» 
Yt nomologa eorum Ja^era fmt eti- 
anv parallek >.tunc reJiqira illo- 
runt triangutorum latera in re^ 
damJifieain coJIocata reperien- 
tur - 4« 7. 15 f» 

5J In a«ualibus cfrculls angnli 
eande!)m nabenttationem cimi: ip- 

• fis peripherij& in qinbus in^imt » 
. fiue ad centra ^ fiue ad peripfteri- 

' : as^ tonftituti^ ilJis* iufiflant pcri- 

. pherijs:. la&per verd & fefto- 

< res , quippe qui ad centra confi- 

ftunr, S.iu 21S. 

L I B E R X I. 

*X Quadam rcdas linese pars ta^ 
fobiedio quidem non eft planp , 
qu. dant yerd in fublimi •.' Iib- i?. 

• %ci6lpa'4. ' ^ i^:9« 
i^ • Si daai 1 e<!J» Kne« ft mutuo fe^^ 

* ccnt^ ifl vno^unt plano ; atqu^ 
rriangtiium omne in vno cff pJa* 
LOm ^. ax« 5* a6a 

0^7 Si 
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' 3 Si duo pl^a k mutud fecent , 
ComnHinis eoruQ» fedio eft refta 
linea . 6. i. a^o. 

. 4 ' Si re^a linea re^is duabus ii- 
neis fe mutuo iecan tibus , in com* 
muhi fedione ad rU^os. angulos 
iiijifUt , iila du€J:o etiam pcripfas 
piano ad angulos rcdos erieJib. 6. 
pi*op«i« i6lr. 

5 Si redla linea re£Hs tribus Ii« 
neis^fe mutuo tangentibus 9 iiu» 
communi fedtione ad redos angu- 

. los infiftat > ill-u tresrediss in vno 
fiint plano / ^* J. 4<?j« 

. 6 Si duse re&ar linese eidem pla- 
no ad re^os iSot angulos^ pzrzl' 
idx erunt illse rcikx iinea- • Ub« 
6. prop. 5« 266. 

. 7 5i cittse iint parjSklleJas tc£tm li" 
nese > in ouarum vtra^ue (iimpta 
fintquxIiDet pundarJiliaiinea^ 

. qvixidhxc punCta adiungtcur^ in 

. eodeni eft cum paralieits pjano • 
6. cor- 4» z6$. 

6 Si duae fint par^llci^ riOae ii- 
neac j quarum altera ad recflos 
cuidim planofiean^ufos» & reli- 
qjua eidem piano ad re^os angii- 
loserit. 45.4. . 264» 

.9 Qnx eid^m re&as. iineae fiint 
parailelx> fed non io eodewi j 

. cum illa piano 9 hx qubque funt 
inter fe parallela; » ^ 7» 36& 

^ Si dus xe&i lincx fe mutd tan- 
gences ad dius re^as fe mutiid 

tan- 



Propojifionts . ^oi 

' tangentes fint parallela; » non att- 
tem in eodem planoj illat angu- 

" los aEqualescomprehencient* Tib. 
6,io. 272' 

XX A dato fublimi pun Ao ^ in fu- 
biedum planum perpendicularem 
redam lineam ducere . 6'^6, z&f* 

xa Daco plano » ^ pun^o quod m 
ilio datum eft >• ao redos angulos 
redam lineam excitare. 6,6. 267« 

I) Dato plano > a pundo qiiod in 
iiio datum eft > dua- redls lineae 
ad redos angulcis non excitabun^ 

- tur ad eafdem parces . ^.c. 5. i6<5. 
14 Adquas plana>eadem re(^a^ 

- iinea re^la eftt illa funt parailela. 
6. cx. 9* 270* 

J5 Si dux reda; linea? fe mucuo 

cangentes ad duas redas fe mucud 

taneentes fint paraliela? » non in^ 

• eodcm coniiftentes piano paral- 

iela funtqoae per ilias ducuntur 

-plana. 6» io« 272. 

16 Si duo plana^ parallela plano 

^ qu#piam fcc^ntnr 9 communes ii* 

: ' lorum fediones funr paraileiae • 

6. con 9. 272. 

i7 Si duae re^ae linex paralleiis 

planis fecentar 9 in eafciem ratio- 

' nes fecabuhtur • ^, z i. 274» 

z8 Si re&ailineaplano cnipiam-» 

• adreAos fic^atigulos^iila edam 

> omnia quae pcr ipfam piana> ad rc« 

^os eidem piano angulos cnint. 

Si duo 



4^4 Eucldis 

19 Si dud plana fc nmeiiA ftcan* 
tia planocutclamadreAos fintan- 

ijulos, commiuiiis etiam illorum 
edto ad redos eidei^ plaao an« 
gulos erit. 6, g. ^6^. 

TO Si angulus roliduspianis tribus 
anguiis conuRtadtr-» ex his duo 
^uUcbct vtut aflfimpti tcrtio fimt 
maiores . 6. 12» ^75» 

21 Sottdus: omnis anguhisnHua- 
ribusconrinetur>quatit redlis qua- 
tuor anguUs planis . *^. ij, xyS^- 
a2 Si plani tr;:^ anguli xqualibus: 
reciis conriueantur lineis %. <)uo» 
xuin duo vt iibex a^mpti tertio 
. iint inaiores ,, triiin^iiiimi' con/lf- 
tui potclt ex lineis irqflalcs ilfas 
rc(Sas toaittiigcntibus. d; 14; 278» 
»j Explanistrtbusangulis, quo- 
rum duo vt iibet aflumpri tertia 
iint maiotes^roljdum angulum^ 
conftmiere . j|>ecet autcm lilos. 
trcs angulos reftis quatuor ciTc-jfc 
niinourcs . 6^ 14. ' 27^. 

ft4 Si foiidum parallclis planis: 
contincatur , aduerfa iliins piaiia 
& aqualia iunt & paraikIogram«» 
ma . 6. 17* 2^.. 

15 Si folidum piarallejis planis 
Contencum piano<recc»u: aciueriis 
'. .pIanisparallcIo>critqi«cmddino- 
r • 4vm baf^tad £»aftn > ica foiidufli^ 
V sid foijdum » ^« fOk f 15» 

Sfc^ «Ad.datam rBitam Imedm eiuf- 
<: j%ue pun^lum 9 apguium foiidum 

COil- 



Pr^pofifiones . 40; 
conftimere (blido angulo dato ae* 

. qualem • ^ i^ >?'« 

17 Adata reda,dato fbiido^pa- 

. ralleiis planis comprehen fo iim^ 
k & fimiltter poiieum foiiduni^ 
paralielis pJanis concentum def- 
cribere. cx^* 14« »7S.&cxpro» 
18. 288« 

28 Si folidum paFalleiis planis c6« 
prelienfum , audo per aduerfoM 
rum planonun diagonios plano 
fc^lum fit , iiiud folidmn ab hoc 
piano bifariam fecabicur . iib. 6. 
prop»2g» 3-10» 

ap Solida parallclis planis com- 
prehenfa, quas fupcr eandcmba- 
fim » & in cadem lunt altitudinc > 
quorum mfiftentcs iincx in i jfde 
coUocantur ttidis lineis » iiia funt 
inter fe squalia . 6. aS. jto^ 

jo Solida parallelis pianis circun» 
fcripta ,. quz fuper eandem bafin 
& in eadem (tint aliitudinc » quo* 
fum infiftentes livez non in rjf- 
dem reperimatur rcdis lineis 9 illa 
funt inter fe xaualia* 6. aS. j^xo» 

^i Soiida paraiiclis planis circui»- 
fcripta > qnse in eadem fnnt altitu^ 
dine, xqualia* funtintcr &. iib» 
6. 20* }x8. 

^i Solida parallelis plants circun* 
icripta quae ciufdem funt altitudi* 

. nis, eaia habenc inter fe ratio* 
ncm> quam bafc3» ^* coi» ;x» ^19^ 

3j SimiUa ibiida parailells pianii 

cir- 



4»5 Eucliih 

' drcuii£u7ipta » Jiabent . ixittx fe m- 
.* ctonem homologoaim laterunfL«» 

• twplicatam I ^. 3^*- ! 3jt. 
}4 .£quilium' fokdorqm paralle- 
« Jisplanis conteQtorum bafes lium 

altitudiniifus reciMrocantur . Et 
« ^lida paraile^is j^anis contcmz > 
. ^norum bafes cum altitudiaibus 
. reciprocantur % ilia func aequa- 
" lia. 6» 32» , 319» 

35 . Si duo plani £m angnli 8e^ua« 
\ts 9 quorum verticibus iublimes 
red^e lineac infiftant , quas cum^ 
Itneis prinio pofitis angulos con« 
rineant xquales • vtrunque vtri- 
' que » in fitblimibus antem liacis 
, qusiibet fumpta iint pun^, & 
.lab^kis adrpiana» ifa quiras conii- 
fittntanguli pnmum pofiti , diifts 
. fi(t perpenoiculares , ab earum^ 

* Teco pnni&is ^ quae io plaais figna- 
. ta fuerint» ad adgulos pri^iiiiiiL^ 

Efkosaditui&ie intxectae lineas 9 
cinn^iiiimibasxquafes angu« 
: lo5 com*|Hiielnrn«tent» 6. i^^Lem- 
..niaafadahim^' < ^ . 
3^ Si rediae tres lineae ilat propor- 
' tionales 9 quodxx his rribus fit fo- 
iidum paralielis plaoxs conten- 
.,tupi , aquaie eft defcripro a mc- 
•:dia linea folido paralieJis planis 
lcomprehenfo» qubd aquilateMim 
' ^idem £cj fxd aniediilo atqui- 
.aij^im» tf.jj. .3ai. 

17 bire^quinioriini^ iint pro» 

por- 
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partionales » illa quoque folida^ 
parallelis planis conteiita , quae 
ab ipfis lineis & fimilia & fimili- 
ter deicribuntar ^ proportionalia 
cront. Etfi iblidaparalielis pla- 
nis contprehenfat quae & fimilia 
& fimi liter deicribunmr, fint pro- 

i pompnalia > illas^quoque redsefli* 
neae porcionales erunt. ex<^.^57* 
pag. • 1 • • jji. 

j8 Si planum ad planum redium^ 
fit , & a quodam puitAb eorttni 
quat in vno funt pianorum per- 
pendicularis adalterum du^^afit> 
fila qu« ducitur perpcndicularis , 
m cprnmtmein cadet planorum^ 
fediionem • 6, cor. ;• ^5« 

59 Si in folido jparallelis planis 
circonfcripto , aduerforum pla- 
' norum iateribus bifariam fedtis ^ 
tdui(\^ fint Ji>er feftiones pIanaL«> 
communi» illz planorum fedho > 
& foW^i paraillelis plani circtin- 
fcripcidiameter , fe mutud bifari- 
am iccant'. - 6, ex» X9* Ji J, 

40 Si drro fint aequalis altitudfnis 
prifmata 9 quorum hoc quidem^ 

' «Dafim ftabeat parellelogrammum,. 

' illud rero triangulnm , fit au- 
. tcm parallelogrammum trianguli 

. dnpinnf ^.iUt ^rifmata erunt at- 






408 Buclmn 
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I Similta qiLC £int m circults 
polygooa y ratioacm liabeat iatec 
le q.uani defcripta a diametrts 
quaUr^Lta* $«.«9.. 2»<$* 

i|. Circuli eam ittf erfe ratieaeia^ 

KabeQt9.quam.defcriftaa diame» 

tris quadrata • {. 11. . »11. 

|. Omnis pyKamis trigonam bat- 

bens baiiotj in duas^duiiditur py- 

ramides aon tantum aquales & 

iimiles inter Ce ,. fed, toti etiam<py-^ 

ramidi iuiuit:s ^ quarumL (rigonx 

funtbafes > at<]jue in dux> prifina- 

u a^qualia y (]u$ dup ptifmata di* 

midio pyrainkiis totms funo mauh- 

ca • lemmatomiirum. 

^ Si dua: eiuidem. altitudinispy- 

^camides. trigona habeant bafes » 

fit autem iUarunaL vtra.que diuifa 

& in duas pycamidas inter fe ac- 

quales cotiqne fimiies ^& in duo* 

prifmata seqjualia > ac eodem mo- 

da diuidatur vttaque pyramidum 

![uae ex faperiore diuiiione natae 
unt r idqua p^petuo fiat : que** 
iTudniodum ichabct vnius pyr^* 
midis! bafis ad alterkts pyramtdil 
ba£nL> it^ fz omnia qua? in Yna«t 
pyramide prifmata» ad omnia qu2 
lualterapiramide prifmata» mul- 
titudine a.qualia» lemma omifliim*. 
5 Py ra mides eiuidem aititudinis^ 

qua^ 



quarum crigonaB funr bafb ^ eam 

. iQcer fe raciooem habent quam^ 

ipfx bafes • 6. a5» 5o?« 

6 Pyramules eiufdem alcicudinis 1 
- quarum polygooas iiinc bafes» eam 

incer fe racionem habenc quanu^ 
ipfx bafes. 6. %$. 30 j». 

7 Omne prifma crigonam habens 
bafim 1 diuidicur in cres pyrami* 
das incer fe aequales » quariim cri- 
gona; func bales» ^a^» 51^. 

8 Similes pvramidcs ^ quac crigo- 
. nas habenc Dafes»in criplicaca^ 

funt homologorumiacerum racio* 
ne- lib«6»pr. }/• 531« 

^ ^ualium pvramidum & cri- 
gonas bafes habencium reciprO* 
cancur bafes cum alcicudinjbus* 
Ec quarum pyramidum crigonas 
bafes habencium reciprocaacur 
bafes cum alcicudinibus ^ iilae flint 
«quales. 6.31« ^ 319« 

ao Omnis conus cercia pars eft Cy. 
lindri eandem cum ipfb cono ba- 
£m habencis j & alcicudintm ae- 

. qualem. 6. ap« jxa* 

is Coni & cylindri eiuiH^m aici* 
cudinis » eam inter fe racionem^ 
habenc quam bafes . d. 27. ao8. 

13 Simiies coni & cylindri , tripii- 
cacam habenc inter fe racionent^ 
diamccrorumqu«i: fuoc in bafibus • 
lib 6, pr. 37- 33 1. 

13 Si cyiindnis plano feAus fic ad- 
ucriis piaois parailelo j eric que- 

maa- 



admd^am fyIiiKtiiis> ad cylindru 

' iti^ tei^ od^' Q^Xtnxk . d^ jok 3 1 f • 

j4'?^^oni & cyliAdri ^ui in eeqaali- 

< btt^fUiA bafimis > 'Cam habenc in- 

^''t!tr<fe raeiodem> quam^aicimdi- 

xy ^;£qualium CM^riitt^ & cyiin. 

'jdrortim ba/^s cutn aititudinibiis 

recf j>lt)cahtur . Et qitorum cono- 

niriif '&cyiliindrWutn oafes cum al* 

* ticiidinibui r^ciprbcaHtur illi funt 
'»Qfeles..6.3a.. 319. 

X* EMjdbus ciisciriis circum idcm 

* centrum G6nfift6rttibus > in maio^ 
ri circulo poligdnum«jequ§liuia^ 
' ^arioml<]iie Jaterum' infcribcre > 

udd-minorem circulum non can» 
;ttt^i teriima omiffiim . 
"IJtfdbiis fphx^s eircnm idem 
e^runi confiftentibus > in maio* 

- rt^fphscra folidum polyedrum in- 
fciibere, quod*t]|inoris fphxtx 

^ fu}>erfk!t^m non tangat • lemma.^ 
omiffum^ • 
18 Sphscr* inter fe rlitioneni ha- 

- benc fu^rum diam^rorum tripii* 
tatafn ♦ lib. 6. pr. J7* 33i» 

L I B E R X I I I. 

J 'Sirefta finea per extremant-» 
& medtam racioncm fe<Sa & > ma- 
!in$ fegmeQCum quod cocius lineae 
dimicfium aflumpferic y quincu- 
plun^ poteil eius (qiitsidraci i 'qii^d 

aco« 



d cotins dinUdia il6rg:ii>il3ir V ijb. 

5. prop» 27. . • a4f • 

^ Sirefla linea fiii ipiius feginea^ 
. ci quinmpium pofllC', & dupla-» 
? fegmeaei Jiuiii^imea per excre- 

iDam& mediam. rarionem fece* 
.jturj maiusi&gmeotttm*reliQaa^ 

£ar$ eft lineae primuoi pofit» i 
b. 5, prop. «7- .1 ;: : a47« 
) Si re6U lioea per extremam 8e 
mediam rationem fe&afit» minus 
•{egmeotum ^aod aiaiorts feg- 
. iiienti dimidiu aifumpfertc » quin. 
Cttplum poteft eius ^ quod a-maio« 
ti9L,£t^;aa&nti dimidio deftribicuxvy 
. quadrati» 5«2d, a4V> 

4 Si reAa iinea pef extremamy&: 
mediam rarionem {efla fitsqupd 
i;Cora, 4]uodqae a min6re feg* 

. mento iimul vrraque quadrant^ ^ 
cripla funr eius • quod a maiorO 
iegmenco defcnbiturj qaadrart* 
lib. f • prop» 24» a^2 

5 Si ad redam lineam , quz per 
exrvemam & mediam rarionem^ 
fecerur > adiun^ta fit alrera feg« 
menroi maioH xqiialis» cora hxc 

' line^ >reMfta per exrremam dc me- 

z- diflm rarionem ik&z eft ; eit<}ue^ 

imaiusr fegmenrum linea primiinn 

pofira» 4»cor. 25» 196. 

6 Si re£la linea rarionalis t j^er 
' excremam & mediam rarionenui 
- : fefta fie ^vcraoque (egmentorum 

irratioMlis I^JUnea^^^quas dicitur 

Refi- 



, 41* 

• RefidiiiHbv^niiiffiitii. 

7 -Si,pcntagoni zqitilaeeri tref 
fint dB^^atesanguli » fiue qtti dein» 
' ttpsy Bxk^i no& deinceps Ceq» 
-* uxuitnt y ittwi peotagofMiii» • erit 
' Muiangitlum:7»e^,>. iiow 

t-'Si peneagoni a^uHateffi ^ «• 

* qaianguli diios qut deinceps fe- 

J^uuntur angiilos^redtae fttbtendant 
tneae illx pev extreman^ & me Jt~ 
< an> raMonem fe mutud fecant i ea- 

j:amfiue maiora' fegmenta ^ ipfius 
*^ pentagoni hterifunt xqualiau*» 
- Jib.$.prop^ 7» »io. 

%9 Si dams.hexagoiii &iatus deca- 

goni eidem circiiJo:inrcriptonin> 
: compofitafintvtotaredla liaea«# 
A per extremam 8c mcdistm ratio*" 
-fnem fcSti ell ekifquQ fegmen* 
^ cum maius > eft hexagoni laciis » 
«^. libi,5. prop. 8» aii* 

10 Siarc|ila pentagonumi-sequila» 
. terum infcriptum Tit ^ pentagoni 

latui pc^eA c^ iatus hexagoni & 
: iatus decagoni > eidenkcirculo it^ 

fcriptoxtun •. 5« f I. 255* 

XX ^ in circuio Ratiofialett faa- 
' bente I diametrum 1 infcriptum^ 
i^fit pten^gonum aquiilatecunL^» 

peittagoni iatiis irrattonalis eft li- 
. nea j q\tx vocatur Miiioc • omif* 
. fuqn* 
12 Siineivculo iafcriptuni fitt ri« 

anguhim «quiUtenim » huius tri» 
. angttli latus pocema^ipiuineft 

eitts 



Pt^opofitiones 41 j 
eiuslinese» <{uxtx ciicolicentro 
ducicur . 5« 30. 25J, 

13 Pyraa^idem conftitoere « & da« 
ta fpha^ra templeCti • atque doce* 
re iUius fphaerac diametrum poten. 
tia (eiquiaiceram efle iaceris ipfi* 
us pyramidis • 7« i» 335; 

a^ OAaedrnm conilicuei*e , eaque 
fphTra qua^pyramidem comple* 
txi9 atque probare iiiius fyhxn 
diamecrom pocentia duplam efle 
lateris ipfius oiUaixi •7*2. }37. 

15 Cubum conftituere» eaquc^ 
fphxra qua & fuperiores figuras 
completti» atque docere illius 
fphsrx diamecrum potencia cri* 
plam efle iaceris ipiius cubi • iib« 
7-ff0P3. 3j5# 

i^ Icofaednim conftituere > ea* 
demque fpara qua& antedidtas 
figuras compledi > arque probare 
icofaedri latus irrationaiem efle 
iincam • quas vocacur Minor» iib 

7.prop.4. 34«* 

27 Dodecaedmm conftituerc^ i 

eademque fphaera qua & antedi» 

(Xzs fieuras compie^i , atque pro* 

bare dodecaedri iacus irraciona* 

km efle iineam » quae vocatur Re» 

fiduum. 7» 5- 345. 

z8 QMinque figurarum latera pro. 

ponere^ & inter fe comparare • f. 

ex.cor. U2«:3.|4«5»d 335- ad345, 

Reliqui duo libri 14» i^^Hypficils 

Aiefandrini de quinque corport* 

bttsomifli funt. 
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